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ಮೊದಲನೆಯ ಮುದ್ರಣ ೧೯೭೧ 


ಎಲ್ಲ ಹಕ್ಕುಗಳನ್ನೂ ಕಾದಿರಿಸಲಾಗಿದೆ 


ಸಾಧಾರಣ ಪ್ರತಿ ೩-೦೦ 
ಬೆರೆ; 


ಉತ್ತಮ ಪ್ರತಿ ೫-೦೦ 


ಪ್ರಕಾಶಕರು 
ಡೈರೆಕ್ಟರ್‌, ಪ್ರಸಾರಾಂಗ, ಮಾನಸಗಂಗೋತ್ರಿ, ಮೈಸೂರು-೬ 


ಮುದ್ರಕರು; ಶೇಷಾದ್ರಿ ಪ್ರೈಸ್‌ ಮೈಸೂರು-೪ 


ಗೃಹಸರಸ್ವತೀ ಗ್ರಂಥಮಾಲೆಯನ್ನು ಕುರಿತು... 


“ ಪ್ರೌಢಶಿಕ್ಷಣದ ಗುರಿಗಳೇ ಬೇರೆ ಜನಪ್ರಿಯ ಶಿಕ್ಷಣದ ಗುರಿಗಳೇ 
ಬೇರೆ; ಒಂದರ ಉದ್ದೇಶ ಜ್ಞಾನವನ್ನು ಬೆಳೆಸುವುದು, ಇನ್ನೊಂದರದು 
ಅದನ್ನು ಹರಡುವುದು ಮತ್ತು ಈಗಾಗಲೇ ತಿಳಿದುಬಂದಿರುವ ವಿಷಯ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಜನಂ ಆಸಕ್ತಿಯನ್ನು ಹೆಚ್ಚಿಸುವುದು” ಎಂದು ಲಾರ್ಡ್‌ ಮಾರ್ಲೆ 
" ಸಾರ್ವಜನಿಕ ಸಂಸ್ಕೃತಿ ಎಂಬ ತನ್ನ ಪ್ರಬಂಧವೊಂದರಲ್ಲಿ ಹೇಳಿ 
ದ್ದಾನೆ. ಇಂದಿನ ವಿಶ್ವನಿದ್ಯಾನಿಲಯಗಳ ಹೊಣೆಗಾರಿಕೆಗಳಲ್ಲಿ- ಅದರಲ್ಲೂ 
ನನ್ಮುಂತಹ ಅಭಿವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದುತ್ತಿರುವ ರಾನ್ಟ್ರದಲ್ಲಿ-- ಎರಡನೆಯ 
ಉಸ್ಲೇಶ ಮೊದಲಿನದರಷ್ಟೇ ಮಹತ್ವವನ್ನು ಪಡೆಯಬೇಕು. ಅಜ್ಞಾನ 
ತೆಂಬಿಕೊಂಡಿರುವ ಸಮಾಜ ಸುತ್ತುವರಿದಿರುವ ಯಾವುದೇ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾ 
ನಿಲಯ ಕಲಿಕೆಯ ಕೇಂದ್ರವಾಗಿ ಊರ್ಜಿತವಾಗಲಾರದು, ಒಂದು ಕಡೆ 
ಅದು ಹೊಸ ಅರಿನಿನ ಅನ್ವೇಷಣೆಗೆ ಉತ್ತೇಜನ ಕೊಟ್ಟು ಅವುಗಳನ್ನು 
ಪ್ರೌಢಸ್ರಕಟಣೆಗಳು ಮತ್ತು ಉಪನ್ಯಾಸಗಳ ಮೂಲಕ ಬೆಳಕಿಗೆ ತರಬೇಕು. 
ವ.ತ್ತೊಂದು ಕಡೆ, ಯಾವುದೋ ಕಾರಣದಿಂದ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ 
ವೆನ್ನು ಹೊಗಲಾರದ ಜನರಿಗೆ ಅಂಥ ಜ್ಞಾನವನ್ನು ಹಂಚಜೇಕ್ಕು ಈ 
ಉದ್ದೇಶದ ಸಾಧನೆಗಾಗಿ ಮಹತ್ವಪೂರಿತವೂ ಆಸಕ್ತಿಕರವೂ ಆದ ವಿವಿಧ 
ವಿಷಯಗಳನ್ನು ಕುರಿತು ಹೊಸ ಹೊಸ ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು ನಮ್ಮ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾ 
ನಿಲಯಗಳು ಪ್ರಕಟಿಸಬೇಕು. ಇದರಿಂದ ಪ್ರೌಢಶಿಕ್ಷಣಕ್ಕಾಗಿ ತನ್ನಲ್ಲಿಗೆ 
ಬಂದ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರವಲ್ಲದೆ, ಹೊರಗೇ ಉಳಿಯುವ ಅವರ 
ತಂದೆತಾಯಿ.ಗಳ್ಕು. ಪೋಷಕರು ಮತ್ತು ಇತರ ಜನಸಮುದಾಯವನ್ನು 
ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯವು ಸುಶಿಕ್ಷಿತರನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದಂತಾಗುವುದು. 
ಮಾರ್ಲೆಯೆ ತನ್ನ ಪ್ರಬಂಧದ ಬೇರೊಂದು ಕಡೆ ಹೇಳುವಂತೆ, " ಯಾವ 
ಸಮಾಜದಲ್ಲಿ ಬಹುಜನರ ನೆಮ್ಮದಿ, ಆಸಕ್ತಿ, ಕುತೂಹಲ, ಸಾಮರ್ಥ್ಯ 
ಇನೆಲ್ಲವೂ ಅತ್ಯುನ್ನತವಾಗಿರುವುವೋ ಅಲ್ಲಿ ಮಾತ್ರ ಪ್ರಕಿಭಾವಂತರ 
ನೈತಿಕ ಅಥವಾ ಬೌದ್ಧಿಕ ಶಕ್ತಿಗಳು ಅತ್ಯಂತ ಹೆಚ್ಚಿನ ಮಟ್ಟ ದಲ್ಲಿರಲು 
ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದು, ... ಮಾನವನನ್ನು ಸ್ವಲ್ಪಸ್ವಲ್ಪನಾಗಿ ಅನಾಗರಿಕಕಿ 
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ಯಿಂದ ದೇವಕ್ತದ ಹತ್ತಿರಕ್ಕೆತ್ತಿರುವ ಕ್ರೈಸ್ತ ಮಠಗಳ ಸಂತ 
ಶ್ರೇಷ್ಠರ ಮತ್ತು ಇತರ ಸಾಧುವರ್ಯುರೆ ಆಧ್ಯಾತ್ಮಿಕ ಮತ್ತು ಬೌದ್ಧಿಕ 
ಸಾಧೆನೆಗಳು ನಮ್ಮೆಲ್ಲರಿ2 ದಲೂ ಆಗದಿರಬಹುದು, ಆದರೆ ನಮ್ಮ ಶಕ್ತಿ 
ಯಿರುವನ್ಟು ಮಟ್ಟಿಗೆ ನಮ್ಮು ಮನಸ್ಸನ್ನು ಕಾರ್ಯೋನ್ಮುಖಗೊಳಿಸಿಕೊಂಡು 
ನಮಗೆ ದೊರೆತ ಅವಕಾಶಗಳನ್ನು ಇತರರಿಗೆ ಹಚಲು ಪ್ರಾಮಾಣಿಕವಾಗಿ 
ಪ್ರ ಯತ್ನಿಸುವುದು `ನಾನೆಲ್ಲರೂ ಮಾಡಬಹುದಾದ ಕೆಲಸ, ಯಾವುದರೆ 
ವಾಹೆಕ ಶಕ್ತಿ ಮತ್ತು ವಿನ್ಯಾಸವನ್ನು ಅವಲಂಬಿಸಿ ಮಾನವಜನಾಂಗದ 
ವೈಭವಪೊರ್ಣವಾದ ನೌಕಾಯಾನ ಯಶಸ್ವಿಯಾಗಿ ಸಾಗಬಲ್ಲುದೋ ಆ 
ಉಬ್ಬರವನ್ನು ಪೋಷಿಸಲು ಇಂತಹ ಕೆಲಸ ನೆರವಾಗಬಹುದು”, 
ಮೈಸೂರು ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯದ ಪ್ರಸಾರಾಂಗ ಮೇಲೆ ಸೊಚಿಸಿದ್ದ 
ಎರಡೂ ಉದ್ದೆ (ಕಗಳನ್ನು ಗಮನದಲ್ಲಿಟ್ಟು ಕೊಂಡು ಕುರ್ಯ ತತ್ಸ ರವಾಗಿದೆ” 
ಐನೂರನ್ನು ಖಾರಿದ ತನ್ನ ಪೌ ೨ಢಪ್ರ ಕಟಣೆಗಳು ಮತ್ತು ಜನ್ನ ಯವಾದ 
ಪ್ರಚಾರ ಪುಸ್ತಿಕೆಗಳ ಮತ ಜ್ಞಾನದಾನವನ್ನು ಹೆಚ್ಚು ಹೆಚ್ಚು. ಸಂಖ್ಯೆಯ 
ಜತ ಅದು ನೀಡುತ್ತಿದೆ. ಇದೀಗ ಪ್ರ ಸಾಹ“ ನನೀ 
ಯೋಜನೆಯನ್ನು ಕೈಗೊಂಡಿದೆ. ಜಾ ಸ್ಲನದ ಎಂಜಿ ಕ್ಷೇತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ಪರಿಣತ 
ರಾದನರಿಂದ ಪುಸ್ತ ಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿಸಿ ೯ ಗ್ಭೃ ಹಸರಸ್ವತಿ ತೀ ಸ ಗ್ರಂಥಮಾಲೆ” 
ಎಂದು ಕರೆಯುವ ಮಾಲಿಕೆಯಲ್ಲಿ ಪ್ರ ಕಟೆಸಲು "ಉತ್ಪ3ತಿಸಿದೆ. ಈ 
ಪುಕ್ತಕಗಳು ಪ್ರಚಾರ ಪುಸ್ತ ಕಮಾಲೆಯ ಪುಸ್ತಕಗಳಿಗಿಂತ ಡೊಡ್ಡ ವಾಗಿರು 
ತ್ತವೆ, ಸವಾರ 125ರಿಂದ 150 ಪುಟಗಳಿಂದ ಕೂಡಿರುತ್ತವೆ 
ವ್ಯುನಕವಾಗಿ ಜ್ಞಾ ಸ್ವಿನದ ವಿವಿಧ ಶಿಖೋಸಶಾಖೆಗಳನ್ನು ಅವು ಒಳಗೊಳ್ಳು 
ಕತೆ. ಸುಸಂಸ್ಕೃ ವೆ ವ್ಯಕ್ತಿಗೆ ಅತ್ಯಗತ್ಯವಾದ ತಿಳಿವಿನ ಎಲ್ಲ ಇ 
ಗಳನ್ನೂ ಅವ್ರು 'ಬೆಳಗೊಳ್ಳು ತ್ತವೆ, ಇನ್ನ. ತ ಶಿಕ್ಷಣವನ್ನು ಪಡೆಯುವ 
ಅವಕಾಶವನ್ನು ಹೊಂದದ ಸಾಮಾನ್ಯ ಜನರ ಜಾ ಸ್ಥಿನತ್ನ ಷೆಯನ್ನು ತಪ್ಪಿ 
ಗೊಳಿಸುವುದು, ಇನ್ನೂ ಓದಬೇಕೆಂಬ ಆಸೆಯನ್ನು. ಅವರಲ್ಲಿ ಕೆರಳಿಸುವುದು 
ಈ ಪುಸ್ತಕಗಳ ಗುರಿ, ಶಾಲಾಕಾಲೇಜುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ಲ ಪೂರ್ಣಾವಧಿಯ ಶಿಕ್ಷಣ 
ಏನನ್ನು ಸಾಧಿಸುತ್ತದೆಯೋ ಅದನ್ನೇ ಅಲ್ಪಪ್ಪ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಮನೆಮನೆ 
ಯಲ್ಲಿ ಈ ಪುಸ್ತಕಗಳು ಸಾಧಿ ಸುತ್ತವ ಇಂಗಿ ಹಿನಲ್ಲಿರುವ “ ಹೋಂ 
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ಯೂನಿವರ್ಸಿಟ ಲೈಬ್ರರಿ? ಮಾಲಿಕೆಯ ಪುಸ್ತಕಗಳ ಹಾಗೆ. ಆಧುನಿಕ 
ಕಾಲದ ವಿಶ್ವನಿದ್ಯಾನಿಲಯನೆಂದರ್ಲೆ ಒಳ್ಳೆಯ ಗ್ರಂಥಭಂಡಾರ ಎಂಬ 
ಕಾರ್ಲ ಲನ ಉಕ್ತಿಯನ್ನು ಅವು ಸಾರ್ಥಕಪಡಿಸುತ್ತವೆ. ಜನ ಸರಸ್ವತಿ 
ಯಿರುವೆಡೆಗೆ ಬರದೆ ಅಥವಾ ಬರಲಾರದೆ ಹೋದಾಗ ಸರೆಸ್ಪತಿಯೇ ಜನರಿ 
ರುವೆಡೆಗೆ ಹೋಗಬೇಕು ಎಂದು ಸ್ವಾಮಿ ವಿವೇಕಾನಂದರು ಎಪ್ಪತ್ತೈದು 
'ವರ್ಷಗಳಿಗೂ ಹಿಂದೆಯೇ ಹೇಳಿದರು, ಆ ಮಾತು ಇಂದೂ ಸಲ್ಲುತ್ತದೆ. 
'ಗೃಹಸರಸ್ವತೀ ಗ್ರಂಥಮಾಲೆ ನಾಡಿನ ಗೃಹಸ್ಥ ರ ಮನೆಗಳತ್ತ ದೇವಿ ಶಾರದೆ 
ಇಡುವ ಪವಿತ್ರ ಹೆಜ್ಜೆಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿನಿಧಿಸುತ್ತದೆ. ಅವಳ ಗಮನದ ಗುರಿ 
ಕನ್ನಡನಾಡಿನ ಮನೆಮನೆಯ ಅಣ್ಣತಮ್ಮಂದಿರ, ಅಕ್ಕತೆಂಗಿಯರ, 
ಜ್ಞಾನಾರ್ಜನೆಗೆ ಸಾಕಷ್ಟು ಕಾಲವಾಗಲಿ ಅವಕಾಶವಾಗಲಿ ಇಲ್ಲದಿದ್ದರೂ 
" ಜಗತ್ತಿನಲ್ಲಿ ಬಂದಿರುವ ಅತ್ಯುತ್ತಮವಾದ ಆಲೋಚನೆಗಳನ್ನೂ, 
ಉಕ್ತಿಗಳನ್ನೂ'' ಅರಿಯಲು ಆಸಕ್ತಿಯನ್ನು ಹೊಂದಿರುವವರ ಮನೆ 
ಗಳು, 
ಗೃಹಸರಸ್ವತೀ ಗ್ರಂಥಮಾಲೆಗಾಗಿ ನಾಡಿನ ಪ್ರಮುಖ ವಿದ್ವಾಂಸರು 
ಗಳನ್ನು ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು ಬರೆದುಕೊಡುವಂತೆ ಕೇಳಿಕೊಂಡಾಗ ಈ ಕೆಳಗಿನ 
ಸೂಚನೆಗಳನ್ನು ಅವರಿಗೆ ನೀಡಲಾಯಿತು, 
೧. ಪುಸ್ತಕವು ಕ್ರೌನ್‌ ಅಷ್ಟಪತ್ರಾಕಾರದ 125ರಿಂದ 100 ಪುಟ 
ಗಳಷ್ಟು ಇರಬೇಕು. 
೨, ಸುಮಾರಾಗಿ ಎಸ್‌.ಎಸ್‌.ಎಲ.ಸ್ಥಿವರೆಗೆ ಓದಿರುವ ಸಾಮಾ 
ನ್ಯರ ತಿಳಿವಿಗೆ ನಿಲುಕುವಂತಿರಬೇಕ್ಕು 
4 ಸಾಹಿತ್ಯವಿಚಾರಗಳನ್ನು ಕುರಿಶು ಬರೆಯುವಾಗ 
ಅ) ಕೇವಲ ಪ್ರೌಢನಿದ್ವಾಂಸರಿಗೆ ಆಸಕ್ತಿಯಿರುವ ಕಾಲ, 
ವಿಚಾರ ಮೂಲಗಳು, ತಂತ್ರಗಳು ಮುಂತಾದ 
ವಿವರಗಳನ್ನು ಬಿಟ್ಟುಬಿಡಬಹುದು, 
ಆ) ಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಎದ್ದು ಕಾಣುವ ಸಾಹಿತ್ಯಿಕ ಮೌಲ್ಯಗಳನ್ನೂ 
ಅದರ ವಿಶಿಷ್ಟ ಕೊಡುಗೆಯನ್ನೂ ಒತ್ತಿ ಹೇಳ 
ಬೀಕು, 
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೪. ಲೇಖಕರನ್ನು ಕುರಿತು ಬರೆಯುವಾಗ 
ಅ) ಅವರ ಸಾಮಾಜಿಕ ಮತ್ತು ರಾಜಕೀಯ ಹಿನ್ನೆಲೆ 
ಯನ್ನು ಸೂ ಲವಾಗಿ ಚಿತ್ರಿಸಬೇಕು, 
ಆ) ಅವರ ಜೀವನಡರಿತ್ರೆ ಯನ್ನು ಸಂಗ್ರಹವಾಗಿ ನಿರೂಪಿಸ 
ಬೇಕು. 
ಇ) ಅವರ ಕೃ ತಿಗಳ ಸಂಕ್ಷಿನ್ತ ತಾತ್ರ ರ ವನ್ನು ಕೊಡಬೇಕು, 
ಈ) ಕೃತಿಗಳ "ವಿಮರ್ಶಾತ್ಮ, ಕ ಮಾನ್ಯ ಮಾಪನ ಇರಬೇಕು. 
ಉ) ಕೇಖಕರ ಮುಖ್ಯ "ಕೃತಿಗಳ ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನು 
ಕುರಿತ ಕೃತಿಗಳ ಪಟ್ಟಿ ಇರಬೇಕು. 
೫, ವಿಜ್ಞಾನ 2 ಕಲಾ ವಿಭಾಗದ ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು 


ಬರೆಯುವಾಗ 
ಅ) ಜಟಲವೂ, ತಾಂತ್ರಿಕವೂ ಆದ ಅಂಶಗಳನ್ನು 
ನಿವಾರಿಸಬೇಕು. 


ಆ) ಚಾರಿತ್ರಿಕ ಮತ್ತು ಸಾಮಾಜಿಕ ಪ್ರಜ್ಞೆ, ವೈಜ್ಞಾನಿಕ 
ಮನೋಭಾವ ಮತ್ತು ವೈಜ್ಞಾನಿಕ ಚಿಂತನೆ 
ಇವುಗಳ ಬೆಳವಣಿಗೆಯನ್ನು ಗಮನದಲ್ಲಿಟ್ಟುಕೊಂಡು 
ವಿಜ್ಞಾನದ ವಿಚಾರಗಳನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸಿ ಹೇಳಬೇಕು. 

ಈ ಸೂಚನೆಗಳಿಗನುಸಾರವಾಗಿ ಲೇಖಕರು ಗೃಹಸರಸ್ವತೀ ಗ್ರಂಥ 
ಮಾಲೆಯ ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು ಪ್ರಯತ್ನಿಸಿದ್ದಾರೆ, ಕನ್ನಡನಾಡಿನ 
ಜನಕೋಓ ಈ ನೂತನ ಮಾಲೆಯನ್ನು ಹೃತ್ಪೂರ್ವಕವಾಗಿ ಸ್ವಾಗತಿಸಿ 
ಅದರ ಪೂರ್ಣ ಪ್ರಯೋಜನವನ್ನು ಪಡೆಯುತ್ತಾರೆಂದು ಆಶಿಸಲಾಗಿದೆ. 


ಪ್ರಭುಶಂಕರ 
ಡೈರೆಕ್ಟರ್‌ 


ಮು ನ್ನು ಡಿ 


ಪ್ರಾಚ್ಯ ಪಾಶ್ಚಾತ್ಯ ಶಿಕ್ಷಣತಜ್ಞರು ಕೂಲಂಕಸವಾಗಿ ವಿಚಾರ 
ನಡೆಸಿ ಪ್ರಾದೇಶಿಕ ಭಾಷೆಯೇ ಶಿಕ್ಷಣ ಮಾಧ್ಯಮವಾಗಬೇಕು ಎಂದು 
ಒಮ್ಮತದ ತೀರ್ವಾನ ನೀಡಿರುವುದು ಸರ್ವ ವಿದಿತವಾಗಿದೆ. ಈ 
ನಿರ್ಧಾರವನ್ನು ಕೈಗೊಳ್ಳುವುದ೨ಂದ ಮಾತ್ರವೇ ವಿದ್ಯಾಭ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ಉಜ್ವಲ 
ವಾದ ಭವಿಷ್ಯನಿನೆ ಎಂಬುದನ್ನು, ಮನಗಂಡ ಕೇಂದ್ರ, ಮತ್ತು ರಾಜ್ಯ 
ಸರಕಾರಗಳು ಈ ನಿಟ್ಟಿನಲ್ಲಿ ದಿಟ್ಟತನದಿಂದ. ಹೆಜ್ಜೆಯಿಡುತ್ತಿನೆ, ಕೇಂದ್ರ 
ಸರಕಾರನು ಪ್ರಾದೇಶಿಕ ಭಾಷೆಗಳಲ್ಲಿ ಪಠ್ಯಪುಸ್ತಕಗಳು, ಸಹಾಯಕ 
ಗ್ರಂಥಗಳು ಹೆಚ್ಚಿನ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ರಚಿತವಾಗಲಿ ಎಂಬ ಆಶಯದಿಂದ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ರಾಜ್ಯಸರ್ಕಾರದ ಮೂಲಕವೂ ಅಲ್ಲಿನ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ 
ಗಳಿಗೆ ಒಂದು ಕೋಟಿ. ರೂಪುಯಿ.ಗಳ ಸಹಾಯಧನವನ್ನು. ನೀಡುವ 
ತೀರ್ಮಾನವನ್ನು ಕೈಗೊಂಡಾಗಿದೆ. ಆ ಹಣದ ವಿತರಣಕ:ರ್ಯವೂ 
ಪ್ರಾರಂಭವಾಗಿದೆ. 


ಮೈಸೂರ: ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ ಕಳೆದ ಅನೇಕ ದಶಕಗಳಿಂದಲೂ ಈ 
ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ ಗಚರೇಖಿವಾದ:' ಥೆ ನಡೆಸಿದೆ. ಇಲ್ಲಿನ ಅನೇಕ ಕಾಲೇಜು 
ಗಳು ಅನೇಕ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆಯೆ ಕನ್ನಡ.ಮಾಧ್ಯಮ ತೆರೆಯಲಾಯಿತು, 
ವಿದ್ಯಾ ರ್ಥಿಗಳು ಹೆಚ್ಚಿ ನ. ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲಿ ಕನ್ನ ಡೆ ಮಾಧ್ಯಮ ಆರಿಸಿಕೊಂಡು 
ಡೆ ಷ್‌ ಮಾಧ್ಯಮದ ವಿದ್ಯಾ ರ್ಥಿಗಳಿಗಿಂತೆ' ಉನ್ನತ ಮಟ್ಟಿದೆ ಸರಿಣತಿ 
ಫೆಜಿಯುವುದ ಸಾಧ್ಯ ಎಂಬುದನ್ನು ತೋರಿಸಿಕೊಟ್ಟಿ ದ್ದಾ ರೆ. "ಮೈಸೂರಿನ 
ಒಂದು ಕಾಲೇಜಿನ್ಲಿ ಕನ್ನಡ ಮಾಧ್ಯಮವನ್ನು ಪ್ರಾ ರಂಭಿಸಿದ ವರ್ಷವೇ 
ಅದನ್ನು: ಆರಿಸಿಕೊಂಡವರಲ್ಲಿ ನೂರಕ್ಕೆ ನೂರು ಜಿನ ತೇರ್ಗಡೆ ಹೊಂದಿ 
ದರು ಎಂಬುದನ್ನು ನೆನೆಯುವುದರೆಲ್ಲಿ ಹಟ್ಟ ನ ವಿನೇಕನಿದೆ. ಅದರ ಮರು 
ವರ್ಷದಿಂದಳೂ ಆ ಕುಲೇಜಿನ ಕನ್ನಡ “ಮಾಧ್ಯ ಮದೆ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು 
ಶೇಕಡಾ 98ಕ್ಕೆ ಕಡನೆ:ಯಿಲ್ಲದಂಕೆ ತೇರ್ಗಡೆ ಹೊಂಬೆತೆ ಛೆ ಬಂದಿದ್ದಾ ಕೆ; 
ಅದೇ ಕಾರೇಜಿಕಲ್ಲಿ ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಮಾಧ್ಯಮ ಆರಿಸಿಕೊಂಡವರು ಶೇಕಡಾ 


X 


ಮೂವತ್ತು ಮೂವತ್ತೈದಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚಿನ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ತೇರ್ಗಡೆ ಹೊಂದು 
ತ್ತಿಲ್ಲಎಂಬುದೂ ಗಮನಿಸಬೇಕಾದ ವಿಷಯ, 

ಈಗಂತೂ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯದ ಮೊದಲನೆಯ ತರಗತಿಯಿಂದ 
ಹಿಡಿದು ಎಂ.ಎ. ಎಂ. ಟೆ ಸ್‌ಸಿ, ಮುಂತಾದ ಸ್ನಾತಕೋತ್ತರ ತರಗತಿಯ 
ವರೆಗೂ ಪರೀಕ್ಷೆಗಳಲ್ಲಿ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಅವರು ಯಾವುದೇ ಭಾಷೆಯ 
ಮೂಲಕ ಶಿಕ್ಷಣ ನಡೆದಿದ್ದ ರೂ, ಕನ್ನಡದಲ್ಲಿ ಉತ್ತರ ಬರೆಯಬಹುದು 
ಎಂದು ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ ಅಪ್ಪಣೆ ಹೊರಡಿಸಿದೆ. ಅದರ ಪ್ರಕಾರ 
ಕೆಲವು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಸ್ನಾತಕೋತ್ತರ ಪರೀಕ್ಷೆಗಳಲ್ಲೂ ಕನ್ನಡದಲ್ಲೇ 
ಉತ್ತರೆ ಬರೆದು ಪ್ರಶಂಸನೀಯವಾದ ಫಲಿತಾಂಶಗಳನ್ನು ತೋರಿಸು 
ತ್ತಿದ್ದಾರೆ. 

ಪಠ್ಯಪುಸ್ತಕಗಳ ಅಭಾವ ಎಂಬುದು ಹಳಸಿದ ಮಾತಾಗಿ 
ಪರಿಣಮಿಸಿದೆ. ಮೈ ಸೂರು ವಿಶ ವಿದ್ಯಾನಿಲಯ ತನ್ನ ಪ್ರ ಸಾರಾಂಗದ 
ಮೂಲಕ ಅನೇಕ ಪಠ ಪುಸ್ತಕಗಳನ್ನು ವಿದ್ವಾಂಸರಿಂದ ಜ್‌ ಪ್ರಕಟಸಿದೆ. 
ಈ ಮಹೋನ್ನತ ಕಾರ್ಯ ದಲ್ಲಿ ಮೈ ಸೂರು, ಬೊಗಳೂರು ಮತ್ತು ಕರ್ಣಾಟಕ 
ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾ ನಿಲಯಗಳು ಬಾ ಕಾಣದ ಭವ್ಯಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಕಾರ್ಬ ನ್ಮುಖವಾಗಿವೆ. ಮೈ ಸೂರು ವಿಶ ವಿದ್ಯಾನಿಲಯದ ಕನ್ನಡ 
ಅಧ್ಯಯನ ಸ ಸಂಸ್ಥೆ ಈಗಾಗಲೇ ನೂರಾರು ಸ್ನಾತಕ ಮತ್ತು ಸ್ದಾ ತಕೋತ್ತ ರ 
ಮಟ್ಟದ ಪಠ್ಯ ಪುಸ್ತ ಗಳನ್ನೂ, ಸಹಾಯಕ. ಗ್ರಂಥಗಳನ್ನೂ. ನೂರಾರು 
ಜನ. ಘನ ವಿದ್ವಾಂಸರ ನೆರವಿನಿಂದ ಸೃಷ್ಟಿಸುತ್ತಿದೆ. ಇತರ ವಿಶ ವಿದ್ಯಾ 
ನಿಲಯಗಳ ಕನ್ನ ಡ ಅಧ್ಯಯನ ಸಂಸ್ಥೆ ಗಳೂ ಇಂತಹ ಒಂದು ಶ್ಲಾಘನೀಯ 
ವಾದ ಉದ್ಯ ಮದಿ ತೊಡಗಿವೆ, ಬೆಂಗಳೂರಿನ ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾ ಬನಿಲಯ ವೂ 
ಈ ನಿಟ್ಟ ನಲ ಕಾರ್ಯವನ್ನು ಪ್ರಾರಂಭಿಸಿರು ಪಡು ಸ್ವಾ ಪ ಉಸ್‌: 

ಮಹಾತಾ ಗಾಂಧೀಜಿಯವರು. ಭಾರತದ ಜನಕೋಟಓಿಯೊಂದಿಗೆ 
ಮತ್ತು ಅವರ ಸವಸ ಗಳೊಂದಿಗೆ ಅವರಷ್ಟು ನಿಕಟವಾದ ಪರಿಚಯವನು 
ಹೊಂದಿ ಅವರಿಗಾಗಿಯೇ ಬಾಳಿದ ಶಿಕ್ಷಣತಜ್ಞ ರು ಮತ್ತೊ ಬ್ಬರಿರಲಾ ರರು, 
- ತಮ್ಮ ಖಡ್ಗ ತೀಕ್ಷ್ಣವೂ ತರ್ಕಬದ್ಧವೂ ಆದ ವಾಣಿಯ ¢ ಸಾರಿ: ಸಾರಿ 
ಹೇಳಿದರು, ದೇಶಭಾಷೆಗಳು ಶಿಕ್ಷಣ "ನು ನಧ್ಯಮವಾದಾಗಲೇ ಭಾರತದಲ್ಲಿ 


೫1 


ವಿದ್ಯಾಭ್ಯಾಸ ಅರ್ಥಪೂರ್ಣವಾಗುತ್ತದೆ. ಎಂದು, ಅವರ ಈ ಕೆಲವು 
ಮಾತುಗಳನ್ನು ಪರಿಭಾವಿಸಬೇಕು: 

(.... ಗಣಿತ ರೇಖಾಗಣಿತ ಬೀಜರೇಖಾಗಣಿತ್ಕ, ರಸಾಯನ 
ಶುಕ್ರ, ಖಗೋಳಶಾಸ್ತ್ರ ಈ ವಿಷಯಗಳಲ್ಲಿ ಎಸ್ಟನ್ನು ನಾನು ನಾಲ್ಕು 
ವರ್ಷಗಳಲ್ಲಿ ಕಲಿಕೆನೋ ಅಸ್ಪನ್ನು ಒಂದು ವರ್ಷದಲ್ಲಿ ಕಲಿಯಬಹು 
ದಾಗಿತ್ತು. ಇಂಗ್ಲಿಸಿನ ಮೂಲಕವಾಗಿಯೇ ಕಲಿಯದೆ. ಗುಜರಾತಿಯ 
ಮೂಲಕ ಕಲಿತಿದ್ದರೆ ಎಂದು ನಾನು ಈಗ ತಿಳಿದುಕೊಂಡಿಡ್ಡೇನೆ, ನಾನು 
ಆ ವಿಸಯೆಗಳನ್ನು ಗ್ರಹಿಸುವುದು ಇನ್ನೂ ಸುಲಭವಾಗಿರುತ್ತಿತ್ತು, ವಿಶದ 
ವಾಗಿರುತ್ತಿತ್ತು. ನನ್ನ ಗುಜರಾತಿ ಶಬ್ದಭಂಡಾರ ಇನ್ನೂ ವಿಪುಲ 
ವಾಗಿರುತ್ತಿತ್ತು. ನಾನು ಆ ಜ್ಞಾನವನ್ನು ಮನೆಯೆಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿ 
ಕೊಳ ಬಹುದಾಗಿತ್ತು, ಈ ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಮಾಧ್ಯಮ ನನಗೂ ಇಂಗ್ಲಿಷ" 
ಶಾಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಓದದೆ ಇದ್ದ ನನ್ನ ಮನೆಯವರಿಗೂ ನಡುವೆ ದಾಟಲಾಗದ 
ಅಡ್ಡಗೋಡೆ ಸನ್ನು ಹುಕಿತು........... ನನ್ನ್ನ ಮನೆಯಲ್ಲಿಯೇ ನಾನು ಬಲು 
ಬೇಗನೆ "ಪರಕೀಯ 'ನಾಗುತ್ತಲಿದ್ದೆ. 

(ಶಿಕ್ಷಣ ಮಾಧ್ಯಮವನ್ನು ಕೂಡಲೇ, ಎಸ್ಟೇ ವೆಚ್ಚವಾಗಲಿ, 
ಬದಲಾಯಿಸಿ ಪ್ರಾಂತೀಯ ಭಾಷೆಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾದ ಸ್ಥಾನವನ್ನು ಕೊಡ 
ಬೇಕು, ಇನರಿಂದೆ ಉನ್ನತ ಶಿಕ್ಷಣದಲ್ಲಿ ಸಂಭವಿಕುತ್ತದೆ. ಎಂದು. 
ಹೇಳಲುಗುತ್ತಿರುವ ತಾತ್ಕಾಲಿಕ ಗೊ:ದಲವನ್ನು ಕೂಡ, ಪ್ರತಿದಿನವೂ 
ಅಧಿಕವಾಗುತ್ತಿರುವ ದೋಷಯುಕ್ತ ಅಸವ್ಯಯಕ್ಕೆ ಬದಲಾಗಿ, ಸ್ಟಾಗತಿಸು 
ತ್ತೇನೆ, ? 

ಮಹಾತ್ಮಾ ಗಾಂಧಿಯವರ ಅನೇಕ ರಾಷ್ಟ್ರಹಿಕ ಯೋಜನೆಗಳನ್ನು 
ಮೂಲೆಗುಂಪು ಮಾಡಿ ದೇಶಕ್ಕೆ ಹಾನಿಯನ್ನು ತರುತ್ತಿರುವ ವಿದ್ರೋಹಿ 
ಗಳಾದ ಅನೇಕರು ಅವರ ಈ ದೇಶಭಾಷಾ ಮಾಧ್ಯಮದ ಯೋಜನೆ 
ಯನ್ನೂ ಮೂಕೆಗೊತ್ತರಿಸಿದ್ದಾರೆ. ಅದಕ್ಕೆ ಅವರು ಒಡ್ಡುವ ವಾದಗಳು 
ಹಾಸ್ಯಾಸ್ಪದವಾಗಿವೆ. " ದೇಶಭಾಷೆಗಳಲ್ಲೇ ಶಿಕ್ಷಣ ದೊರಕಿದರೆ ನನುಗೆ 

2 ಕೆಲ ಸಿಕ್ಕವುದ) ಹೇಗೆ?” ಇವು ಅಂಥನರ ಪ್ರಶ್ನೆ 


ಪಸ ಪ್ರ)ಂಕಗಳ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು, ಇಲ್ಲಿಂದ ಸರಪ್ರಾಂತಗಳಿಗೆ ಹೋಗಿಯೋ, ಪರಸ್ರಾಂತ 


Kil 
ಗಳಿಂದ ಇಲ್ಲಿಗೆ ಬಂಡೋ ಹಿಂದೆ ಉಡ್ಯೋಗ ದೊರಕಿಸಿಕೊಂಡವರು ಹಲ 
ವರು. ಅದರೆ ಅವರಿಗೆ ಉದ್ಯೋಗ ಸಿಕ್ಕಿದ್ದು ಅವರ ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಜ್ಞಾನ 
ಕ್ಯಾಗಿಯಲ್ಲ. ಅವರಿಗಿದ್ದ ತಾಂತ್ರಿಕ ಮತ್ತಿತರ ವಿಶೇಷ ಜ್ಞಾನಕ್ಕುಗಿ ಎಂಬು 
ದನ್ನು ಅಂಥವರು ಮರೆಯುತ್ತಾರೆ. ಆಗಲೂ ಇವರು ತಮ್ಮ ಮೇಲಧಿ 
ಕಾರಿಗಳೊಂದಿಗೂ, ಕೈಕೆಳಗಿನ ಅಧಿಕಾರಿಗಳೊಂದಿಗೂ ವ್ಯವಹಾರಕ್ಕಾಗಿ 
ಬಳಸುತ್ತಿದ್ದ ಭಾಷೆ ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಅಲ್ಲ ಎಂಬುದನ್ನು ಮರೆಯಬಾರದು. 
ಯಾವ ಪ್ರಾಂತದಲ್ಲಿ ಇವರು ಕೆಲಸ ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದರೋ ಆ ಪ್ರಾಂತ ಭಾಷೆ 
ಯನ್ನು ಮಾತಾಡುವಮಟ್ಟಿಗಾದರೂ ಇವರು ಕಲಿಯಲೇಬೇಕಾಗಿತ್ತು. 
ಹಾಗೆ ಅವರು ಕಲಿತ ಭಾಷೆಗಳಿಂದಲೇ ಅವರ ದಿನನಿತ್ಯದ ವ್ಯವಹಃರ 
ಸಾಗುತ್ತಿರುವುದ್ಕು ಮತ್ತು ಅವರ ತಾಂತ್ರಿಕ ಜ್ಞಾನದ ಸರಿಯಾದ 
ವಿನಿಯೋಗವೂ ನಡೆಯುತ್ತಿರುವುದು, ಇಷ್ಟಾದರೂ ಹೀಗೆ ಹೊರಗೆ 
ಹೋದ ಜನ ದೇಶಭಾಷಾ ಮಾಧ್ಯಮದ ವಿರುದ್ಧವಾಗಿ ಮಾತನ್ನಾಡು 
ತ್ತಿರುವುದು ಅತ್ಯಂತ ಆಶ್ಚರ್ಯಕರವಾಗಿದೆ. 

ಇನ್ಟಕ್ಕೂ ಹೀಗೆ ಹೊರಗೆ ಹೋಗುತ್ತಿರುವ ತಜ್ಞರ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೂ 
ಎಷ್ಟು? ಬಹುಶಃ ಶೇಕಡಾ ಒಂದಕ್ಕೆಂತಲೂ ಕಡಮೆ, ಹೀಗೆ ನೂರರಲ್ಲಿ 
ಒಬ್ಬ “ ಪ್ರತಿಭಾವಂತ”ನ. ಸಲುವಾಗಿ ಕೊಂಬತ್ತೊಂಬತ್ತು ಜನರಿಗೆ 
ಇಂಗ್ಲಿಷ' ಭಾಷೆಯನ್ನು ಕಡ್ಡಾಯವಾಗಿ ಕಲಿಸಬೇಕು ಎಂಬುದು ಖಂಡ 
ನಾರ್ಹ. 

ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿಯೆ ಇನ್ನೂ ಕೇವು ಸಂದೇಹಗಳನ್ನು ನಿವಾರಿಸು 
ವುದು ಅಗತ್ಯ, ತ್ರಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರ ಎಂಬುದು; ನಾನು ಹಿಂಜಿಯೇ ಅನೇಕ 
ಕಡೆ ಹೇಳಿರುವಂತೆ, ಭಾರತೀಯ! ರಿಗೆ ತಿ ಶ್ರಿಕೂಲಷ್ರಾ ಯವಾಗುತ್ತದೆ, ಎಲ್ಲ 
ರಿಗೂ ಎಲ್ಲ ಭಾಷೆಗಳೂ ಬೇಕಾಗಿಲ್ಲ. FA ಎಲ್ಲರೂ ಇಂಗ್ಲಿಷನ್ನಾಗಲಿ 
ಹಿಂದಿಯನ್ನಾ ಗಲಿ ಕಲಿಯಬೇಕಾದದ್ದು ಏಕೆ? ಯಾರಿಗೆ ಅಗತ ವಿಜನಿಯೋ 

ಅಂಥನರು ಅವಂಗೆ ಅಗತ್ಯವಿರುವ ಭಾಷೆಯ; ನ್ನು ಕಲಿಯಬಹುದು, ಇಂತಹ 
ಭಾಷೆಗಳನ್ನು ಶೀಘ್ರವ: ೧ ಸಾಹಿತ್ಯದೃಷ್ಟಿಯಿ-0ದಲ್ಲದೆ ಭಾಷಾವೃ ಪ್ಟಿಯಿಂದ 
ಬೋಧಿಸುವ ಕಾರ್ಯಕ್ಕಾಗಿ ಭಾಷಾ ಸಂಸ್ಥೆ ಗಳ ಸಾ ) ಸನೆಯಾಗಿಡೆ, da 
ಟ್ರಿನ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಆಗಲಿದೆ. ಆಲ್ಲದೆ ತಿ ತ್ರಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರವೇ ಏಕೆ? 
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ಭರತಖಂಡಕ್ಕೀಗ ಬೆ:ಕಾಗಿರುವುದು ಬಹುಭಾಷಾಸೂತ್ರ. `ನಮ್ಮ ಜನ 
ಕಲಿಯಬೇಕಾದದ್ದು ಇಂಗ್ಲಿಷ” ಭಾಷೆಯೊಂದನ್ನು ಮಾತ್ರವಲ್ಲ. ರಷ್ಯನ್‌, 
ಜಪಾನೀ, ಜರ್ಮನ್‌, ಫ್ರೆಂಚ್‌ ಮುಂತಾದ ಅನೇಕ ಪ್ರೌಢಭಾಷೆಗಳನ್ನು 
ವೈಜ್ಞಾನಿಕ ಅವಶ್ಯಕತೆಗಳಿಗಾಗಿ ಕಲಿಯಬೇಕಾಗಿದೆ. 

ತ್ರಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರದ ಅನಾಯ ಇಷ್ಟಕ್ಕೇ ಸೀಮಿತವಾಗಿಲ್ಲ. 
ರಾಷ್ಟ್ರೀಯ ಮತ್ತು ಅಂತರರಾಷ್ಟ್ರೀಯ ರಾಜಕೀಯ ಕಾರಣಗಳಿಗಾಗಿ 
ಇಂಗ್ಲಿಷ” ಮತ್ತು ಹಿಂದಿ ಭಾಷೆಗಳ ವೈಭವವನ್ನು ವನೂ ಅರಿಯದ ನಮ್ಮ 
ಹಸುಳೆಗಳ ಮುಂದೆ ವರ್ಣಿಸಿ ಅವರ ಮನಸ್ಸನ್ನು ಅವುಗಳ ಕಡೆಗೇ ಎಳೆದು 
ದೇಶಭಾಷೆಗಳ ಅಧ್ಯಯನವನ್ನು ಹಿಂದಕ್ಕೊತ್ತರಿಸುವ ಪ್ರಯತ್ನವನ್ನೂ 
ಮಾಡುತ್ತಿರುವವರು ಅನೇಕರಿದ್ದಾರೆ, 

ನನ್ನ ವಾದ ಇದು. ತ್ರಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರ ಎಂಬುದು ಭರತಖಂಡಕ್ಕೆ 
ಅತ್ಯಂತ ಅಪಾಯಕಾರಿಯಾದದ್ದು. ಆದರ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರಬೇಕಾದದ್ದು 
ದ್ವಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರ. ಭರತಖಂಡದ ಯಾವ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯ ಮೇಲೂ 
ಯಾವ ಭಾಷೆಯನ್ನೂ ಬಲವಂತವಾಗಿ ಹೇರಬಾರದು ಎಂಬುದು ನನ್ನ 
ವಾದದ ಸಾರಾಂಶ, ಮೇಲೆ ಸೂಚಿಸಿದಂತೆ ಪ್ರಪಂಚದಲ್ಲಿ ನಡೆಯುತ್ತಿರುವ 
ವಿಜ್ಞಾನ ಮತ್ತು ತಾಂತ್ರಿಕ ಪ್ರಗತಿಯ ಅರಿವಿಗೆ ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಭಾಷೆಯ 
ಜ್ಞ್ಞಾನವೊಂದೇ ಸಾಲದು. ಜರ್ಮನ್‌, ರಷ್ಯನ್‌ ಮುಂತಾದ ಭಾಷೆ 
ಗಳನ್ನೂ ನಮ್ಮ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಕಲಿಯಬೇಕಾದದ್ದು ಅಗತ್ಯ, ಆದ್ದರಿಂದ 
ಅನೇಕ ಭಾಷೆಗಳನ್ನು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಮುಂದೆ ಇಟ್ಟು, ಅವರು ಯಾವು 
ದಾದರೂ ಎರಡು ಭಾಷೆಗಳನ್ನು ಆರಿಸಿಕೊಳ್ಳುವ ಅವಕಾಶವನ್ನು ಅವರಿಗೆ 
ನೀಡಬೇಕು, 

ಶೈಕ್ಷಣಿಕ ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ' ಮಾತ್ರವಲ್ಲದೆ ರಾಜಕೀಯವಾಗಿಯೂ 
ದ್ವಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರವು ತ್ರಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು ಸರಿಣಾಮಕಾರಿ 
ಯಾಗಿ ಪ್ರದೇಶ ಪ್ರದೇಶಗಳ ನಡುವಣ ಸ್ವಭಾಷಾಭಿಮಾನಜನ್ಯವಾದ 
ಭ.ಷಾ ಸಮಸ್ಯೆಯನ್ನು ಪ2ಸಂಸುವುದರಪ್ಲಿ. ಸಹಾಹವಾಗುತ್ತದೆ. 
ಯಾವುದಾದರೂ ಎರಡು ಭಾಷೆಗಳನ್ನು ಆರಿಸಿಕೊಳ್ಳಬಹುದು ಎನ್ನುವುದ 
ರಿಂದ ಹಿಂದಿ ಬೇಡ ಎನ್ನುವವರಿಗೆ, ಇಂಗ್ಲಿಷ" ಬೇಡ ಎನ್ನುವವರಿಗೆ, ಅವು 
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ಗಳನ್ನು ಬಲಾತ್ಕಾರವಾಗಿ ಹೇರಿದಂಶಾಗುವುದಿಲ್ಲ; ನಿಸೇಧಿಸಿದಂತೆಯೂ 
ಆಗುವುನಿಲ್ಲ. ಮೆಹಾಜನರೇ ಕಾಲಕ್ರಮೇಣ, ತಮ್ಮ ತಮ್ಮ ಅಭಿರುಚಿ 
ಆನಶ್ಯಕತೆಗಳಿಗೆ ತಕ್ಕಂತೆ ಹಿಂದಿ, ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌, ರಷ್ಯನ್‌, ಸಂಸ್ಕೃತ ಮೊದ 
ಲಾದ ಭಾಷೆಗಳನ್ನು ಯಾನೆ ಶೇಕಡಾವಾರು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಕಲಿಯ 
ಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು ತವೆಗೆ ತಾವೇ ಗೊತ್ತುಮಾಡಿಕೊಳ್ಳು ತ್ತಾರೆ, 

ಹಿಂದಿಯನ್ನಾದರೂ ಐನತ್ತು ಕೋಟಿ ಭಾರತೀಯರೂ ಕಲಿಯೆ 
ಬೇಕು ಎನ್ನುವ ವಾದದಲ್ಲಿ ಸಾವ್ರಾ ಜೃಶಾಹಿಯ ದಬ್ಬಾಳಿಕೆಯ ಮನೋ 
ಧರ್ಮವೊಂದನ್ನು ಬಿಟ್ಟರೆ, ಅರ್ಥವಿಲ್ಲ. ಶೇಕಡ ಒಂದರಷ್ಟು ಜನಕ್ಕೆ 
ಆರ್ಧಂಬರ್ದ ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಕಲಿಸಿ ಬ್ರಿಟಿಷರು ಇನ್ನೂರು ವರ್ಷಕ್ಕೂ ಮೇಲೆ 
ಸಮರ್ಥವಾಗಿ ರಾಜ್ಯಭಾರ ನಡೆಸಲಿಲ್ಲವೇ ? 

ಆದ್ದರಿಂದ “ಬಹುಭಾಷೆಗಳಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಷಾ” ಎಂಬುದೇ ನಮೆಗಿಂದು 
ಕ್ಷೆಮಕರ ಸೂತ್ರವಾಗಿದೆ. ' 

ಮೈಸೂರು ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯವು ದ್ವಿಭಾಷಾ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಅಂಗೀ 
ಕರಿಸಿ, ಇಡೀ ಭಾರತಕ್ಕೆ ಮಾರ್ಗದರ್ಶನ ನೀಡಿ, ಅಗ್ರೇಸರ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 
ನಿಂತಿರುವುದು ನಮಗೆಲ್ಲ ಅಭಿಮಾನದ ಸಂಗತಿ. 

ಅಧಿಕೃತ ರಾಷ್ಟ್ರಭಾಸೆಯ ಪ್ರಶ್ನೆ ಬರುತ್ತದೆ. ಅಖಂಡ ಭಾರತಕೆ 
ಒಂದು ರಾಷ್ಟ್ರಭಾಷೆ ಅಗತ್ಯ, ಬಹುಜನರು ಯಾವುದು ರಾಷ್ಟ್ರಭಾಷೆ 
ಬೆಂದು ತೀರ್ಮಾನಿಸುತ್ತಾರೋ ಅದನ್ನು ವ್ಯವಹಾರದ ಮಟ್ಟಿಗೆ, ಎಲ್ಲರೂ 
ಅಲ್ಲ, ಅವಶ್ಯವಿದ್ದಷ್ಟು ಜನರು ಅವರೇ ನಿರ್ಣಯಿಸಿಕೊಂಡಂತೆ, 
ಕರಿಯುವುದು ಸೂಕ್ತ. ಆದರೆ ಅದನ್ನು ಕೂಡ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಆಯ್ಕೆಗೆ 
ಬಿಸಬೇಕೆಂಬುಡೆಃ ನನ್ನ ಅಭಿಪ್ರಾಯ. 

ಇನ್ನೊಂದು ವಾದವನ್ನು ಮುಂದೊಡ್ಡುವ ಜ್ಞಾನಿಗಳ ಒಂದು 
ಗುಂಪಿಡೆ. ಅದು ಒಂದು ಪ್ರಾಂತದ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ ಮತ್ತೊಂದು 
ಪ್ರುಂತದ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯದ ಅಧ್ಯಾಸಕರನ್ನು ನೇಮಕ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳುವ 
ವಿಷಯ, ನನ್ನ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯದ ಸೇವೆಯ ದೀರ್ಫ ಇತಿಹಾಸದಲ್ಲಿ 
ಹೊರಗಿನ ವಿಶ್ನವಿದ್ಯಾನಿಲಯಗಳಿಂದ ಇಲ್ಲಿಗೆ ಆಹ್ವಾನಿಸಿದ ಪ್ರತಿಭಾ 
ಪುರುಷರ ಸಂಖ್ಯೆ ಕ್ಸೈ ಬೆರಳುಗಳಲ್ಲಿ ಎಜೆ ಸಬಹುದಾದಷ್ಟು, ಇಲ್ಲಿಂದ 
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ಬೇರೆ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯಗಳಿಗೆ ಹೋದವರ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಇದಕ್ಕಿಂತ 
ಹೆಚ್ಚಿನದಾಗಿರಲಾ”ದು, ಈಗಂತೂ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪ್ರಾಂಶವೂ 
ತನ್ನಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಭಾಶಾಲಿಗಳಿಗೇ ಉದ್ಯೋಗ ಒದಗಿಸಲು ಅಸಮರ್ಥ 
ವಾಗಿರುವಾಗ ಇನ್ನು ಹೊರಪ್ರಾಂತಗಳಿಂದ ಪ್ರತಿಭಾವಂತರನ್ನು ಸ್ವಾಗತಿಸಿ 
ಅವರನ್ನು ಫೀಠಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರಕಿಷ್ಠಾನಿಸುವ ಮಾತು ಎಲ್ಲಿಂದ ಬಂತು? 
ಒಂದುವೇಳೆ ಅಂತಹ ಪ್ರಸಂಗ ಒದಗಿದರೆ ಹೀಗೆ ತಮ್ಮ ತಮ್ಮ ವಿಷಯ 
ಗಳಲ್ಲಿ « ವಿಶೇಷ ಪ್ರತಿಭಾವಂತೆ'ರಾಗಿರುವರು ಬೇರೆ ಪ್ರಾಂತದ ಚಾಷೆ 
ಯನ್ನು ವ್ಯವಹಾರದ ಮಟ್ಟಿಗಾದರೂ ಶೀಘ್ರವಾಗಿ ಕಲಿತುಕೊಳ್ಳುವ 
ಶಕ್ತಿಯನ್ನೂ ಪಡೆದೇ ಇರುತ್ತಾರೆ. ಆದುದರಿಂದ ಇಂತಹ ಅಪೂರ್ವ 
ಪ್ರಸಂಗಗಳನ್ನು ಎದುರಿಸಲು, ಆಂದರೆ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಒಬ್ಬರಿಗೆ ಅನುಕೂಲ 
ಮಾಡಿಕೊಡಲು, ಲಕ್ಷಾಂತರ ಜನರನ್ನು ಇಂಗ್ಲಿಷಿನ ಬಲಿಪೀಠದ ಮೇಲೆ 
ವಥೆ ಮಾಡುವುದು ಸರಿಯಲ್ಲವೆಂಬುದು ಸ್ಪಷ್ಟ. 

ಅಲ್ಲದೆ ಈಗ ವಾದ ಮಾಡುತ್ತಿರುವವರಲ್ಲಿ ಅನೇಕರದು ಅರ್ಧ 
ಶತಮಾನದ ಹಿಂದಿನ ಜ್ಞಾನ. ಐವತ್ತು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂಷೆ ನಾವೆಲ್ಲ 
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಾಗಿದ್ದಾಗ ಕೂಡ ಜ್ಞಾನದ ಪ್ರಮುಖ ಶಾಖೆಗಳಿಗೆಲ್ಲ 
ಪ್ರವೇಶವಿದ್ದದ್ದು ಇಂಗ್ಲಿಷ್‌ ಭಾಷೆಯ ಮೂಲಕವೇ, ಈಗ ಹಾಗಲ್ಲ. 
ನನಗೆ ತಿಳಿದಂತೆ ಕನ್ನಡದ ಮೂಲಕವಾಗಿ ಜ್ಞಾನದ ಯಾವ ಶಾಖೆಯನ್ನಾ 
ದರೂ ಪರಿಚಯ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳುವಂತೆ ಗ್ರಂಥರಚನೆ ಕನ್ನಡದಲ್ಲಿ ನಡೆದಿದೆ. 
ಮೈ ಸೂರು ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ ತನ್ನ ಪ್ರಸಾರಾಂಗದ ಮೂಲಕ ಪ್ರಕಹಸ 
ಲಿರುವ “ಮುದ್ರಿತ ಕನ್ನಡ ಕೃತಿಗಳ ವಿವರಣಾತ್ಮಕ ಗ್ರಂಥಸೂಚಿ” 
ಹೊರಬಂದಾಗ ಈ ಮಾತಿನ ಅರ್ಥ ಮನದಟ್ಟುದೀತು. | 

ಮಹಾತ್ಮಾ ಗುಂಧೀಜಿಯವರು ಸಾರಿ ಸಾರಿ ಹೇಳಿದಂತೆ, ಇತರ 
ಶಿಕ್ಷಣತಜ್ಞರು ತರ್ಕಬದ್ದವಾಗಿ ಮಂಡಿಸಿ ಪ್ರತಿಪಾದಿಸಿದಂತೆ, ದೇಶಭಾಸೆ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಶಕ್ಷಣ ದೊರೆಯದಿದ್ದರೆ, ಈಗಾಗುತ್ತಿರುವಂತೆ ವಿದ್ಯಾಭ್ಯಾಸ 
ಮರಳಿನ ಮೇಲೆ ಕಟ್ಟಿದ ಸೌಧವಾಗುತ್ತದೆ. ವಿಜ್ಞಾನವನ್ನೂ ತಾಂತ್ರಿಕ 
ಜ್ಞಾನವನ್ನೂ ಕನ್ನಡದಲ್ಲಿ ಹೇಳಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ ಎಂಬುದು ಮಂದಮತಿಗಳ, 
ಆಲಸ ದುರ್ಬಲರ ಮತ್ತು ವಿದ್ಯಾದ್ರೋಹಿಗಳ ಕನವಂಕೆ ಮತ್ತು ಅತ್ಯಂತ 


XVI 


ಹಾಸ್ಯಾಸ್ಪದವಾದ ತಲೆಹರಟಿ ಎಂಬುದನ್ನು ನಮ್ಮ ವಿಡ್ವಾಂಸರು. ತಮ್ಮ 
ಕನ್ನಡ ವೈಜ್ಞಾನಿಕ ಮತ್ತು ಮಾನವಿಕ ಗ್ರಂಥಗಳ ಮೂಲಕ ಸಾರಿ 
ಹೇಳಿದ್ದಾಗಿದೆ. ಪಾರಿಭಾಷಿಕ ಪದಗಳ ಅಭಾವವೇ ಪಠ್ಯಪುಸ್ತಕ ರಚನೆಗೆ 
ಮತ್ತು ಪ್ರಾದೇಶಿಕ ಭಾಷೆಗಳಲ್ಲಿ ವಿದ್ಯೆಯನ್ನು ಬೋಧಿಸುವುದಕ್ಕೆ ಇರ.ವ 
ದೊಡ್ಡ ಅಡ್ಡಿ ಎಂಬ ಪೇಶಲವಾದ ಹೇಳಿಕೆಗಳನ್ನು ಇನ್ನು ಮುಂದೆ 
ಗಮನಕ್ಕೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಬೇಕಾದದ್ದೇ ಇಲ್ಲ. ಅದಷ್ಟುವಟ್ಟಿಗೆ ಅಂತರ 
ರಾಷ್ಟ್ರೀಯ ಪಾರಿಭಾಷಿಕ ಶಬ್ದಗಳನ್ನು ಹಾಗೆಯೇ ಉಳಿಸಿಕೊಳ್ಳುವುದು 
ಸಾಧ್ಯ ಎಂಬುದನ್ನು ಅವಕ್ಕೆ ತದ್ಭ ವ-ತತ್ಸಮಗಳನ್ನು ಸ್ವಲ್ಪ ಶ್ರಮದಿಂದ 
ಸ್ವಷ್ಟಿಸುವುದೂ ಸಾಧ್ಯ ಎಂಬುದನ್ನು ನಮ್ಮ ವಿಜ್ಞಾನ ಲೇಖಕರು ತೋರಿಸಿ 
ಕೊಟ್ಟಿದ್ದಾರೆ. ಪ್ರಬುದ್ಧ ಕರ್ಣಾಟಕವು . ತನ್ನ ಚಿನ್ನದ ಹಬ್ಬದ 
ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ಪ್ರಕಟಿಸಿರುವ ೧೬೦೦ ಪುಟಿಗಳ ವಿಜ್ಞಾನ ವಿಶೇಷಾಂಕ 
ಇಂತಹ ಎಲ್ಲ ಸಮಸ್ಯೆಗಳಿಗೂ ಸಶಕ್ತವೂ ಸಚಿತ್ರವೂ ಆದ ಪರಿಹಾರ 
ರೂಪವಾಗಿ ನಿಂತಿದೆ. ನ 

ತನ್ನ ಅನೇಕ ಮಾಲಿಕೆಗಳ ಮೂಲಕ ಪ್ರಸಾರಾಂಗ ವಿಶ್ವವಿದಾ 
ನಿಲಯದ ಅಧ್ಯಾಪಕರ ಮತ್ತು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಉನಯೋಗಕ್ಕಾಗಿ ಅನೇಕ 
ಸಹಾಯಕ ಗ್ರಂಥಗಳನ್ನು ಒದಗಿಸುವುದರ ಜೊತಿಗೆ ಜನಸಾಮಾನ್ಯರ 
ಜ್ಞಾನತೃಷೆಯನ್ನು ಪೂರೈಸುವುದಕ್ಕಾಗಿ ಕೂಡ ಅನೇಕ ಗ್ರಂಥಗಳನ್ನು 
ಪ್ರಕಟಿಸುತ್ತದೆ. 

ಈಗ ಹೊರಬರುತ್ತಿರುವ ಶ್ರೀ ಎಲ್‌. ಎನ್‌, ಚಕ್ರವರ್ಕಿ ಅವರ 
"ಅಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ” ಓದುಗರಿಗೆ ತುಂಬ ಉಸಯುಕ್ತವೂೂ ಪ್ರಿಯವೂ 
ಆಗುತ್ತದೆಂದು ಆಶಿಸುತ್ತೇನೆ. 


ಫ್‌, ವಿ, ಪುಟ್ಟಪ್ಪ 
ಪ್ರಧಾನ ಸಂಪಾದಕ 


ಅರಿಕೆ 


ಸ ಸಂಖೈಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಕೇತಗಳೇ ಅಂಕಗಳು, 0,1,2, 
'ಶ್ರಿಕ್ಕಿರ, 6,7 3,9 ಈ ಹತ್ತು ಗುರುತುಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ಈಗ ನಾವು ಎಂಥ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನಾ ದರೂ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಆದರೆ 
ಈ ಪದ್ಧತಿ ಎರಡು ಸಾವಿರೆ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ತಿಳಿದಿರಲಿಲ್ಲ. ಪ್ರಸಂಚ 
ದಾದ್ಯಂತ ಈ ಪದ್ಧತಿ ಬಳಕೆಗೆ ಬಂದುದು ಕೇನಲ ಮೂರು ನಾಲ್ಕು 
ಶತಮಾನಗಳ ಹಿಂಡೆ, ಈ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯ 
ಆನಿಸ್ಕರಣದ ಹಿನ್ನೆಲೆಯನ್ನು ವಿವರಿಸುವ ಪ್ರಯತ್ನ ಮಾಡಿದ್ದೇನೆ. ಇದನ್ನು 
ಗೃಹಸರಸ್ವತೀ ಗ್ರಂಥಮಾಲೆಯಲ್ಲಿ ಪ್ರಕಟಿಸಲು ಒಪ್ಪಿದ್ದಕ್ಕಾಗಿ ಮೈಸೂರು 
ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯಕ್ಕೂ ಪ್ರಸಾರಾಂಗದ ಪ್ರಧಾನ ನಿರ್ದೇಶಕರಾದ ಡಾ. 
ಪ್ರಭುಶಂಕರ ಅವರಿಗೂ ಮತ್ತೆ ಸಹನಿರ್ದೇಶಕರಾದ ಶ್ರೀ ಆರ್‌. ಎಲ್‌, 
ಅನಂತರಾನ:ಯ್ಯ ಅವರಿಗೂ ನನ್ನ ಕೃತಜ್ಞತೆಗಳು. 

ಕನ್ನಡದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವ ಉದ್ಯೋಗಕ್ಕೆ ತೊಡಗಲು ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಹೆಜ್ಜೆ ಯಲ್ಲಿಯೂ ನನಗೆ ಪ್ರೋತ್ಸಾಹ ನೀಡುತ್ತಿರುವ ನನ್ನ ಮಿತ್ರರಾದ 
ಶ್ರೀ ಜೆ. ಆರ್‌. ಲಕ್ಷ್ಮಣರಾಯರನ್ನು ಈ ಸಂಡರ್ಭದಲ್ಲಿ ಸ್ಮರಿಸಬೇಕು. 
ಅವರ ಸ್ರಚೋದನೆ ಇಲ್ಲನಿದ್ದರೆ ವೈಜ್ಞಾನಿಕ ನಿಷಯಗಳ ಬಗ್ಗೆ ಕನ್ನಡ 
ದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವ ಯತ್ನವನ್ನು ನಾನು ಮಾಡುತ್ತಿರಲಿಲ್ಲ. ಈ ಅಂಕಗಳ 
ಇತಿಹಾಸಕ್ಕೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಇತಿಹಾಸವನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಆಗ್ರಹ ಮಾಡಿದವರು 
ಮಿತ್ರರಾದ ಶ್ರೀ ಜಿ. ಟ. ನಾರಾಸೆ.ಣರಾಯರು, ಇವರ; ಹೆಸ್ತಪ್ರತಿಯನ್ನು 
ಪರಿಶೀಲಿಸಿ ನೀಡಿದ ಸಲಹೆಗಳಿಗೆ ನುನು ಚಿರಜ.ಣಿ. ಅಲ್ಪ ಕಾಲುವಕಾಶ 
ದಲ್ಲಿಯೇ ಅಂದವಾಗಿ ಮುದ್ರಿಸಿ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದಾರೆ, ಶೇಷಾದ್ರಿ ಪ್ರೆಸ್‌ನ 
ಮಾಲೀಕರು, ಅವೆರಿಗೆ ನನ್ನ ಕೃತಜ್ಞತೆಗಳು. 

ಗಣಿತ ವಿಭಾಗ 

ಯುವರಾಜಾ ಕಾಲೇಜು 

ಮೈಸೂರು ಎಲ್‌. ಎನ್‌. ಚಕ್ರವರ್ತಿ 

ಜನವರಿ 4, 1971 
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ಅಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ 
ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 


ಮಾನವನ ಸೃಷ್ಟಿಯೊಂದಿಗೆ ಪ್ರಾಯಶಃ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸೃಷ್ಟಿಯೂ 
ಆಗಿರಬೇಕು ಮಾನವ ಅನಾಗರಿಕನಾಗಿದ್ದಾಗಲೇ ಅವನು ತನ್ನಲ್ಲಿರುವ 
ಪದಾರ್ಥಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುವಾಗ ಒಂದು, ಎರಡು, ಮೂರು, ನಾಲ್ಕು 
ಮುಂತಾದ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಉತ್ಪತ್ತಿಯಾದುವು, ಒಬ್ಬ ಕೆಲವು 
ಕುರಿಗಳನ್ನು ಸಾಕಿದ್ದರೈೆ, ತನ್ನ ಹತ್ತಿರ ಎಷ್ಟು ಕುರಿಗಳಿನೆ ಎಂಬುದನ್ನು 
ತಿಳಿಯಲು ಅವುಗಳನ್ನು ಎಣಿಸಲು ಆರಂಭಿಸಿದಾಗ ಒಂದು, ಎರಡು, 
ಮೂರು, ನಾಲ್ಕು, ಐದು ಮುಂತಾದ ಪೂರ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಉತ್ಪನ್ನ 
ವಾದುವು, ಆದ್ದರಿಂದಲೇ ಈ ಪೂರ್ಣೂಂಕಗಳನ್ನು ನೈಸರ್ಗಿಕವಾಗಿ 
ಉತ್ಪನ್ನವಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಅಥವಾ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು (natural 
numbers) ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಹೀಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುವಾಗ, 
ಒಂದರಿಂದ ಹತ್ತರವರೆಗೆ ಹತ್ತರಿಂದ ಇಪ್ಪತ್ತರವರೆಗೆ, ಹತ್ತು ಹತ್ತಾಗಿಯೇ 
ಎಣಿಸುತ್ತೇವಲ್ಲ! ಇದಕ್ಕೆ ಕಾರಣವೇನಿರಬಹುದು? ಎಣಿಸುವ ಕೆಲಸಕ್ಕೆ 
ಈಗಲೂ ನಾವು ನಮ್ಮ ಕೈಯಲ್ಲಿರುವ ಬೆರಳುಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸು 
ತ್ತೇನೆ. ನಮ್ಮ ಒಂದೊಂದು ಕೈಯಲ್ಲೂ ಐದು ಬೆರಳುಗಳಿದ್ದು ಎರಡೂ 
ಕೈಗಳಿಂದ ನಮಗೆ ಹತ್ತು ಬೆರಳುಗಳಿರುವುದೇ ನಾವು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಹತ್ತು, ಇಪ್ಪತ್ತು ಅಥವಾ ಎರಡು ಹತ್ತು, ಮೂವತ್ತು ಅಥವಾ ಮೂರು 
ಹತ್ತು ಹೀಗೆ ಹತ್ತರ ಗುಂಪುಗಳಲ್ಲಿ ಎಣಿಸಲು ಕಾರಣವಾಗಿದೆ. 


ಒಂದು, ಎರಡ್ಕು ಮೂರು, ನಾಲ್ಕು ಎಂದು ಆರಂಭಿಸಿ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ. ಹತ್ತಾದ ಮೇಲೆ ಹನ್ನೊಂದು, ಹನ್ನೆರಡು, 
ಹಾಗೆಯೇ ನೂರು, ನೂರೊಂದು ಅಲ್ಲಿಂದ ಸಾವಿರ ಹೀಗೆ ಮೇಲಿಂದ 
ಮೇಲೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಬೆಳೆಯುತ್ತಲೇ ಇರುತ್ತವೆ. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೂ ಅನುಗಾಮಿಯಾಗಿ ಅದಕ್ಕೆ ಒಂದನ್ನು ಸೇಕಿಸುವುದರಿಂದ 


2 ಆಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ 


ಬರುವ ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತವೆ, ಸಾವಿರದ ವರೆಗೆ 
ಎಣಿಸಿದ ಅನಂತಕ ಅದರ ಮುಂದಿನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಸಾವಿರದ ಒಮ. 
ಅದರ ಮುಂದಿನದು ಸಾವಿರದ ಎರಡು, ಹೀಗೆ ಈ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಅನಂತವಾಗಿ ಚೆಳೆಯುತ್ತಲೇ ಹೋಗುವುದು. ಎಂದರೆ ಎಲ್ಲ ಪೂರ್ಹಾಂಕ 
ಗಳಿಗಿಂತಲೂ ದೊಡ್ಡವಾದ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಇಲ್ಲ. ಎಷ್ಟೇ ನೊಡ್ದ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು ನಾವು ಬರೆದರೂ ಅದಕ್ಕೆ ಒಂದನ್ನು ಸೇರಿಸುವುವಶಿ:ದ 
ಬರುವ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಮೊದಲು ಬರೆದ ಪೂರ್ಣಾ*ಕಕ್ಕಿಂತ ಮೊಡ್ಮ 
ದಾಗಿರುವುದು, ಮನೆಯಲ್ಲಿ ತಾಯಿ ದೋಸೆ ಮಾಡುತ್ತಿರುವಾಗ ಮಕ್ಕಳು 
ಒಬ್ಬೊಬ್ಬರಿಗೂ ಎಷ್ಟು ದೋಸೆ ಬೇಕೆಂಬ ವಿಷಯವಾಗಿ ತಮ್ಮ 
ತಮ್ಮಲ್ಲಿಯೇ ಜಗಳವಾಡುವುದನ್ನು ನಾವು ನೋಡಿದ್ದೇವೆ. ಒಂದು 
ಮಗು ತನಗೆ ಎರಡು ದೋಸೆ ಬೇಕೆಂದರೆ, ಮತ್ತೊಂದು ಮಗು “ನನಗೆ 
ಮೂರು ದೋಸೆ ಬೇಕು ಕಾಣೋ 7 ಎನ್ನ ಬಹುದು. ಮತ್ತೋಹು ತನಗೆ 
ನಾಲ್ಕು ಬೇಕು ಎನ್ನ ಬಹುದು. ಇನ್ನೊಂದು ಮಗು “ನೀನು ಎಷ್ಟು 
ಹೇಳುವಿಳೋ ಅಷರ ಮೇಲೆ ಒಂದು ನನಗೆ ಬೇಕು? ಎನ್ನ ಬಹುನ್ನು 
ಈ ಮಗುವೇ ಅಷಕಲ್ಲೆಲ್ಲ ಅತಿ ಬುದ್ಧಿ ವಂತನೆಂದು ಹೇಳಬಹುಷು, ಇವನ 
ಮಾತು ಸೂರ್ಣಾಂಕಳಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ ಅವಕ್ಕೆ ಕೊನೆಯಿಲ್ಲ 
ಎಂಬುದನ್ನು ವಿತದಪಷಿಸುವುವು. 


ಹೀಗೆ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಅನಂತವಾಗಿದ್ದರೂ ಅವುಗಳನ್ನು 
ಎಣಿಸುವ ಪ್ರಯತ್ನವನ್ನು ಕೈಗೆ ನಿಲುಕುವಷ್ಟು ಮಸುಷ್ಯ ಮಾಡುತ್ತಲೆ 
ಇದ್ದಾನೆ, ತೈ, ರೀಯೋಸವನಿಷತ್ತಿ ನಲ್ಲಿ ಆನೇದವಲ್ಲಿ ಎಂಬುದು ಒದು 
ಭಾಗ. ಪರಬ್ರಹ್ಮ ನಿರತಿಶಯ ಆನಂದ ಸ್ವಕೂಪ, ಇವತ ಆನಂಷವಷ್ನು 
ಅಳತೆ ಮಾಡಲು ಸಾಧ್ಯವೇ ! ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲದಿದ್ದರೂ ಅದು ಎಷ್ಟು 
ಅಸರಿಮಿತ ಎಂಬುದನ್ನು ಬುದ್ಧಿಗೆ ನಿಲುಕುವ ಪಾಗೆ ಮಾಡಲು, ಆವನ 
ಆನಂಡವನ್ನು ಅಳತೆಮಾಡುವ ಒಂದು. ಪೃಯತ್ತ ಮಾಡಿದೆ. 
ಯಾವುಷನ್ನು ಅಳತೆ ಮಾಡಬೇಕಾದರೂ ಒಂದು ಸ ಬೇಕು, 
ಒಂಡು ಪಾತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಹಿಡಿಸುವ ಅಕ್ಕಿಯ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು ಒಂದು ಸೇರು 
ವೀದು ಕರೆದರೆ, ಒಂದು ಮೂಟೆಯಲ್ಲಿ ನೂರು ಸೇರು ಅಕ್ಕಿ ಇವೆ ಎಂದು 


ಹೇಳಿದಾಗೆ ಮೂಟಿಯಲಿರುವ ಅಕ್ಕಿ ಪಾತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಹಿಡಿಸುವ ಅಕ್ರಿಯ 
ಗಿಗಿ ಖೆ ೧೧ ಇ 
ನೂರರಪ್ಟಿದೆ ಎಂದರ್ಥ. 


ಪರಬ್ರಹ್ಮನ ಆನಂದದ ಅಳತೆಗಾಗಿ ಇಲ್ಲಿ ಆರಿಸಿಕೊಂಡ ಮೂಲ 
ಮಾನವನ್ನು ನೋಡೋಣ. 


ಸೈಷಾ ಆನಂದಸ್ಯ ಮಾಮಾಗ್‌ಂಸಾ ಭವತಿ 
ಯುವಾಸ್ಕಾತ್‌ ಸಾಧು ಯುವಾಧ್ಯಾಯಿಕಃ 
ಆಶಿಸ್ಟೋ ದೃಢಿಷ್ಕೋ ಬಲಿಷ್ಮಃ 

ತಸ್ಕೇಯಂ ಪೃಥಿವೀ ಸರ್ವಾ ವಿತ್ತಸ್ಯ ಪೂರ್ಣಾಸ್ಯಾತ್‌ 
ಸ ಏಕೋ ಮಾನುಷ ಆನಂದಃ 


"ಒಳ್ಳೆಯ ಯುವೆಕನೊಬ್ಬಸು ಭೂಮಿಯಲ್ಲಿದ್ದಾನೆಂದು ಭಾವಿ 
ಸೋಣ. : ಅವನು ಜ್ಞಾನ ಸಂಸನ್ಮನಾಗಿದ್ದು ದೃಢಳಾಯನೂ ಬಲಿಸ್ಮನೂ 
ಆಗಿರಲಿ. ಸಕಲೈಶ್ವರ್ಯದಿಂದ ಕೂಡಿದ ಈ ಭೂಮಿಗೆ ಅವನು ಒಡೆಯ 
ನಾಗಿಷ್ಟರೆ ಅವನ ಆನಂದವನ್ನು ಒಂದು ಮನಃುಷ್ಯಾನಂಡಸೊದು 
ಕರೆಯೋಣ, 


ಇಂಥ ಮನುಷ್ಯಾನಂದದ ನೂರರಷ್ಟು ಒಬ್ಬ ಮನುಸ್ಯಗೇಧರ್ವನ 
ಆನೇದ' ಇದರ ನೂರರಷ್ಟು ಆನಂದ ಒಬ್ಬ ದೇನಗೂಧರ್ವನ ಆನಂದ, 
ಹೀಗೆಯೇ ಮುಂಡೆ ಮುಂಡೆ ದೇವ ಗಂಧರ್ವರು, ನಿತೃಗಳು, ಆಜಾನಜ 
ರೆಂಬ ದೇವತೆಗಳು, ಕರ್ಮದೇವತೆಗಳು, ದೇವತೆಗಳು ಇವರಲ್ಲಿ ಒಬ್ಬರ 
ಆನಂದ ಹಿಡೆ. ಹೇಳಿದವರ ಆನಂದದ ನೂರರಸ್ವಿರುತ್ತ ಸೆ, ನೂರು 
ದೇವತೆಗಳ ಆನಂದ ಇಂದ್ರನ ಆನೇದಕ್ಕೂ, ತೂರು ಇಂದ್ರರ ಆತಂದ 
ಬೃಹಸ್ಪತಿಯ ಆನಂದಕ್ಳೂ ಸಮನಾಗಿದ್ದು, ಬೃಹಸ್ಸೃತಿ4 ನೂರರಷ್ಟು 
ಆನಂದ ಪ್ರಜಾಪತಿ ಅಥವಾ ಚತುರ್ಮುಖ ಬ್ರಹ್ಮನಿಗೆ ಇರುವುದು. 
ಈ ಚತುರ್ಮುಖನ ಅನಂದದ ನೂರರಷ್ಟು ಪರಬ್ರಹ್ಮನ ಆನಂಡವೇದು 
ಹೇಳಬಹುದೇನೋ. ಈ ಗಣನೆಯ ಪ್ರಕಾರ ಮಹುಸ್ಯನ ಆನಂದವನ್ನು 
ಒಂದತಿ ಎಂಬ ಸೂಖೈಯಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದರೆ ಮನುಷ್ಯಗಂೇಹರ್ವನ 


ಅಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ 


ಆನಂದ 100, ದೇವಗಂಧರ್ವನ ಆನಂದ 100° (100 x 100 ಅಥವಾ 
10,000), ಹೀಗೆಯೇ ಪರಬ್ರಹ್ಮನ ಆನಂಡ 10019 ಅಥವಾ 10” 
ಮನುಷ್ಯಾನಂದಗಳಿಗೆ ಸಮವಾಗುವುದು. ಏಕ, ದಶ, ಶತ ಎಂದು ಹೆತ್ತರ 
ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ಎಣಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ ಇಪ್ಪತ್ತೊಂದು ಸ್ಥಾನಗಳವರೆಗೆ ಎಣಿಸಿ 
ದಂತೆ ಆಗುವುದು, ಇಲ್ಲಿ ಪರಬ್ರಹ್ಮನ ಆನಂದವನ್ನು ಎಣಿಸಿದಂತೆ ಅಭಿ 
ಪ್ರಾಯವಲ್ಲ, ನಿರತಿಶಯವಾದ ಆನಂದದ ಅಸರಿಮಿತತೆಯನ್ನು ಮನಸ್ಸಿಗೆ 
ತೋರಿಸಿಕೊಡುವ ಪ್ರಯತ್ನವೊಂದು ಇಲ್ಲಿ ನಡೆದಿದೆ, ಅದೇ ಆನಂದವಲ್ಲಿ 
ಯಲ್ಲಿ ಮುಂಜಿ 


ಯಶೋ ವಾಚೋ ನಿವರ್ತಂತೇ 
ಅಪ್ರಾಸ್ಯಮನಸಾಸಹ 


ಎಂದು ಹೇಳಿದೆ, ಎಂದರೆ, ಪರಬ್ರಹ್ಮನ ಆನಂದವನ್ನು ಇಷ್ಟು ಎಂದು 
ನಿರ್ಣಯ ಮಾಡಲು ಹೊರಟು ಅದರ ಆನಂತ್ಯದ ದೆಸೆಯಿಂದ, ಮಾತು 
ಮತ್ತು ಮನಸ್ಸು ಅದರ ಇಯತ್ತೆಯನ್ನು ಗ್ರಹಿಸಲು ಅಶಕ್ತವಾದವು 
ಗಳಾಗಿ ಹಿಂತಿರುಗುತ್ತವೆ ಎಂದು ಇದರ ಅರ್ಥ. ಇದು ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರದ 
ಅನಂತದ (1011೧10)) ಸ್ವಭಾವವನ್ನು ಅರುಹುವ ಒಂದು ಸೊಗಸಾದ 
ಉಹಾಹರಣೆ. 


ಹೀಗೆ ಹತ್ತರ ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ಏಕ, ದಶ, ಶತ, ಸಹಸ್ರ ಇತ್ಯಾದಿಯಾಗಿ 
ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ ಅದಕ್ಕೆ ಅಂತ್ಯವಿಲ್ಲದಿದ್ದರೂ ಯಾವ 
ಯಾವ ಜನಾಂಗದವರು ಎಷ್ಟು ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಹೆಸರುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರು 
ಎಂಬುದನ್ನು ವಿಮರ್ಶಿಸೋಣ. ಗ್ರೀಕರು ದಶಸಹಸ್ರದವರಕೆಗೆ ಮಾತ್ರ 
ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ ಹೆಸರುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರು. ಇವರು ಹತ್ತು ಸಾವಿರಕ್ಕೆ (ದಶ 
ಸಹಸ್ರ) ವಮಿರಿಯಡ್‌ ಎನ್ನುತ್ತಿದ್ದರು, ರೋಮನ್‌ ಜನಾಂಗದವರು 
ಸಾವಿರಕ್ಕೆ ಮೇಲ್ಪಟ್ಟು ಹೆಸರು ಕೊಟ್ಟಿರಲಿಲ್ಲ. ಈಗಲೂ ಪಾಶ್ಚಾತ್ಯ 
ದೇಶಗಳಲ್ಲಿ ಹತ್ತು ಲಕ್ಷವನ್ನು ಮಿಲಿಯರ್ನ ಎನ್ನುತ್ತಾರೆ. ಅನಂತರ 
ಬಿಲಿಯನ್‌ ಟ್ರಲಿಯನ್ನು ಗಳನ್ನು ಬಿಟ್ಟರೆ ಬೇರೆ ಹೆಸರುಗಳು ಬಳಕೆಯ 
ಲ್ಲಿಲ್ಲ. ಆದರೆ ಹಿಂದೂ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಬಹಳ ಹಿಂದಿನ ಕಾಲದಿಂದಲೂ 
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ಏಕ, ದಶ, ಶತ ಮುಂತಾದ ಹೆಸರುಗಳಿಂದ ಆರಂಭಿಸಿ ಹದಿನೆಂಟು 
ಸ್ಥಾನಗಳವರೆಗೆ ಹೆಸರುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ದ್ದರೆಂದು ಸಂಶೋಧನೆಗಳಿಂದ 
ತಿಳಿಯಬರುವುದು. 


ಭಾರತದ ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರು ಮೊದಲನೇ ಹದಿನೆಂಟು ಸ್ಥಾನಗಳಿಗೆ 
ಮುಂದೆ ಕಂಡಂತೆ ಹೆಸರುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರು; ಏಕ, ದಶ, ಶತ, 
ಸಹಸ್ರ, ಅಯುತ, ಲಕ್ಷ, ಪ್ರಯುತ್ತ ಕೋಟ್ಕ ಅರ್ಬುದ, ಅಬ್ಬ, 
ಖರ್ವ, ನಿಖರ್ವ, ಮಹಾಸರೋಜ, ಶಂಖು, ಸರಿತಾಪತ್ತಿ, ಅಂತ್ಯ ಮಧ್ಯ 
ಮತ್ತು ಸರಾರ್ಧ. ಶುಕ್ಷ ಯಜುರ್ವೇದ ಸಂಹಿತೆಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೆಯ 
ಹದಿ ಮೂರು ಸ್ಥಾನಗಳ ಹೆಸರುಗಳನ್ನು ಹೀಗೆ ಸೂಚಿಸಿದೆ: 


ಏಕ, ದಶ, ಶತ್ಯ ಸಹಸ್ರ, ಅಯುತ, ನಿಯುತ, ಪ್ರಯುತ, 
ಅರ್ಬುದ, ನ್ಯರ್ಬುದ, ಸಮುದ, ಮಧ್ಯ, ಅಂತ ಮತ್ತು ಪರಾರ್ಥ. 


ಭಾರತದ ಪ್ರಾಚೀನ ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರದ ಕೃತಿಗಳೂ ಕೆಲವು ಬೌದ್ಧ 
ಗ್ರಂಥಗಳೂ ಐವತ್ತುಮೂರು ಸ್ಥಾನಗಳ ವರೆಗೆ ಹೆಸರಿಸಿವೆ, 


ಅಂಕಗಳೆ ಇತಿಹಾಸ 


ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವುದಕ್ಕೆ ಈಗ ನಾವು ಕೇವಲ 0, 1, 9, 
3, ಕೈ ರ, 6, 7, 8, 9 ಎಂಬ ಹೆತ್ತು ಸಂಖ್ಯಾಸೂಚಳಗಳನ್ನು 
ಅಥವಾ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತೇವೆ. ಇವುಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ಒಂಡಕೆಯ ತರಗತಿಯಲ್ಲಿ ಓದುವ ಹುಡುಗನೂ ಕೂಡ ಎಷ್ಟು ದೊಡ್ಡ 
ಸಂಖ್ಗೆಯನ್ನಾದರೂ ಅಂಕಗಳಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಲ್ಲ. ಆದರೆ ಈ ಪದ್ಧತಿ 
ಬಳಕೆಗೆ ಬಂದು ಕೇವಲ ಎರಡು ಸಾವಿರ ವರ್ಷಗಳು ಮಾತ್ರ ಆಗಿವೆ 
ಎಂಹರೆ ಆಶ್ಚರ್ಯವಾಗಬಹುದು, ಇಂಥ ಸುಲಭವಾದ ಪದ್ದತಿಯನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲು ಮಾನವ ಪಟ್ಟ ಕಷ್ಟಗಳೇನು? ಈ ಕ್ರಮ 
ಬಳಕೆಗೆ ಬರುವುಡಕ್ಕೆ ಮುಚಿ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಜನಾಂಗಗಳು ಯಾವ 
ಯಾವ ರೀಕಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತಿದ್ದರು ಇವೇ ಮುಂತಾದ 
ವಿಚಾರಗಳ ವಿಮರ್ಶೆಯೇ ಈ ಲೇಖಷದ ಸುಖ್ಯವಾದ ಉದ್ದೇಶ, 


ಇತಿಹಾಸ ಎಂದರೆ ಇತಿ-ಹ-ಆಸ--ಶಹೀಗಲ್ಲವೇ ಇತ್ತು ಎದು 
ಅರ್ಥ, ನಾವು ಬರೆಯಲಾ ಉಪಯೋಗಿಸುವ ಕಾಗದಕ್ಟೂ ಒಂದು 
ಇತಿಹಾಸವಿದೆ. ಮುಳೆ ನಾವು ತಾಳೆಗಕಿಟು ಮೇಲೆ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದೆವು, 
ಕಾಲಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಕಾಗದ, ಮಸ್ಕಿ ಲೇಖನಿ ಇವುಗಳ ಆನಿರ್ಭಾವವಾಯಿತು. 
ಅಚ್ಚುಮಾಡುವ ವಿಧಾನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದಮೇಲಂತೂ ಬರೆಯುವುದಕ್ಕೆ 
ಉಪಯೋಗಿಸುವ ಸಾಧನಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ದೊಡ್ಡ ಆಂಶೋಳನವೇ 
ಉಂಟಾಯಿತು. ಮನುಷ್ಯ ಬುಡ್ಡಿ ಜೀವಿ, ಇತರ ಪ್ರಾಣಿಗಳೀದ ನಾವು 
ಮನುಷ್ಯನನ್ನು ಪ್ರತ್ಯೇಕಿಸುವುದು ಅವನಿಗಿರುವ ಅಸಾಧಾರಣವಾದ ಬುದಿ 
ಯೀಷಲೇ. ಮನುಷ್ಯ ಉಡಲು ಈಗ ಉಪಯೋಗಿಸುವ ಬಟ್ಟೆಗಳನ್ನ 
ಆದಿ ಷಾನವನ ಉಡುಪುಗಳೊಂದಿಗೆ ಹೋಲಿಸಿದರೆ ಮನುಷ್ಯನ ಉಡುಪೂ 
ಕೂಡ ತನ್ನಡೇ ಆದ ಒಂದು ದೊಡ್ಡ ಇತಿಹಾಸವನ್ನೇ ಹೇಳುತ್ತಿದೆ ಬನ್ನ 
ಬಹುಡಲ್ಲವೇ! ಹೀಗೆಯೇ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಮಾನವ 
ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ ಸಂಕೇತಗಳನ್ನು ಅಥವಾ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಚಾರಿತ್ರಿಕ 
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ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ ವಿಮರ್ಶಿಸಿದರ್ಕೆ ಈ ಅಂಳಗಳೂ ತಮ್ಮವೇ ಆದ ಒಂದು 
ಇತಿಹಾಸವನ್ನು ಹೇಳುತ್ತವೆ, ಅಲ್ಲನೆ ಈಗಿನ ಪಕಿಸಕ್ಕವಾವ ಸೇಳೇತ 
ಕ್ರಮದ ಹಿನ್ನೆಲೆಯಲ್ಲಿ ಮಾನವ ಇಡಕ್ಕಾಗಿ ಅನುಭವಿಸಿದ ಅಸಾಕವಾದ 
ಪರಿತ್ರಮವೂ ವ್ಯಕ್ತವಾಗುತ್ತದೆ. ಈ ಹಶಿತ್ರ ಮನಸ್ಸು ಅಂಬೆಗಾಲಿಟ್ಟು 
ಕೂತು, ಗೋಡೆ ಮುತಾಹ ಆಸರೆಗಳಿಂದ ಮೆಲ್ಲಗೆ ಎದ್ದು, ಹಾಗೆ 
ಏಳುವಾಗ ಬಿದ್ದು, ಅನಂತರ ಸಠಾಗಷಾಗಿ ನಡೆಯಲು ಕಲಿಯುವ ಒದು 
ಮಗುವಿನ ಪಶಿತ್ರಮಕ್ಕೆ ಹೋಲಿಸಬಹುದು, 


ಪುರಾತನ ಕಾಲದ ಶಾಸನಗಳಿಂದಲೂ ತಾಮ್ರದ ತಗಡುಗಳ ಮೇಲೆ 
ಸಿಕ್ಕಿ ರುವ ಬರವಣಿಗೆಗಳಿಂದಲೂ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ds ಬೇರೆ ಬೇಕೆ 
eo ಯಾವ ಯಾವ ಸಂಕೇತಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು ಎಂಬುದನ್ನು ಇತಿಹಾಸ ಸಂಶೋಧಕರು ಕಂಡುಹಿಡಿ 
ದಿಡ್ದಾರೆ. ಹಾಗೆ ತಿಳಿದುಬಂದ ಕೆಲವು ದೇಶದ ಪದ್ಧತಿಗಳನ್ನು ಮನೆ 
ಪ್ರಸ್ತಾಪಿಸಿದೆ. ; 


1 ಈಜಿಪ್ಟ್‌ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿದ್ದ ಪದ್ಧತಿ (ಹೀರೋಗ್ಲಿಫ* 
ಕ್ರಮ) 
ಈಜ್‌ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಸಿಕ್ಕಿದ ಪುರಾತನ ಶಾಸನಗಳಲ್ಲಿ ಕೆಳಗೆ ಕಂಡಂತೆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆದಿದ್ದಾರೆ. (ಚಿತ್ರ 1) 


| ॥ || ॥॥ ill I 
Ill 


(WA) (3) (4) (5) (6) 


೧ le ೧೧ ೧೧೧ 
೧೧ lean 9 
1೧೧೧ 


೫0 {19 40) (90) (100) 


ಚಿತ್ರ 1 
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ಒಂದ್ಕು ಎರಡು, ಮೂರು ಮುಂತಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು 
ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಉಸಯೋಗಿಸಿರುವ ಉದ್ದನೆಯ ಗೀಟುಗಳು ಹಾಲು 
ಮೊಸರು ಲೆಕ್ಕವನ್ನು ಬರೆಯಲು ಕೆಲವು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಹೆಂಗಸರು 
ಮನೆಯ ಗೋಡೆಗಳ ಮೇಲೆ ಎಳೆಯುತ್ತಿದ್ದ ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಜ್ಞಾಪಕಕ್ಕೆ 
ತರುತ್ತವೆ, ಈಗ ಗೃಹಿಣಿಯರೆಲ್ಲರೂ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಸುಶಿಕ್ಷಿತರು, ಆದ್ದ 
ರಿಂದ ಹಾಲು ಮೊಸರು ಲೆಕ್ಕಕ್ಟೋಸ್ಕರ ಅವರು ಈಗ ಗೋಡೆಯಮೇಲೆ 
ಗೀಟುಗಳನ್ನಾ ಗಲೀ ಬೊಟ್ಟುಗಳನ್ನಾ ಗಲೀ ಹಾಕುವುದಿಲ್ಲ ಈಜಿಪ್ಟ್‌ 
ಜನಾಂಗದವರ ಈ ಸಂಕೇತ ಕ್ರಮ ಅಷ್ಟು ಸಮರ್ಪಕವಾದುದಲ್ಲ 
ವೆಂಬುದನ್ನು ಯಾರಾದರೂ ಕಂಡುಕೊಳ್ಳಬಹುದು, ಒಂದರಿಂದ ಹತ್ತರ 
ವರೆಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು ಬರೀ ಗೀಟುಗಳನ್ನೇ ಉಸಯೋಗಿಸು 
ತ್ತಿದ್ದರು, ಹತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಹತ್ತು ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಎಳೆಯುವ ' 
ಬದಲು ಒಂದು ಹೊಸ ಗುರುತನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಿರುವುದು ಮಾನವನಿಗೆ ' 
ದೇವರು ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಬುದ್ಧಿಯನ್ನು ಸ್ವಲ್ಪ ತಡವಾಗಿಯಾದರೂ ಉಪ 
ಯೋಗಿಸಿದ್ದುದರ ಕುರುಹು ಎನ್ನಬಹುದು. ಹನ್ನೊಂದರಿಂದ ತೊಂಬ 
ಕ್ಕೊಂಬತ್ತರ. ವರೆಗಿರುವ ಎಲ್ಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಒಂದರ ಗುರುತು ಮತ್ತು 
ಹತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಗುರುತು ಇವೆರಡರ ಸಹಾಯದಿಂದಲೇ ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತಿದ್ದರು, ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಹನ್ನೆರಡನ್ನೂ ತೊಂಬತ್ತೊಂಬತ್ತನ್ನೂ 
ಬರೆದಿರುವ ರೀತಿಯನ್ನು ಗಮನಿಸಿ, ಅನಂತರ ನೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು 
ಒಂದು ಹೊಸ ಗುರುತಿರುವುದು ಈ ಕ್ರಮದ ವೈಶಿಷ್ಟ್ಯ. ಅಂತೂ ಒಂದು 
ಗೀಟು, ಹತ್ತರ ಒಂದು ಸಂಕೇತ, ನೂರರ ಒಂದು ಸಂಕೇತ, ಈ ಮೂರು 
ಅಂಕಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದಲೇ ಎಲ್ಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು, 
ನಾಗರಿಕತೆ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಬೆಳೆದಿಲ್ಲದೆ ಇದ್ದುದರಿಂದ ಅತಿ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು : 
ಬಳಸುವ ಅವಶ್ಯಕತೆ ಇವರಿಗೆ ಇರಲಿಲ್ಲವೆಂದು ತೋರುವುದು, 
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2 ಯುಕಬಾನ್‌ ಪ್ರಾಂತದ ಮಾಯ ಜನಾಂಗದವರು ಬಳಸು 
ತ್ತಿದ್ದ ಸಂಕೇತಗಳು | 


EAE ACE RON 
ಎ 2 ಜ್ಯ 4 | 
NN NE ನಾಕಾ ೪ 9 ಜೆ 
7 10 [0ನ 12 
48 ತ್ಲೆ ° ತೆ 13 
& ‘ ಆ 9 ದರ್‌ ಅವಾಘಾಜ ವಾಸಾ K 

20 20240 : ' 20413 2260 
ಚಿತ್ರ 2 | 


ಹಾಲು ಮೊಸರಿನ ಲೆಕ ಕೃಕೈ ಹಾಕುವ ಬೊಟ್ಟು ಗಳಂತೆ ಒಂದರಿಂದ 
ನಾಲ್ಕ ರ ವರೆಗೆ ಸಂಖೆ ಗಳನ್ನು ಈ ಪದ್ಧ ತಿಯಲ್ಲಿ ಬೊಟ್ಟು ಗಳಿಂದ ಸೂಚಿಸಿಹೆ, 
Wy ಉಲ್ಲೇಖಿಸಿದ ಹೀರೋಗ್ಲಿ ಫ್‌ (ಈಜಿಪ್ಟ್‌) ಕ್ರ ಮಕ್ಕೆಂತ ಮಾಯ 
ಜನಾಂಗದವರ ಈ ಕ್ರಮ ಸ್ವಲ್ಪ ಉತ್ತಮವಾಗಿದೆ ಟ್‌ 
ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಒಂದು, ಜ್ರ ನೂರು. ಈ ಮೂರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಲು ಮೂರು ಗುರುತುಗಳಿವೆ. ಅಲ್ಲಡಿ ಒಂದರಿಂದ ಹತ್ತರವರೆಗೆ 
ಇರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರಿಯ ಉದ್ದನೆಯ ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಎಳೆದು 
ಸೂಚಿಸುತ್ತಿದ್ದರು. ಆದರೆ ಮಾಯ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಐದನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು 
ಐದು ಜೊಟ್ಟುಗಳನ್ನು ಹಾಕುವ ಬದಲು ಒಂದು ಹೊಸ ಸಂಕೇತವನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ (ಚಿತ್ರ 2). ಇಸ್ಪತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಮಾಯ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ 
ಒಂದು ಹೊಸ ಗುರುತಿರುವುದು ಮತ್ತೊಂದು ವೈಶಿಷ್ಟ್ಯ, | 

ಈ: ಎರಡು ಕ್ರ ಮಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಒಂದು ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಲು, ಆ ಸಂಖೈಯ: ನ್ನು ಚಿಕ್ಕ ಚಿಕ್ಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಚ ವನ್ನಾಗಿ 
ಭಾವಿಸಿ, ಇಂಥ ಚಿಕ್ಕ ಸಂಪೈಗಳನ್ನು ಸೊಟಿಸು ವ ಅಂಕಗಳಿಂದ ದೊಡ್ಡ 
ಸಂಖೆ ಯನ್ನು ಬಕಿದಿದ್ದಾಕ, ಇದನ್ನು ಸಂಕಲನ ತತ್ತ್ವ (additive 
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principle) ಎನ್ನು ತ್ತಾ ಕೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಹೀರೋಗ್ಲಿಫ್‌ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ 
ಹನ್ನೆರಡನ್ನು ಹತ್ತು ಮತ್ತು ಎರಡು ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುರುತುಗಳನ್ನು 
ಒಟ್ಟಗೆ ಬರೆದು ಸೂಚಿಸಿದೆ, ಹೀಗೆಯೇ ಧಾ. ಮತ್ತು ತೊಂಬ 
ತ್ಕೊ ಬತ್ತು ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಬರೆದಿರುವ ರೀತಿಯನ್ನು ಒಂದನೇ 
ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಗಮನಿಸಿ, 

ಮಾಯ ಜನಾಂಗದವರು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ 
ಹತ್ತನ್ನು ಎರಡು ಐದು ಎಂದು ಭಾವಿಸಿ ಎರಡು ಅಡ್ಡ ಗೀಟುಗಳನ್ನು 
ಎಳೆದು ಹತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸಿದೆ. ಹೀಗೆಯೇ ಹದಿನೈದನ್ನು ಬರೆಯಲು 
ಮೂರು ಅಡ್ಡಗೀಟುಗಳನ್ನು ಎಳೆದಿದೆ. ಇವೆಲ್ಲವೂ ಸಂಕಲನ ತತ್ತ್ವದ 
ಆಧಾರದ ಮೇಲೆ ರೂಪಿತವಾಗಿವೆ. 

ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಸಂಕಲನ ತತ್ತ ದೊಂದಿಗೆ ಗುಣನ 
ತತ್ತ್ವವನ್ನು (multiplicative principle) ಕೆಲವರು ಉಪಯೋಗಿ 
ಸಿದ್ದಾರೆ, ಮಾಯ ಜನಾಂಗದ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಇಪ್ಪತ್ತರ ಗುರುತಿನ ಮೇಲೆ 
ಎರಡು ಬೊಟ್ಟನ್ನು ಇಟ್ಟಾಗ ಅದು 20--2 ಅಥವಾ 22ನ್ನು ಸೂಚಿಸದೆ 
20೬2 ಅಥವಾ 40ನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. ಹಾಗೆಯೇ ಇನ್ನೂರ 
ಅರವತ್ತನ್ನು ಇಸ್ಪತ್ತು ಮತ್ತು ಹದಿಮೂರರ ಗುಣಲಬ್ಧ ವೆಂದು ಭಾವಿಸಿ 
ಇಸ್ಟ ತ್ತರ ಗುರುತಿನ ಮೇಲೆ ಹದಿಮೂರರ ಗುರುತನ್ನು ರಮ ಸೂಚಿಸಿ 
ದ್ದಾರೆ (ಚಿತ್ರ 2). ಇನ್ನೂ ಮುಂದೆ ಹೇಳಿರುವ ಕೆಲವು ಪದ್ಧತಿಗಳಲ್ಲಿ 
ಸಂಕಲನ ತತ್ತ್ವ ಮತ್ತು ಗುಣನ ತತ್ತ ಗಳನ್ನು ಅನುಸರಿಸಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಬರೆದಿರುವುದು ಕಂಡುಬರುವುದು. 

ಮಾಯ ಜನಾಂಗದವರು ದಕ್ಷಿಣ ಅಮೆರಿಕದ ಯುಕಟಾನ್‌ ಪ್ರಾಂತ್ಯ 
ದಲ್ಲಿ ವಾಸಿಸುತ್ತಿ ದ್ದರೆಂದು ತಿಳಿದುಬರುತ್ತದೆ. ಧಾಹ. ಈಗಿನ 
ಮೆಕ್ಸಿಕೋ ದೇಶದ ಒಂದು ಭಾಗವಾಗಿತ್ತು. ನ್‌ ದೇಶದವರು 
ಹದಿನಾರನೇ ಶತಮಾನದಲ್ಲಿ ಇಲ್ಲಿಗೆ ಬಂದಾಗ ಒಲ ಸುಮಾರು 
ಅರುವತ್ತು ನಗರಗಳನ್ನು ನೋಡಿದರಂತೆ. ಆ ನಗರಗಳನ್ನೆ ಲ್ಲ ಮಾಯ 
ಜನಾಂಗದವರು ಕಟ್ಟಿದ್ದರು, ಆವು ಇದ್ದ ಸ್ಥಿತಿಯಿಂದ ಈ ಜನಾಂಗದವರ 
ನಾಗರಿಕತೆ ಬಹಳ ಉಚ್ಛಾ ಯ ಸ್ಥಿ ತಿಯಲ್ಲೆದ್ದಿ ರಬೇಕೆಂದು ಊಹಿಸಬಹು 


ಟರ ೬ ಸಹಾ ಟಟುಕು ಹತ 


Ma ik a ಚಚ ಚಾಚಾ A hn ಸ್‌ de ld 
ಕ್‌ AS ಟಕ. hic 
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ದಾಗಿತ್ತಂತೆ, ಪ್ರಪಂಚದ ಬೇರಿ ಬೇರೆ ಕಡೆಗಳಲ್ಲಿ ಹತ್ತರ ಆಧಾರದ ಮೇಲೆ 
ರೊನಿತವಾಗಿದ್ದ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮಗಳು ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿದ್ದಿದ್ದರೆ ಮಾಯಜನಾಂಗ 
ದವರು ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದ ಕ್ರಮ ಇಸ್ಪತ್ತರ ಆಧಾರದ ಮೇಲೆ ರೂಪಿತವಾಗಿತ್ತು. 
ಎರಡ: ಕೈಗಳಲ್ಲಿರುವ ಹತ್ತು ಬೆರಳುಗಳೊಂದಿಗೆ ಎರಡು ಕಾಲುಗಳಲ್ಲಿರುವ 
ಹತ್ತು ಬೆರಳುಗಳನ್ನೂ ಇವರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಎಣಿಸಲು ಉಪಯೋಗಿಸು 
ತ್ರಿದ್ದದರಿಂದ ಇವರ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮ ಇಪ್ಪತ್ತರ ಆಥಾರದ ಮೇಲೆ ರೂಪಿತ 
ವಾಗಿರಬೇಕೆಂದು ಊಹಿಸಬಹುದು. 


3 ರೋಮನ್‌ ಅಂಕಗಳು 

ರೋಮನ್‌" ಜನರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಗುರುತುಗಳನ್ನು 
ಅಥವಾ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಡಿಜಿಟಸ್‌ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು. ಡಿಜಿಟಸ್‌ 
ಎಂದರೆ ಬೆರಳು ಎಂದು ಅರ್ಥ, ಈಗ ಆಂಗ್ಲಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಅಂಕಗಳಿಗೆ 
ಡಿಜಿಟ್‌ ಎನ್ನುವ ಪದವೂ ಇದರಿಂದಲೇ ಬಂದದ್ದು, ಎಣಿಸಲು ಬೆರಳು 
ಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವುದು ಮಾನವನಿಗೆ ಸಹಜವಾದ ಪ್ರವೃತ್ತಿ. 
ಒಂದರಿಂದ ನಾಲ್ಕರ ವರೆಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 
ಬೆರಳಿನ ಆಕಾರವನ್ನು ಹೋಲುವ ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆ, 


| - 33. ]111 ಅಥವಾ 1V V 


(1) (2 (3) (4) (5) 
VI VIL 7111 VIII ಅಥವಾ 1% X 
ye 
(6) (7) (8) (9) (10) 


pal ೫1 XV XX XL L 
(11) (12) 08) (20) (40) (50) 


೧ M 
(100) (1000) 
ಚಿತ್ರ 3 
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'ಐದನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಅಂಗೈಯ್ಯ ಆಕಾರ ಆಂದರೆ ಒಂದು ಕೈಯನ್ನು 
ಸಂಪೂರ್ಣವಾಗಿ ಬಿಚ್ಚಿದಾಗ ಹೆಬ್ಬೆರಳು ಮತ್ತು ತೋರು ಬೆರಳುಗಳು ಸೇರಿ 
ಮಾಡುವ ಆಕಾರವನ್ನು ಹೋಲುವ ಒಂದು ಸಂಕೇತವನ್ನು ಉಸಯೋಗಿ 
ಸಿಜೆ, ಮೂರನೇ ಮತ್ತು ನಾಲ್ಕನೇ ಚಿತ್ರಗಳನ್ನು ನೋಡಿ, 


ಚಿತ್ರ 4 


' ಒಂದು ಕೈಯಲ್ಲಿ ಐದು ಬೆರಳುಗಳಿರುವುದರಿಂದ ಐದನ್ನು: ಸೂಚಿಸಲು 
ಅಂಗೈಯ್ಯ ಆಕಾರವನ್ನು ಹೋಲುವ ಗುರುತನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದಾರೆ. 
ನಾಲ್ಕನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ನಾಲ್ಕು ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಉನಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದರೂ 
ಸ್ವಲ್ಪಕಾಲದ ಮೇಲೆ ನಾಲ್ಕನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಐದರ ಗುರುತಿನ ಹಿಂದೆ 
ಒಂದು ಗಿ«ಟನ್ನು ಹಾಕುವ ಪದ್ಧತಿ ಆರಂಭವಾಯಿತು : 

IV=5—1=—4 
VNI=5+1=6° 


ಐದರ ಗೆರುತಿನ ಮುಂದೆ. ಒಂದು ಗೀಟು ಹಾಕಿದರೆ ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 
ಆರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು ಎಂದರೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು ಸಂಕಲನ 
ತತ್ತ್ವ ಮತ್ತು. ವ್ಯವಕಲನ. ತತ್ತ್ವಗಳನ್ನು (additive ‘and 
subtractive principles) ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದಾರೆ. ಮೂರನೆಯ 
ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಎಳು, ಎಂಟು ಒಂಬತ್ತು ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆದಿರುವ 
ರೀತಿಯನ್ನು ಗಮನಿಸಿ, 
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ಅನಂತಗ ಹತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಹೊಸ 
ಗುರುತನ್ನು ಉನಯೋಗಿಸಿದೆ. ಎರಡು ಕೈಗಳಲ್ಲಿರುವ ಬೆರಳುಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಹತ್ತು. ಒಂದೊಂದು ಕೈಯಲ್ಲಿಯೂ ಐದು ಬೆರಳುಗಳಿವೆ--ಆದ್ದರಿಂದ 
ಎರಡು ಕೈಗಳ ಗುರುತನ್ನು ಎ ಎರಡು: ಸಾರಿ ಐದರ V ಈ 
ಗುರುತನ್ನು ಒಂದರೆ ಕೆಳಗೆ ಒಂದರಂತೆ ೪ A ಹೀಗೆ ಬರೆದು ಆಥವಾ ೫ ಈ 
ಗುರುತಿನಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ, ಈ ಪ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಹತ್ತರ ಗುರುತಿನ ಬಲಕ್ಕೆ 
ಎರಡು ಗೀಟನ್ನು ಎಳೆದರೆ ಹನ್ನೆರಡು (10-2) ಹತ್ತರ ಗುರುತಿನ 
ಎಡಕ್ಕೆ ಒಂದು ಗೀಟನ್ನು ಎಳೆದರೆ. ಒಂಬತ್ತು (10- 1). 

ನೂರು ಎನ್ನುವುದಕ್ಕೆ ಲ್ಯಾಟಿನ್‌ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಸೆಟ (06710123) 
ಎನ್ನುತ್ತಿದ್ದರು. ಈ ಷದಡ ಮೊದಲನೇ ಅಕ್ಷರವಾದ ಛಲಿಚುನ್ನು ಇಲ್ಲಿ 
ನೂರರ ಸಂಕೇತವಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದಾರೆ, ಈ ಗುರುತನ್ನು ಕಲ್ಲಿನ 
ಮೇಲೆ ಶಾಸನಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವಾಗ [ ಹೀಗೆ ಕೆತ್ತಿದ್ದಾರೆ ಇವನ್ನು 
ಎರಡು ಭಾಗ ಮಾಡಿ | ಈಗ ಇದರ ಕೆಳಭಾಗವಾದ 1 ಎಂಬ 
ಗುರುತನ್ನು ಐನತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದಾರೆ . ಈ ಗುರುತಿನ 
ಎಡಕ್ಕೆ ಹತ್ತರ 'ಗುರುತೆನ್ನು' ಬರೆದಾಗ' ನಲವತ್ತು ಆಗುತ್ತದೆ, 
(XL=50 -10=—40). ಇಲ್ಲಿ ಸಂಕೇತ ಕ್ರಮ ವ್ಯವಕಲನ ತತ್ತ್ವ 
ವನ್ನು ಅವಲಂಬಿಸಿದೆ, 

ನೂರರಿಂದ ಸಾವಿರಡವರೆಗೆ ಈ ನದ್ಮತಿಯಲ್ಲ ಇನ್ನು ಜಾವ 
ಹೊಸಗುರುತುಗಳೂ ಇಲ್ಲ ಈ ಗುರುತುಗಳ ಸಹಾಜದಂದಿಲೇ 
ಸಾವಿರಕ್ಕೀತ ಕಡವೆ: ಇರುವ ಎಲ್ಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು, 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ: ೮೫೫೪೫1]! = ಇಗೆ 
| CCCXXVI=300+20+6=326 
ಲ್ಯಾಟಿನ್‌ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ MILLE ಎಂದಕೆ ಸಾವಿರ, ಈ ಸನದ 
ಮೊದಲನೇ ಅಕ್ಷರಷಾದ 11 ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಸಾವಿರವನ್ನು. ಸೂಚಿಸು 
ವುದು, : ಕೆಲವು ಕಡೆ ಸಾವಿರವನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಛ ಎಂಬ ಗುರುತನ್ನು 
ಬಳಸಿದ್ದಾರೆ, ಇದೇ ಗುರುತು €1೦ ಮುಂತಾದ ವಿಕಾರಗಳನ್ನು ಹೊಂದಿ 
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M ಎಂಬ ರೂಪವನ್ನು ಪಡೆದಿರಬೇಕೆದು ಊಹಿಸುತ್ತಾರೆ. ಈ ಗುರುತಿನ 
ಬಲಭಾಗವಾದ |) ಅಥವಾ ರ ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಐನೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸು 
ವುದು, 1735 ನೇ ಇಸವಿಯಲ್ಲಿ ಅಚ್ಚುದ ಸುಟೋನಿಯಸ್‌ ಎಂಬುವನ 
ಪುಸ್ತಕದ ಮೇಲೆ ಆ ವರ್ಷದ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು MDCCXXXV ಈ 
ರೀತಿ ಬರೆದಿದ್ದಾರೆ, 


ಇಷ್ಟು ಗುರುತುಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಈ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು, ವಿಮರ್ಶೆಮಾಡಿ ನೋಡಿದರೆ ಈ 
ಪದ್ಧತಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಅಷ್ಟೇನೂ ಸಮರ್ಪಕವಾಗಿಲ್ಲ, 
ಆದರೂ ಈಗಲೂ ಕೂಡ ನಾವು ಒಂದು ಪುಸ್ತಕದ ಮುನ್ನುಡಿಯ 
ಪುಟಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವಾಗ ಅಥವಾ ಪ್ರಶ್ನಪತ್ರಿಕೆಜುಲ್ಲಿ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವಾಗ ಇದೇ ರೋಮನ್‌ ಅಂಕಗಳನ್ನೇ ಇನ್ನೂ 
ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತಿ ಡ್ಲೇವೆ, 


4 ಖಿರೋಷ್ಮೀ ಮತ್ತು ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಅಂಕಗಳು 


ಮೊಹೆಂಜೋದಾರೋ ಮತ್ತು ಹರಪ್ಪದ ಸಂಶೋಧನೆಗಳಿಂದ 
ಭರತಖಂಡದಲ್ಲಿ ಕ್ರಿ ಪೂ, 8000ದಲ್ಲಿಯೂ ನಾಗರಿಕತೆ ಉಚ್ಛ್ರಾಯ 
ಸ್ಥಿತಿಯಲ್ಲಿತ್ತೆಂದು ತಿಳಿಯುತ್ತದೆ. ಅಲ್ಲಿ ಡೊಕೆತ ಅವಶೇಷಗಳಿಂದ ಜನರು 
ಕಟ್ಟಡಗಳನ್ನು ಕಟ್ಟಲು ಆಗಲೇ ಇಟ್ಟಗೆಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ 
ರೆದೂ ಚಿನ್ನ, ಬೆಳ್ಳಿ ಮುಂತಾದ ಲೋಹಗಳಿಂದ ಪಾತ್ರೆಗಳನ್ನು ಮಾಡು 
ತಿದ್ದಕೆಂದೂ ಗೊತ್ತಾಗುವುದು, ಇದೇ ಕಾಲಕೈ ಅಥವಾ ಇನ್ನೂ ಹಿಂದಿನ 
ಕಾಲಕ್ಕೆ ಸೇರಿದ ವೇದಗಳಲ್ಲಿ ದೇವತೆಗಳನ್ನು ಕುರಿತು ಯಜ್ಞ ಯಾಗ 
ಗಳನ್ನು ಮಾಡುವ ಕ್ರಷುಗಳನ್ನು ಬೋಧಿಸಿದ ಈ ಯಜ ಗಳನ್ನು 
ಮಾಡುವಾಗ ಹೋಮಮಾಡಲು ವೇದಿಕೆಗಳನ್ನು ಕಟ್ಟ ಬೇಕಾಗುವುದು. 
ನಾನಾ ರೀತಿಯ ವೇಡಿಕೆಗಳನ್ನು ಕಟ್ಟುವ ಪ್ರಕಾರವನ್ನು ವೇದಗಳಲ್ಲಿ 
ಹೇಳಿರುವ ರೀತಿಯನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿದಕೆ ಆಗಿನ ಕಾಲದ ಜನರಿಗೆ ಬೀಜ 
ಗಣಿತ ಮತ್ತು ರೇಖಾಗಣಿತ ಮುಂತಾದ ಗಣಿತದ ಶಾಖೆಗಳಲಿ ಹೆಚು 
ಪರಿಶ್ರಮವಿಡ್ಡಿರಬೇಕೆ€ದು ಕೂಹುಬರುವುದ್ದು, ಜು 


೪ 2... a diac ea ಕ್‌ 
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ಮೊಹೆಂಜೋದಾರೋನಲ್ಲಿ ಸಿಕ್ಕಿದ ಅವಶೇಷಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರಿಂದ 
ಹೆದಿಮೂಕರ ವರೆಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಈ ರೀತಿ ಬರೆದಿದೆ. 


(1) (2), ) (13) 
ಚಿತ್ರ 5 


೬ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಉದ್ದವಾದ ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರ 
ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆ. ಹದಿಮೂರಕ್ಕಿಂತಲೂ ಹೆಚ್ಚಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಲು ಬೇರೆ ಗುರುತುಗಳು ಇದ್ದಿರಬಹುದು, ಆದರೆ ಇಲ್ಲಿ ಸಿಕ್ಕಿದ 
ಅವಶೇಷಗಳಲ್ಲಿ ಬಳಸಿರುವ ಲಿಪಿಯನ್ನೂ ಭಾಷೆಯನ್ನೂ ಇದುವರೆಗೆ 
ಯಾರೂ ಓದಲು ಸಮರ್ಥರಾಗಿಲ್ಲ. ಈಜಿಗೆ ಸ್ವೀಡನಿನ ಕೆಲವು 
ಸಂಶೋಧಕರೂ ಕೆಲವು ಭಾರತೀಯರೂ ಈ ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ ಸ್ವಲ್ಪ ಪ್ರಗತಿ 
ಯನ್ನು ಸಾಧಿಸಿರುವುದು ಆಶಾಷಾಯಕವಾದ ಸಂಗತಿ, 


ಈ ನಾಗರಿಕತೆಯ ಕಭೀ ಅಶೋಕನ ಕಾಲದವರೆಗೆ ಎಂದರೆ 
ಕ್ರಿ ಪೂ, 3000ದಿಂದ ಕ್ರಿ. ಪೂ 800ರ ಅವಧಿಯೊಳಗಿರುವ ಕಾಲಕ್ಕೆ 
ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟಂತೆ ಸಿಕ್ಕಿ ಕ ಶಾಸನಗಳಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯಾಸೂಚಕಗಳನ್ನು 
ಬಳಸಿರುವ ಪ್ರಸಂಗಗಳು ಇಲ್ಲ. ಕ್ರಿ. ಪೂ. 300ರಲ್ಲಿ ಬುದ್ಧಮತದ 
ಪ್ರಚಾರಕ್ಕಾಗಿ ಅಶೋಕ ಅನೇಕ ಕಡೆ ಶಾಸನಗಳನ್ನು ಕೆತ್ತಿಸಿದ ಈ 
ಶಾಸನಗಳು ಆಗ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿದ್ದ ಖರೋಸ್ಕೀ ಮತ್ತು ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿನಿಗಳಲ್ಲಿ 
ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟವೆ, ಪ್ರಕಿಜೊಂದು ಲಿವಿಗೂ ಪ್ರತ್ಯೇಕವಾದ ಸಂಖ್ಯಾ 
ಸೂಚಕಗಳಿವೆ. ಈ ಎರಡು ಷದ್ಭತಿಗಳೇ ಈಗ ನಾವು ಜಳಸುವ 
ಅಂಕಗಳ ರೂಪಕ್ಕೂ ದಾಶಮಿಕ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರ ವಷ ಹುಟ್ಟುವಿಕೆಗೂ ಆಢಾರ 
ಭೂತವಾದುವು ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು, 


ಅಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ : 


16 


ಖರೋಷ್ಮೀ ಅಂಕಗಳು 
WU SKE NAN MIE xX 
TS EE 


೨1 22233 MES 
1020 50, 60 100 200 300 


3 
೨೨೨೨ 5॥. 
೨274 


ಚಿತ್ರ 6 


ಕೆಲವು ಶಾಸನಗಳಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕನ್ನು ನಾಲ್ಕು ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಎಳೆದು ' 


ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ, ಇನ್ನು ಕೆಲವು ಶಾಸನಗಳಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕನ್ನು ಆತಫನೆಯ 
ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಕೋರಿಸಿರುವ ಸಂಕೇತದಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ. ಐದು ಆರು, 
ಎಂಟು ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸಂಕಲನ ತತ್ತ ವನ್ನನುಸರಿಸಿ ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ, 
ಐದನ್ನು ನಾಲ್ಕು ಮಕ್ತು ಒಂದರ ಗುರುತುಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟಿಗೇ ಬರೆದು 
ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ, . ಹತ್ತಕ್ಕೆ ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಹೊಸ ಗುರುತಿದೆ. 
ಇಸ್ಪತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಗುರುತು ಎರಡು ಹತ್ತರ ಗುರುತುಗಳ ಸಂಯೋಗ 
ದಿಂದ ಉಂಟಾಗಿದೆ. ಅರುವತ್ತನ್ನು ಇಪ್ಪತ್ತು ಇಪ್ಪತ್ತಾಗಿ ಗುರುತಿಸಿರುವುದು 
ಯುಕಟಾನ್‌ ಪ್ರಾತದ ಮಾಯ ಜನಾಂಗದವರ ಕ್ರಮವನ್ನು (ಚಿತ್ರ 2) 
ನೆನಪಿಗೆ ತರುವುದು. ನೂರು, ಇನ್ನೂರು, ಮುನ್ನೂರು ಈ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಗುಣಿನತತ್ತ್ವದ ಆಢಾರದಮೇಲೆ ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ. 


ನೂರನ್ನು (100 x 1) ಎಂದು ಭಾವಿಸಿ ನೂರು ಮತ್ತು ಒಂದರ 
ಗುರುತುಗಳ ಸಂಯೋಗದಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದೆ. 200ಎ 100262 ಆಗಿರು 
ವುಡರಿಂದ ನೂರರ ಗುರುತಿನ ಪಕ್ಕದಲ್ಲಿ ಎರಡರ ಗುರುತನ್ನು ಬರೆದು 
ಇನ್ನೂರನ್ನು ಬಕೆದಿ್ಜಿ ( multiplicative principle ). 
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ಹಾಗೆಯೇ ಮುನ್ನೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ನೂರರ ಗುರುತಿನ ಮುಂದೆ 
ಮೂರರ ಗುರುತನ್ನು ಬರೆದಿದೆ. 

ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು: 
“ ಅಂಕಾನಾಾ ವಾಮಶೋ ಗತಿಃ” ಎಂಬ ನುಡಿ ಈ ಪದ್ಧತಿಯ ಪ್ರಭಾವ 
ದಿಂದಲೇ ಬಂದದ್ದು, ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಇನ್ನೂ ರಎಪ್ಪತ್ತ ನಾಲ್ಕನ್ನು ಆರನೇ 
ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಬರೆದಿರುವ ರೀತಿಯನ್ನು ಗಮನಿಸಿ. 


ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಅಂಕಗಳು 
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ಖರೋಷ್ಠಿ ಲಿಪಿಯಲ್ಲಿ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ ಬರೆಯು 
ತ್ರಿದ್ದರೆ, ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿನಿಯಲ್ಲಿ ಎಡದಿಂದ ಬಲಕ್ಕೆ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಬರೆದಿದ್ದಾರೆ 
ಒಂದು, ಎರಡು, ಮೂರು ಇವುಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಖರೋಷ್ಠ್ಮೀ ಲಿಪಿಯಲ್ಲಿ 
ಚಿರಕಳಿನ ಆಕಾರದ ಉದ್ದನೆಯ ಗೀಟುಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದರೆ, ಬ್ರಾಹ್ಮೀ 
ನಿಯಲ್ಲಿ ಅಡ್ಡಗೆರೆಗಳನ್ನು ಎಳೆದು ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ, 
ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿನಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದರಿಂದ ಒಂಬತ್ತರ ವರೆಗೆ ಇರುವ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ಗಳಿಗೂ ಹತ್ತು, ಇಪ್ಪತ್ತು, ಮೂವತ್ತು, ನಲವತ್ತು, ಐವತ್ತು, ಅರುವತ್ತು, 
ಎಪ್ಪತ್ತು, ಎಂಬತ್ತು, ತೊಂಬತ್ತು, ನೂರು, ಸಾವಿರ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೂ 
3 


18 ಅಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ 


ಪ್ರತ್ಯೇಕ ಗುರುತುಗಳಿರುವುದನ್ನೂ ನಾವು ಮುಖ್ಯವಾಗಿ ಗಮನಿಸಬೇಕು. 
ನಾಲ್ವರ ಗುರುತು ನಾಲ್ಕು ಗೀಟುಗಳಂದಲ್ಕೂ ಐದರ ಗುರುತು ಐದು 
ಗೀಟುಗಳಿಂದಲೂ ಉಂಟಾಗಿವೆ. ನೂರರ ಗುರುತಿಗೆ ಒಂದರ ಗುರುತನ್ನು 
ಸೇರಿಸಿದರೆ 200 ರ ಗುರುತು ಆಗುವುದು. ನೂರರ ಗುರುತಿಗೆ ಎರಡರ 
ಗುರುತನ್ನು ಸೇರಿಸಿದಾಗ ಮುನ್ನೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, ಆದರೆ ನೂರರ 
ಗುರುತಿನ ಪಕ್ಕದಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕನ್ನು ಬರೆದಕೆ 1004 ಅಥವಾ 400 
ಆಗುತ್ತದೆ, ಎಂದರೆ ಇಲ್ಲಿ ಗುಣನತತ್ತ್ವವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆ. ಇದೇ 
ತತ್ತ್ವದ ಆಧಾರದ ಮೇಲೆ 700, 4000, ೨೦,00 ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಬರೆದಿದ್ದೆ. ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 274 ನ್ನು ಬರೆದಿರುವ ರೀತಿಯನ್ನು ಏಳನೇ 
ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ನೋಡಿ, ಖರೋಷ್ಠ್ಕೀ ಲಿಪಿಯಲ್ಲಿ ಇದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಐದನೇ 
ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಬರೆದಿದೆ. 

ಅನೇಕ ದೇಶಗಳಲ್ಲಿ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಕಾಲಗಳಲ್ಲಿ ಜನಗಳು ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದ ಕ್ರಮಗಳನ್ನು ಮೇಲೆ ವಿವರಿಸಿದ್ದೆ. ಆದರೆ ಯಾವ 
ಕ್ರಮದಲ್ಲಿಯೂ ಆದಷ್ಟು ಕಡಿಮೆ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಅಡಕವಾಗಿಲ್ಲ ಬಹಳ ಬುದ್ಧಿ ವಂತ 
ಕೆನಿಸಿಕೊಂಡ ಮತ್ತು ರೇಖಾಗಣಿತದಲ್ಲೂ ನಿಷ್ಣಾತರಾಗಿದ್ದ ಗ್ರೀಕ್‌ 
ಜನಾಂಗದವರೂ ಕೂಡ ಈ ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ ಯೋಚಿಸಲಿಲ್ಲ. ರೋಮನ್‌ 
ಅಂಕಗಳನ್ನು ಹೋಲುವ ಅವರ ಅಂಕಗಳಲ್ಲಿ ಕೆಲವನ್ನು ಚಿತ್ರ 8ರಲ್ಲಿ 
ತೋರಿಸಿದೆ. 
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ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಗುಣನತಶತ್ತ್ವವನ್ನು 
ಬಳಸಿದ್ದಾರೆ, ಐವತ್ತನ್ನು ಬರೆಯಲು ಹತ್ತರ ಮತ್ತು ಐದರ ಗುರುತು 
ಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಬರೆದಿರುವುದನ್ನು 8ನೇ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಗಮನಿಸಿ. 
50=10 x 5, ಹಾಗೆಯೇ [500=100 x 5, 5000=5 x 1000], 
ಐನೂರು ಮತ್ತು ಐದುಸಾವಿರ ಈ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಬರೆದಿರುವ 
ರೀತಿಯನ್ನು ಗಮನಿಸಿ, 


ಸಾವಿರಾರು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆಯೇ ಚೈನಾ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಪ್ರವರ್ಧಮಾನ 
' ವಾದ ನಾಗರಿಕತಿಯಿತ್ತು. ಚೈನಾ ದೇಶದವರು ಕೆಲವು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದ ಕ್ರಮವನ್ನು 9ನೇ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 


3.18 ಆ ೫ ೫,ರ್ದ್‌ 
RN 4 $ 100 
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ಬರವಣಿಗೆಗೆ ಈಗ ಪೆನ್ಸಿಲ್‌ ಮತ್ತು ಕಾಗದಗಳನ್ನು ನಾವು ಬಳಸು 
ತ್ತೇನೆ, ಕೇವಲ ಕೆಲವು ಶತಮಾನಗಳ ಹಿಂದೆ ಕಾಗದಗಳು ಸುಲಭ ಬೆಲೆಗೆ 
ಸಿಕ್ಕುತ್ತಿರಲಿಲ್ಲ. ಮರದ ಪಲ್ಸ್‌ ಮತ್ತು ಯಂತ್ರಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ಸುಲಭವಾಗಿ ಕಾಗದವನ್ನು ತಯಾರಿಸುವ ವಿಧಾನ ಬಳಕೆಗೆ ಬಂದಡ್ಗು 
ಹೆದಿನಾಲ್ಕನೆಯ ಶತಮಾನದಲ್ಲಿ, ಸಾವಿರ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆಯೇ ಚೈನಾ 
ದೇಶದಲ್ಲಿ ಕಾಗದವನ್ನು ತಯಾರಿಸುತ್ತಿದ್ದರೆಂದು ಹೇಳುತ್ತಾರೆ, ಹಿಂದೂ 
ದೇಶದಲ್ಲೂ ಇತ್ತೀಚಿನವರೆಗೆ ತಾಳೀಪತ್ರೆಗಳ ಮೇಲೆ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದ 
ಕಿಂಬುದು ಎಲ್ಲರಿಗೂ ತಿಳಿದ ವಿಷಯ 


ಈಜಿಪ್ಟಿನಲ್ಲಿ ಪಾಪು ಎಂಬ ಗಿಡದ ಎರಡು ಮೂರು ಎಲೆಗಳನ್ನು 
ಜೋಡಿಸಿ ಅವುಗಳ ಮೇಲೆ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರಂತೆ. ಮೂರುಸಾವಿರದ 
ಐನೂರು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಅಹ್ಮೋಸ್‌ ಎಂಬುವನು ಈ ತರಹದ ಎಲೆಗಳ 
ಮೇಲೆ ಬರೆದ ಗಣಿತದ ಪುಸ್ತಕ ಈಗಲೂ ಉಸಲಬ್ಧವಾಗಿದೆ, ಈ 
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ಗಿಡವನ್ನು ಪಾಪು ಎಂದೂ ಅದರ ಎಲೆಗಳನ್ನು ಪಾಹಿರಸ್‌ ಎಂದೂ 
ಕರೆಯುತ್ತಿದ್ದುದರಿಂದ ಈ ಪುಸ್ತಕವನ್ನು ಅಹ್ಮೋಸ್‌ನ ಪಾಪಿಂಸ್‌ 
(Ahmes papyrus) ಎನ್ನುತ್ತಾರೆ ಇನ್ನು ಕೆಲವು ದೇಶಗಳಲ್ಲಿ ಕುರಿ 
ಮತ್ತು ಕರುಗಳ ತೊಗಲುಗಳ ಮೇಲೆ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು, ಈ ಪ್ರಾಣಿಗಳ 
ತೊಗಲುಗಳು ಬಹಳ ದುಬಾರಿಯಾಗಿದ್ದುದರಿಂದ ಈ ತೊಗಲುಗಳ ಹಾಳೆ 
ಗಳಿಂದ ಮಾಡಿದ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಗ್ರಂಥವನ್ನು ಬರೆದು ಅನಂತರ 
ಅದನ್ನು ಅಳಿಸಿ ಅದೇ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಮತ್ತೊಂದು ಗ್ರಂಥವನ್ನು ಕೂಡ 
ಬಕೆಯುತ್ತಿದ್ದುದು ವಾಡಿಕೆಯಲ್ಲಿತ್ತು. ಬ್ರಿಟಿಷ್‌ ಮ್ಯೂಸಿಯಂನಲ್ಲಿ ಹೀಗೆ 
ಮೂರು ಸಾರಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿದ ಒಂದು ಪುಸ್ತಕವಿದೆ. ಐದನೆಯ ಶತಮಾನ 
ದಲ್ಲಿ ಈ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಚರಿತ್ರೆಯನ್ನು ಬರೆದಿದ್ದಕೆಂದೂ ಅನಂತರ ಅದನ್ನು 
ಅಳಿಸಿ ಲ್ಯಾಟಿನ್‌ ಭಾಷೆಯ ವ್ಯಾಕರಣವನ್ನು ಬರೆದರೆಂದೂ ಒಂಬತ್ತನೇ 
ಶತಮಾನದಲ್ಲಿ ಅದನ್ನೂ ಅಳಿಸಿ ಈ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಥಿಯಾಲಜಿಯ ಒಂದು 
ಗ್ರಂಥವನ್ನು ಬರೆದರೆಂದೂ ಕಂಡುಬರುವುದು, ರೋಮನ್‌ ಶಾಲೆಗಳಲ್ಲಿ 
ಹೆಗುರವಾದ ಮರದ ಹಲಗೆಯ ಮೇಲೆ ಮೆ ಣವನ್ನು ಬಳಿದು, ಮೊನಚಾದ 
ಕಡ್ಡಿ ಯ ಸಹಾಯದಿಂದ ಇದರ ಮೇಲೆ ಬರೆಯುತ್ತಿ ದ್ದರು ಈ ತರಹದ 
ಹಲಗೆಯ ಸುತ್ತಲೂ ದಪ್ಪನಾದ ಚೌಕಟ್ಟು ಹಾಕಿ ಇಂಥ ಹಲವು ಹಲಗೆ 
ಗಳನ್ನು ಪುಸ್ತಕದ ರೂಪ ದಲ್ಲಿ ಪ್ರೋಡಿಸುತ್ತಿದ್ದೆ ರಂತೆ. ಇನ್ನು ಕೆಲವರು 
ಒಂದು 'ತಟ್ಟಿ ಯಲ್ಲಿ ಮರಳನ್ನು ತುಂಬಿ ಒಂದು ಕಡ್ಡಿ ಯ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ಅದರಲ್ಲಿ ಒಪ! ದ್ದರು, ಮತಗಳನ್ನು (WO ಎಣಿಸಲು ಇಂಥ 
ಮರಳುತುಂಬಿದ ತಟ್ಟಿ] ನ್ಯಿಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತ ದ್ದ ರಂತೆ, ಯೂಕ್ಷಿ ಡ್‌ 
ರೇಷಾಗಣಿತವನ್ನೆ ಲ್ಲ po ಮರಳಿನ ತಟ್ಟಿ ಗಳಲ್ಲಿಯೇ ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದ ನೆಂದು 
ಹೇಳುತ್ತಾರೆ. ಗ್ರೀಕ್‌ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಸ ಎಂದರೆ ತಟ್ಟಿ, "ಮರಳು 
ತುಂಭಿದ ತಟ್ಟಿಗೆ ಈ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಅಬೇಕಸ" (೩0೩೦08) ಎನ್ನು ತ್ತಿದ್ದರು 
ಆದರೆ ಈಗ "ಅಜೀಕಸ ಸ್‌ ಎಂಬುವ ಪದಕ್ಕೆ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರವನ್ನು ಹಾಡಲು 
ಉಷಯೋಗಿಸುವ ಮಣಿಕಟ್ಟು ಎಂಬುವ ಅರ್ಥ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿದೆ. 
ಮಣಿೆಕಟ ನನ್ನು ಪ್ರಾ ಚೀನಕಾಲದಲ್ಲಿಯ: ಎ ಭಾರತ್ಯ ಈಜಿಪ್ಟ್‌, 

ಗ್ರೀಸ್‌ ಮತ್ತು ರ್‌ ದೇಶಗಳ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿ ದ್ದ ರು, ಈ 4 
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ಕಟ್ಟುಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದಲೇ ಶಾಲೆಗಳಲ್ಲಿ ಹುಡುಗರಿಗೆ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರಗಳನ್ನು 
ಹೇಳಿಕೊಡುತ್ತಿದ್ದರು. ಬರೆಯಲು ಉಪಯೋಗಿಸುವ ಸಾಮಗ್ರಿಗಳ 
ಅಭಾವ ಜೊತೆಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು ಸುಸಂಸ್ಕೃ ತವಾದ ಒಂದು 
ಕ್ರಮದ ಅಭಾವ ಇವುಗಳಿಂದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕೂಡುವ ಮತ್ತು ಕಳೆಯು 
ವಂಥ ಸಣ್ಣ ಸಣ್ಣ ಲೆಕ್ಶುಚಾರಗಳೇ ಹಿಂದಿನಕಾಲದವರಿಗೆ ಬಹಳ ಕಷ್ಟ 
ನರವೂಗುತ್ತಿತ್ತು. 

ಉದಾಹರಣೆಗೆ ರೋಮ್‌ ದೇಶದ ವರ್ತಕನೊಬ್ಬ ತನ್ನ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರ 
ಗಳನ್ನು ಹಿಂದಿನಕಾಲದಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದನೆಂಬುದನ್ನು ಊಹಿಸೋಣ. 
ಇದಕ್ಕಾಗಿ ಅವನು ಮಣಿಕಟ್ಟನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದನು, 


ಚಿತ್ರ 10 


ಎಂಟು ಅಂಗುಲ ಉದ್ದ, ಎರಡು ಅಂಗುಲ ಅಗಲ ಮತ್ತು ಸುಮಾರು 
ಅರ್ಧ ಅಂಗುಲ ದಪ್ಪದ ಒಂದು ಮರದ ಘನವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 
ಅದರಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕು ತೂತುಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕು ಕಬ್ಬಿಣದ 
ಕಡ್ಡಿಗಳನ್ನು ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿರುವಂತೆ (ಚಿತ್ರ 10) ಇಡಿ, ಈ ಕಡ್ಡಿ 
ಗಳೊಳಗೆ ಪೋಣಿಸಲು ಅನುಕೂಲವಾಗುವ ಹಾಗೆ ಮಾಡಿರುವ ಕೆಲವು 
ಮಣಿಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ. ಇದೇ ಮಣಿಕಟ್ಟು ಅಥವಾ ಅಬೇಕಸ್‌ 
(abacus). ಮಣಿಕಟ್ಟುಗಳನ್ನು ಈಗಲೂ ಅಂಗಡಿಗಳಲ್ಲಿ ಮಾರುವುದ 
ದಿಂದ ಇದನ್ನು ಊಹಿಸುವುದು ನಿಮಗೆ ಕಷ್ಟವಾಗಲಾರದು, ಈ ನಾಲ್ಕು 
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ಕಡ್ಡಿಗಳ ಕೆಳಗೆ ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ 1, ೫, 0, ಖ ಎಂದು ಬರೆದಿದೆ, 
ರೋಮನ್‌ ಲಿಪಿಯಲ್ಲಿ ಈ ಸಂಕೇತಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ 1, 10, 100, 
1000 ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು. '1 ಎಂಬ ಗುರುತನ್ನು 
ಹಾಕಿರುವ ಕಡ್ಡಿ ಕ್ಕ ಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯ ಬೆಲೆಯೂ 
ಒಂದು, ೫ Fle ಗುರುತಿಸಿರುವ `ಕಡ್ಡಿಯ ಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ಮಣಿಯೂ ಹತ್ತು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, 0 
ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿಯ ಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯೂ 100 ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಿದರೆ, M ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿಯ ಮೇಲೆ ಪೋಣಿಸುವ 


ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯೊ 1000 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ, | 


ಈಜಿಪ್ಟ್‌ ದೇಶದಿಂದ ಎರಡು ಹಡಗುಗಳಲ್ಲಿ ರೊಮಿನ ಒಬ್ಬ 
ವರ್ತಕ ಕಲ್ಲುಗಳನ್ನು ತರಿಸಿದನೆಂದು ಭಾವಿಸೋಣ, ಮೊದಲನೆಯ 
ಹಡಗಿನಲ್ಲಿ 1378 ಕಲ್ಲುಗಳೂ ಎರಡನೆಯ ಹಡಗಿನಲ್ಲಿ 1594 ಕಲ್ಲು 


ಗಳೂ ಇದ್ದುವು ಎಂದು ಭಾವಿಸಿದರೆ ಎರಡು ಹಡಗುಗಳಿಂದ ವರ್ತಕ | 


ತನಗೆ ಒಟ್ಟು ಎಷ್ಟು ಕಲ್ಲುಗಳು ಬಂದುವು ಎಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಯಲು ಈ 
ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಕೂಡಬೇಕಾಗುವುದು,, ಈ ಸಂಕಲನವನ್ನು 
ಅವನು ನಮ್ಮಷ್ಟು ಸುಲಭವಾಗಿ ಮಾಡುತ್ತಿರಲಿಲ್ಲ, 


ಮೊದಲನೆಯ ಹೆಡಗಿನಿಂದ ಬಂದ ಕಲ್ಲುಗಳ ಸಂಖೆ ಯನ್ನು ಒಂದು 
ಮಣಿ ಕಟ್ಟಿ ನಲ್ಲಿ ಅವನು ಮಣಿಗಳಿಂದ ಗುಕುತಿಸುತ್ತಿದ್ದನು, ಸಾವಿರದ 
ಮುನ್ನೂರ ಎಪ ಕ್ರತ್ತೆಂಟು ಎಂಬ ಸೆಂಖಿ ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು 1 ಎಂಬ 
ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ 8 ಮಣಿಗಳನ್ನೂ x ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಏಳು 
ಮಣಿಗಳನ್ನೂ 0 ಎಂಬ ಕಡಿ $ಿಯಮೇಲೆ ಮೂರು ಮಣಿಗಳನ್ನೂ ಖ 
ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಒಂದು "ಮಣಿಯನ್ನೂ ಹಾಕಬೇಕು ಎಂಬುದು 
ಗಮನಿಸಿ (ಚಿತ್ರ 11). 
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ಚಿತ್ರೆ11 


ಈಗ ಎರಡನೆಯ ಹಡಗಿನಲ್ಲಿ 1594 ಕಲ್ಲುಗಳು ಬಂದಿವೆ. 1594 
ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಒಂದುಸಾನಿರ, ಐದುನೂರು, ಒಂಬತ್ತು ಹೆತ್ತು ಮತ್ತು 
ನಾಲ್ಕು ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಜಯಿಸಿದ ವರ್ತಕ 
ಕೂಡುವ ಕ್ರಮ ಹೀಗಿರುತ್ತ ತ್ತು, ಚಿತ್ರ 11 ರಲ್ಲಿ 1ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಎಂಟು ಮಣಿಗಳಿವೆ., ಈಗ 1594 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಏಕ 
ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವ 4 ಅನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು, 8ನೇ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ನಾಲ್ಕು 
ಮಣಿಗಳನ್ನು ಹಾಕಬೇಕು, ಆದರೆ ಚಿತ್ರ 11ರಲ್ಲಿ 1ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಆಗಲೇ ಎಂಟು ಮಣಿಗಳವೆ, ಎಂದರೆ 1ನೇ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ 
ಒಟ್ಟು ಹನ್ನೆರಡು ಮಣಿಗಳು ಇದ್ದಂತಾಯಿತು. ಈಗ 1ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಹನ್ನೆರಡು ಮಣಿಗಳನ್ನು ಹಾಕುವ ಬದಲು, ೫ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಒಂದು ಮಣಿಯನ್ನೂ ಚಿತ ], ಕಡ್ಡಿ ಯಮೇಲೆ ಎರಡು ಮಣಿ 
ಗಳನ್ನೂ ಹಾಕೆದರಾಯಿತು, “ತ್ರ 11 ರಲ್ಲಿರುವ ಮಣಿಕಟ್ಟಿ ನಲ್ಲಿ1 ನೇ 
ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಎರಡು ಮಣಿಗಳೂ ೫ ನೇ ಕಡಿ ಯಮೇಲೆ ಎಂಟು 
ನಡಗಳಲ ಬಂದಂತಾಯಿತು, 1594 ರಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕ ನ್ನ್ನ ಕೂಡಿದ್ದಾ ಯಿತು. 
ತೊಂಬತ್ತೆನ್ನು ಕೂಡಲು, ಒಂಬತ್ತು ಮಣಿಗಳನ್ನು” ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಮಣಿ 
ಕಬ್ಬಿನ ೫ನೇ ಕಡ್ಡಿ ಜೊಳಕ್ಕೆ ಹಾಕಚೀಕು, ಆದರೆ ೫ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಆಗಲೇ 8 KR ಈಗ ಹಾಕುವ ಒಂಬತ್ತು ಮಣಿಗಳನ್ನೂ 
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ಸೇರಿಸಿದರೆ ೫೫ ನೇ ಕಡ್ಡಿ ಯಮೇಲೆ ಒಟ್ಟು ಹದಿನೇಳು ಮಣಿಗಳಾಗುತ್ತಷೆ. 
೫ನೇ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಇರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯ ಬೆಲೆಯೂ 
ಹತ್ತು. ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ಹದಿನೇಳು ಮಣಿಗಳು ನೂರ ಎಪ್ಪತ್ತು ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, ಈಗ ೫ ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ ಮೇಲೆ ಹದಿನೇಳು 
ಮಣಿಗಳನ್ನು ಹಾಕುವ ಬದಲ್ಕು ನೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ೦ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಒಂದು ಮಣಿಯನ್ನೂ, ಎಪ್ಪತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಸ ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಏಳು ಮಣಿಯನ್ನೂ ಹಾಕಬೇಕು. ಆದರೆ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಮೇಲೆ 
C ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಆಗಲೇ 8 ಮಣಿಗಳಿದ್ದುವು. ಈಗ ಒಂದು 
ಮಣಿಯನ್ನು ಹಾಕಿದಾಗ ಒಟ್ಟು ಲೆ ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ನಾಲ್ಕು ಮಣಿ 
ಗಳು ಇರುತ್ತವೆ. ಅನಂತರ 1594 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿರುವ ಐನೂರನ್ನು 
ಸೇರಿಸಲು ವರ್ತಕ್ಕ ಐದು ಮಣಿಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು € ಎಂಬ 
ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕುತ್ತಾನೆ. € ಕಡ್ಡಿಯ ಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಮಣಿಯೂ ನೂರು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, ಮಣಿಕಟ್ಚಿ 
ನಲ್ಲಿ ೦ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಆಗಲೇ ನಾಲ್ಕುಮಣಿಗಳಿದ್ದುವು, ಮಕ್ತೆ ಐದು 
ಮಣಿಗಳನ್ನು ಹಾಕಿದ್ದರಿಂದ, ಛೆ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಈಗ ಒಂಬತ್ತು ಮಣಿ 
ಗಳು ಇರುವುವು, ಈಗ 1594 ರಲ್ಲಿರುವ ಒಂದು ಸಾವಿರವನ್ನು ಕೂಡ 

ಬೇಕು, M ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯ ಬೆಲೆಯೂ 
ಒಂದು ಸಾವಿರ, ಆದ್ದರಿಂದ ವರ್ತಕ ಒಂದು ಸಾವಿರವನ್ನು `ಕೂಡಲು, 
ಒಂದೇ ಒಂದು ಮಣಿಯನ್ನು ತೆಗೆದು 1 ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕುತ್ತಾನೆ. 
ಆದರೆ 11 ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಆಗಲೇ ಮಣಿಕಟ್ಟನಲ್ಲಿ ಒಂದು ಮಣಿ ಇತ್ತು. 
ಎಂದರೆ ಈಗ M ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಎರಡು ಮಣಿಗಳು ಇರುತ್ತವೆ. ಎರಡು 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಕೂಡಿದಮೇಲೆ ಮಣಿಕಟ್ಟಿ ನಲ್ಲಿ M ಕಡ್ಡಿಯ ಮೇಲೆ ಎರಡು 
ಮೆಣಿಗಳೂ 0 ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಒಂಬತ್ತು ಮಣಿಗಳೂ ೫ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಏಳು ಮಣಿಗಳೂ 17 ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಎರಡು ಮಣಿಗಳೂ 
ಇರುತ್ತವೆ, ಈಗ ಮಣಿಕಟ್ಟು ಕಾಣುವ ರೀತಿಯನ್ನು ಚಿತ್ರ 12 ರಲ್ಲಿ 
ತೋರಿಸಿದೆ. 
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M ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಇರುವ ಎರಡು ಮಣಿಗಳು ಎರಡು ಸಾವಿರ 
ವನ್ನೂ CG ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಇರುವ ಒಂಬತ್ತು ಮಣಿಗಳು ಒಂಭೈ 
ನೂರನ್ನೂ ಸ. ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಇರುವ ಏಳು ಮಣಿಗಳು ಎಸ್ಟತ್ತನ್ನೂ 
I ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಇರುವ ಎರಡು ಮಣಿಗಳು ಎರಡನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುವುದ 
ರಿಂದ ವರ್ತಕನು ತನಗೆ ಎರಡು ಸಾವಿರದ ಒಂಭೈನೂರ ಎಪ್ಪತ್ತೆರಡು 
ಕಲ್ಲುಗಳು ಎರಡು ಹೆಡೆಗಿನಿಂದ ಬಂದು ಸೇರಿವೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯುತ್ತಾನೆ. 
ಮ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ರೋಮ್‌ ವರ್ತಕನು ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದ ರೀತಿ 
ಹೀಗಿತ್ತು, 


MM CCCCCCCCC ೫ ೫೫೫೩ XXX 11 
ಅಥವಾ 
MM CCCCCCCCC LXX IL 


ಸಂಕಲನ ಒಂದಕ್ಕೇ ಇಷ್ಟು ಪಾಡಾದರೆ ವ್ಯೃಎಕಲನ, ಗುಣಾ 
ಕಾರ, ಭಾಗಹಾರ ಮಾಡಲು ಈ ಜನ ಪಡುತ್ತಿದ್ದ ಕಷ್ಟ ದೇವರಿಗೇ 
ಗೊತ್ತು. ನಾವು ಈ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರಗಳನ್ನು ಅತಿ ಸುಲಭವಾಗಿ ಮಾಡು 
ವುದರ ಕಾರಣವಾದರೂ ಏನು? ಕೇವಲ ಹತ್ತೇ ಗುರುತುಗಳ ಸಹಾಯ 
ದಿಂದ ಎಲ್ಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಬರೆಯುವುದು ಒಂದು ಕಾರಣವಾದರೆ, 
4 
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ಮಣಿಕಟ್ಟಿನಿಂದ ಆಗುವ ಕೆಲಸವನ್ನು ಮನಸ್ಸಿನಲ್ಲಿಯೇ ಚಿತ್ರಿಸಿಕೊಳ್ಳಲು 
ಸಾಧ್ಯವಾಗುವಂಥ ಸೊಗಸಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತಿರುವುದು ಮತ್ತೊಂದು ಕಾರಣ, 


ಈಗ ನಾವು ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತಿರುವ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮದ ಆವಿರ್ಭಾವಕ್ಕೆ 
ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಉಪಯೋಗವೇ ಸ್ಫೂರ್ತಿಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ಕೆಂದು ಧಾರಾಳವಾಗಿ 
ಕರು ಮಣಿಕಟ್ಟಿ ನಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕು ಕಡ್ಡಿಗಳಿವೆಯೆಂದು ಭಾವಿಸೋಣ 
(ಚಿತ್ರ 18), 


ತು 


ಚಿತ್ರ 13 


ಈ ಕಡ್ಡಿಗಳಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಮಣಿ $ಿಗಳೆಲ್ಲವೂ ಒಂದೇ ತರಹ 
ಇದ್ದರೂ I ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯೂ 
ಬಡು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. [ನೇ ಕಡಿ ಶಯಮೇಲೆ 
ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯೂ ಹತ್ತು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುದು. 111ನೇ. ಕಡಿ $್ಲಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಮಣಿಯೂ ನೂರು ಎಂಬ ಸಂಖೆ ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಿದರೆ, IV ನೇ ಕಡಿ ಯ 
ಮೇಲೆ ಹಾಕುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯೂ ಸಾವಿರ ಎಂಬ ಸಂಖೆ ) ಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಒಂದು ಮಣಿಯನ್ನು 1ನೇ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ಹಾಕಿದಾಗ ಆದರ ಬೆಲೆ ಒಂದು, ಅದೇ ಮಣಿಯನ್ನು 1ನೇ 
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ಕಡ್ಡಿ ಯಮೇಲೆ ಹಾಕಿದಾಗ ಅದರ ಬೆಲೆ ಹತ್ತು. ಅದನ್ನೇ 111 ಅಥವಾ 
71ನೇ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕಿದರೆ ಅದರ ಬೆಲೆ ನೂರು ಅಥವಾ 
ಸಾವಿರ ಆಗುತ್ತದೆ, ಆದ್ದರಿಂದ ಒಂದೇ ಸಂಕೇತವನ್ನು ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
ಜಾಗದಲ್ಲಿ ಬರೆದರೆ ಪಶ್ಯ ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಏಕೆ ಬೇರೆ ಬೇಕಿ 
ಯಾಗಿರಬಾರದು ? ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ನಾಲ್ಕು ಕಡ್ಡಿಗಳಲ್ಲಿ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರಲ್ಲಿಯೂ ಎರಡೆರಡು ಮಣಿಗಳು ಇವೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸೋಣ. 
ಆಗ ಮಣಿಕಟ್ಟು ಈ ರೀತಿ ಕಾಣುತ್ತದೆ. 


4S a So ಭತ! 


2 2 4 


ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕಡ್ಡಿ ಯ 
ಕ ಭವ 2 9 ಗೆ 2 
ಮೆಣಿಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 

ಚಿತ್ರ 14 


| 1Vನೇ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿ 
ಸಾವಿರವನ್ನು ಸೂಚಿಸಿರುವುದರಿಂದ ಈ ಕಡ್ಡಿ ಯಮೇಲಿರುವ ಎರಡು ಮಣಿ 
ಗಳು ಎರಡು ಸಾವಿರವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತ ವೆ III ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿ ಯ 
ಮೇಲಿರುವ ಪ್ರ ತಿಯೊಂದು ಮಣೆಯೂ ನೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. "ಆದ್ದ 
ರಿಂದ ಈ ಕಡ್ಡಿ ಯಮೇಲೆ ಇರುವ ಎರಡು ಮಣಿಗಳು ಇನ್ನೂ ರನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುನು. “I ಎಂಬ ಕಡ್ಡಿ ಯಮೇಲಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯೂ 
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ಹತ್ತನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದರಿಂದ ಈ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲಿರುವ ಎರಡು ಮಣಿಗಳು 
ಇಸ್ಪತ್ತನ್ನೂ 7ನೇ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಹಾಕಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಮಣಿಯೂ 
ಒಂದನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದರಿಂದ ಈ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲಿರುವ ಎರಡು ಮಣಿಗಳು 
ಎರಡನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, ಚಿತ್ರ 14ರಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೂ ಇರುವ ಮಣಿಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಆಯಾ. ಕಡ್ಡಿಯ ಕೆಳಗೆ 
ಬರೆದಾಗ ನೋಡಲು 
2 2 2 2 | 

ಹೀಗೆ ಕಾಣುತ್ತದೆ, ಎಡದಿಂದ ಬಲಕ್ಕೆ 2 ಎಂಬ ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ನಾಲ್ಕುಸಾರಿ ಬರೆದಿದೆ, ಮೊದಲನೆಯ 2, 2x 1,000 ಅಥವಾ ಎರಡು 
ಸಾವಿರವನ್ನೂ, ಎರಡನೇ ಗುರುತಾದ 9, : 2x100 ಅಥವಾ ಇನ್ನೂ 
ರನ್ನೂ, ಮೂರನೇ ಗುರುತಾದ 2, 210 ಅಥವಾ ಇಸ್ಪತ್ತನ್ನೂ, 
ಕೊನೇ ಗುರುತಾದ 2, 2261 ಅಥವಾ ಎರಡನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, 
ಆದ್ದರಿಂದ ಎರಡು ಸಾವಿರದ ಇನ್ನೂರ ಇಪ್ಪತ್ತೆರಡು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನು ಒಂದೇ ಗುರುತನ್ನು ನಾಲ್ಕುಸಾರಿ ಉಸಯೋಗಿಸಿ 2 222 
ಎಂಬ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸಬಹುದು ಎಂಬ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ 
ಉಸಯೋಗದಿಂದಲೇ ಉದ್ಭ ವವಾಯಿತೆಂದು ಹೇಳಬಹುದು, 


ಒಂದೇ ಗುರುತು ಸ್ಥಾನಭೇದದಿಂದ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಬಹುದು ನಂಬ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಈ ರೀತಿ ಮನುಷ್ಯನ ಬುದ್ದಿಗೆ 
ಹೊಳೆಯಿತು, ಇಂಥ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಕೆಲವು ಭಾಷೆಗಳಲ್ಲಿ ಪದಗಳ 
ಉಪಯೋಗಗಳಲ್ಲಿ ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ. ಹಿಂದೂ ದೇಶದ ಯಾವ ಭಾಷೆ 
ಯಲ್ಲಿಯೂ ಸ್ಥಾನಭೇದದಿಂದ ಒಂದೇ ಪದಕ್ಕೆ ಬೇರಿ ಅರ್ಥಕೊಡುವ 
ಅಭಿಪ್ರಾಯ ರೂಢಿಯಲ್ಲಿಲ್ಲ  ನಾಮಸದಗಳಿಗೆ ಪ್ರತ್ಯಯಗಳನ್ನು ಹಚ್ಚು 
ವುದರಿಂದ ಒಂದು ವಾಕ್ಯದಲ್ಲಿ ಯಾವ ಪದವನ್ನು ಎಲ್ಲಿ ಬರೆದರೂ ಅರ್ಥ 
ದಲ್ಲಿ ವ್ಯತ್ಯಾಸವಾಗುವುದಿಲ್ಲ ಉದಾಹರಣೆಗೆ “ನಾಯಿ ಮನುಷ್ಯ 
ನನ್ನು ಕಚ್ಚಿತು? ಎಂಬ ವಾಕ್ಯವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಈ ವಾಕ್ಯದಲ್ಲಿರುವ 
ಮೂರು ಪದಗಳನ್ನು ಎಲ್ಲಿ ಬರೆದರೂ ವಾಕ್ಯದ ಆರ್ಥ ಬದಲಾಯಿಸುವು 
ದಿಲ್ಲ. 
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(1) ನಾಯಿ ಮನುಷ್ಯನನ್ನು ಕಚ್ಚಿತು. 
(2) ಮನುಷ್ಯನನ್ನು ಕಚ್ಚಿತು ನಾಯಿ. 
(3) ಕಚ್ಚಿತು ನಾಯಿ ಮನುಷ್ಯನನ್ನು, ಇತ್ಯಾದಿ, 


(ಹೀಗೆ ಆರು ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು. ಯಾವ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿಯೂ 
ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ ಬದಲಾವಣೆಯಾಗುವುದಿಲ್ಲವೆಂಬುದನ್ನು ಗಮನಿಸಿ) ಸಂಸ್ಕೃತ 
ದಲ್ಲಿಯೂ ಹೀಗೆಯೇ, ಆದರೆ ಇಂಗ್ಲಿಸಿನಲ್ಲಿ ಇದೇ ಅರ್ಥಬರುವ 


Dog Bites Man 


ಎಂಬುವ ವಾಕ್ಯದಲ್ಲಿ Dಂg ಮತ್ತು Man ಈ ಪದಗಳ ಸ್ಥಾ ಸ್ಲಿನಗಳನ್ನು 
ಅದಲು ಬದಲು "ಎಡದ, 


Man Bites Dog 


ಎಂದಾಗುವುದು! ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ ಎಸ್ಟು ವ್ಯತ್ಯಾ ಸವಾಯಿತು! ನಾಯಿ 
ಮನುಷ್ಯನನ್ನು ಕಚ್ಚಿತು ಎಂಬ ಒತತ: AK ಮನುಷ್ಯ ನಾಯಿ 
ಯನ್ನು ಕಚ್ಚಿದ ಸ ಅರ್ಥ ಬರುತ್ತದೆ. ಇಂಗ್ಲಿಷಿನಲ್ಲಿ ಒಂದೇ 
ಪದವನ್ನು ಡಿ ಜಾಗದಲ್ಲಿ ಉಸಯೋಗಿಸಿದಾಗ ಕರ್ತೃ ಪದವಾಗಿದ್ದು 
ಮತ್ತೊಂದು ಜಾಗದಲ್ಲಿ ಅದೇ ಪದವನ್ನು ಬಳಸಿದಾಗ ಆದು ಕರ್ಮಪದ 
ವಾಗುತ್ತದೆ. ಇಂಥ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಇಂಗ್ಲಿಸಿನಲ್ಲಿ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿದ್ದರೂ 
ಇಂಗ್ಲೆಂಡಿನ ಜನರಿಗಾಗಲೀ ಯೂರೋಪಿನ ಜನರಿಗಾಗಲೀ ಒಂದೇ ಅಂಕ 
ವನ್ನು ಏಕ್ಕ ದಶ್ಶ ಶತ ಮುಂತಾದ ಸ್ಥಾನಗಳಲ್ಲಿ ಬಳಸಿದಾಗ ಅದೇ 
ಗುರುತು ಒಂದು, ಹತ್ತು, ನೂರು ಇವುಗಳ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸ 
ಬಹುದೆಂಬ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಹೊಳೆಯದೆ ಇದ್ದುದು ಪರಮಾಶ್ವ ರ್ಯವಾದ 
ಸಂಗತಿಯೇ ಸರ್ಮಿ ಇಂಥ ಅಭಿಪ್ರಾ ಯ; ಒಂದೂ ನೀಶದ ಯಾವ 
ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿಯೊ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿಲ್ಲದಿದ್ದರೂ ಈ ಜನರಿಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಲು ಈ ವಿಷಯ ಹೊಳೆದದ್ದು ಇನ್ನೂ ಸ್ವಾರಸ್ಯವಾದ ಸಂಗತಿ 
ಯಾಗಿದೆ ಎಂದು ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ದ ಚರಿತ್ರೆ ಯನ್ನು ಬರೆದಿರುವ ಪ್ರಖ್ಯಾತ 
ಲೇಖಕರನೇಕರು ಅಭಿಪ್ರಾಯ ನೆಟ್ಟ ದ್ದಾರೆ. 
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ಅಶೋಕನ ಶಾಸನಗಳಲ್ಲಿ ಕಂಡುಬರುವ ಖರೋಸ್ಠೀ ಮತ್ತು 
ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಆರನೆಯ ಮತ್ತು ಏಳನೆಯ ಚಿತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರಸ್ತಾನಿ 
ಸಿದೆ, ಇವೆರಡರಲ್ಲಿ ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಅಂಕಗಳಲ್ಲಿ ಮಾತ್ರ ಒಂದರಿಂದ ಒಂಬತ್ತರ 
ವರೆಗೆ ಇರುವ ಒಂಬತ್ತು ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೂ ಪ್ರತ್ಯೇಕವಾದ ಗುರುತಿದೆ. 
ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿಪಿಯಿಂದ ಈಗಿನ ಅಂಕಗಳು ಹುಟ್ಟಿವೆ ಎಂಬ ವಾದಕ್ಕೆ ಇದು 
ಪೋಸಕ, ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿಪಿಯ ಸಂಕೇತಗಳನ್ನು ಲಿಪಿಕಾರರು (೧೦೫71818) 
ಬರೆಯುವಾಗ ಅವು ರೂಪಾಂತರ ಹೊಂದಿ ಅನೇಕ ಭಾಷೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರಿಂದ 
ಒಂಬತ್ತರವರೆಗೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಪ್ರಕೃತದಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸುವ ಗುರುತು 
ಗಳು ಉಂಬಾದುವೆಂದು ಹೇಳಬಹುದು, 


ಕ್ರಿ.ಶ. 632ರಲ್ಲಿ ಆರಬ್‌ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಖಲೀಫರ ಆಳ್ವಿಕೆ ನಡೆಯು 
ತ್ತಿತ್ತು. ಇವರ ಚಕ್ರಾಧಿಸತ್ಯ ಆಫ್ಫಾನಿಸ್ತಾನದಿಂದ ಅಟ್ಲಾಂಟಿಕ್‌" ಸಾಗರದ 
ವರೆಗೆ ವ್ಯಾಪಿಸಿತ್ತು. ಇವರು ಸ್ಟೈನ್‌ ದೇಶವನ್ನು ಕೂಡ ತಮ್ಮ ವಶಕ್ಕೆ 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡರು. . ಇವರ ಮೂಲಕ ಹಿಂದೂದೇಶದ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ 
ಯೂರೋಪಿನ ಜನಕ್ಕೂ ತಿಳಿಯುವಂತಾಯಿತು. ಕ್ರಿ. ಶ. 976ರಲ್ಲಿ 
ಸ್ಪೈನ್‌ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟ ಒಂದು ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಒಂದರಿಂದ 
ಒಂಬತ್ತರವರೆಶಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಚಿತ್ರ 15ರಲ್ಲಿ ಕೊಬ್ಬಿ ರುವಂತೆ ಬರೆದಿದೆ, 


ಚಿತ್ರ 15 


ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿನಿಯ ಸಂಕೇತಗಳಿಂದ ಈಗ ನಾವು ಬರೆಯುವ ಸಂಕೇತ 
ಗಳು ಹೇಗೆ ರೂಪಿತವಾಗಿರಬಹುಜೆಂಬುದನ್ನು 16ನೆಯ ಚಿತದಲ್ಲಿ 
ಕೊಟ್ಟಿದೆ, pe 


ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿಪಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದರಿಂದ ಒಂಬತ್ತರವರೆಗೆ ಇರುವ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಹೀಗೆ ಬರೆದಿದೆ. 
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ಚಿತ್ರ 16 


ಹೋಲಿಕೆಗಾಗಿ ಕೆಲವು ಭಾಷೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರಿಂದ ಒಂಬತ್ತರವರೆಗೆ 
ಇರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಚಿತ್ರ 17ರಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಇವೆಲ್ಲವೂ ಬ್ರಾಹ್ಮೀ ಲಿಪಿಯ ರೂಪಾಂತರಗಳೇ ಎಂದು ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರ 
ಅಭಿಪ್ರಾಯ, 


ದೇವನಾಗರೀ! ೫ ಇ ತಿ ೬ ೬ ೬ ಅ 6೭೪... 
ಕನ್ನ ಡೆ ; 

ತೆಲುಗು 
ಐರೋಪ್ಯ ; ೩ 081 181486 ಕೆ ೫1.8 9 


SE RS 'ಹ್ರರಪ್ರ ಲ್‌ 4 


ಚಿತ್ರ 17 


ಈ ಒಂಬತ್ತು ಗುರುತುಗಳೊಂದಿಗೆ ಒಂದೇ ಅಂಕವನ್ನು ಬೇರಿ ಬೇರೆ. 
ಜಾಗದಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿದಾಗ, ಆದೇ ಅಂಕ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಸ 
ಗಳನ್ನು ''ಸೂಚಿಸಬಹುದೆಂಬ ಅಭಿಪ್ರಾ ಯ ಬಂದಮೇಲೆ ಈಗಿನ ದಾಶ 
ಮಿಕ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರ ಮದ ಆವಿಷ್ಟ ರಣಕ್ಕೆ "ಜೇಕಾದ ಸಲಕಂಣೆಯೆಲ್ಲವೂ ಸಿದ್ಧ 
ವಾಗಿತ್ತೆಂದು' od” ಸ್ಯ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಉಪ 
ಯೋಗದಿಂದಲೇ ಬಂದಿತು ಎಂದು ಹೀಡೆಯೇ ಹೇಳಿದೆ, ಔಡ ಸಾವಿರದ 
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ಮುನ್ನೂರ ನಲವತ್ತೈದು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಾವಿರೆಗಳು 
ಮೂರು ನೂರುಗಳು ನಾಲ್ಕು ಹತ್ತುಗಳು ಐದು ಒಂದುಗಳು (units) 
ಇರುವುದರಿಂದ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನಲ್ಲಿ ದಾ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಹದಿನೆಂಟನೆಯ ಚಿತ್ರ 
ದಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿರುವಂತೆ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ನಾಲ್ಕು ಕಡ್ಡಿಗಳಮೇಲೆಯೂ ಎರಡು, 
ಮೂರು, ನಾಲ್ಕು, ಐದು ಮಣಿಗಳನ್ನು ಹಾಕಿ ಸೂಚಿಸಿರುವುದರಿಂದ ಈ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 9345 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು, ಇಲ್ಲಿ ರಿ ಎಂಬ ಅಂಕ 


WME 7 


1000 100 10 1 
ಕಡ್ಡಿಗಳಮೇಲೆ 
ಇರುವ ಮನೆಗಳ | 2 ತ್ರ 4 5 
ಸಂಖ್ಯೆ 
ಚಿತ್ರ 18 


ಏಕಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವುದರಿಂದ ಐದನ್ನೇ ಸೂಚಿಸುವುದು, 4 ಎಂಬ ಗುರುತು 
ದಶಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವುದರಿಂದ ನಾಲ್ಕು ಹಕ್ತುಗಳು ಅಥವಾ ನಲವತ್ತನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುದು, ಶತಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವ 3 ಎಂಬ ಗುರುತು ಮೂರು ನೂರು 
ಗಳನ್ನು ಅಥವಾ ಮುನ್ನೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದ್ದು ಸಹೆಸ್ಟೆ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವ 
9 ಎಂಬ ಗುರುತು ಎರಡು ಸಾವಿರಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
234ರಿಎ2 X 1000 +3 x 10044 x 10+5 x1 
=920004-300 +4045 
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ಇಷ್ಟು ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಕೂಡ ಕೇವಲ ನಾಲ್ಕೇ ಗುರುತುಗಳನ್ನು 
ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸೂಚಿಸಲು ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಸಾಧ್ಯವಾಯಿತು, ಈ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ ಹೋದಂತೆಲ್ಲ ಅಂಕಗಳ ಬೆಲೆ ಹತ್ತು 
ಪಟ್ಟು ಹೆಚ್ಚುತ್ತ ಹೋಗುತ್ತದೆ, ಆದ್ದರಿಂದ ಇದನ್ನು 66011081 
place value system ಅಥವಾ ದಾಶಮಿಕ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮನೆಂದು 
ಕರೆಯುತ್ತಾರೆ, 


ಈಗ ನಾಲ್ಕು ಸಾವಿರದ ಮೂವತ್ತೆಂಟು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಮಣಿಕಟ್ಟಿನಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡೋಣ. ಈ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಸಾವಿರಗಳು ನಾಲ್ಕು ಇವೆಯಾದ್ದರಿಂದ ಸಾವಿರದ ಕಡ್ಡಿಯ 
ಮೇಲೆ ನಾಲ್ಕು ಮಣಿಗಳನ್ನೂ ಮೂರು ಹೆತ್ತುಗಳು ಇರುವುದರಿಂದ 
ಹತ್ತರ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಮೂರು ಮಣಿಗಳನ್ನೂ ಎಂಟು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಒಂದರ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಎಂಟು ಮಣಿಗಳನ್ನೂ 
ಹಾಕುತ್ತೇನೆ, 


Wel IT EH 
3 
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ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ನೂರು ಇಲ್ಲದ್ದರಿಂದ ನೂರರ ಕಡ್ಡಿ ಖಾಲಿ 
ಯಾಗಿಯೇ ಇರುತ್ತದೆ ಪ್ರತಿಯೋದು ಕಡ್ಡಿಯಲ್ಲಿರುವ ಮಣಿಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 


ಯನ್ನೂ ಬರೆದರೆ 
4 — 3 8 


ಎಂದಾಗುವುದು. ನೂರರೆ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಯಾವೆ ಮಣಿಯೂ ಇಲ್ಲ 
ದಿರುವುದರಿಂದ ಅದನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಒಂದು ಅಡ್ಡ ಗೀಟನ್ನು ಎಳೆದಿದೆ, 
ಈ ಅಡ್ಡ ಗೀಟಿನ ಬದಲು 0 ಎಂಬ ಗುರುತನ್ನು ಬರೆಯಬಹುದು. ಈ 
ಗುರ:ತನ್ನು ಬರೆದಾಗ ಆ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಯಾನ ವ:ಣಿಯೂ ಇಲ್ಲವೆಂದು 
ಅರ್ಥಮಾಡಿದರೆ, ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 40 8 ಆ ಎಂದು 
ಬರೆದು ಸೂಚಿಸಬಹುದ್ದು 


40884 x 100040 x 100+38 «10--ರಿ 
=4000+30 +8 


ಹೀಗೆ ಏಕ್ಕ ದಶ, ಶತ ಸಹಸ್ರ ಸ್ಥಾನಗಳಲ್ಲಿ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಮೇಲೆ ಯಾವ 
ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲಾದರೂ ಮಣಿಗಳು ಇಲ್ಲದಿದ್ದರೆ ಅದನ್ನು 0 ಎಂಬ ಗುರುತಿ 
ನಿಂದ ಸೂಚಿಸಬಹುದೆಂದು ಹಿಂದೂ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಯೋಚಿಸಿದರು, 


ಹೀಗೆ ಶೂನ್ಯ ಅಥವಾ ಸೊನ್ನೆಯ ಆವಿಷ್ಯರಣಕ್ಕೂ ಮಣಿಕಟ್ಟೀ 
ಕಾರಣ, ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಯಾವುದಾದರೂ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ 
ಮಣಿಗಳು ಇರದಿದ್ದರೆ ಅದನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು 0 ಎಂಬ ಗುರುತನ್ನು ಉಪ 
ಯೋಗಿಸುವ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಹಿಂದೂ ದೇಶದಲ್ಲೇ ರೂಪಿತವಾಯಿತೆಂದು 
ತಿಳಿದುಬಂದಿದ್ದರೂ, ಇದನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದ ವ್ಯಕ್ತಿ ಯಾರು ಎಂಬುದು 
ತಿಳಿದಿಲ್ಲ... ಹಾಲ"ಸ್ಟೆಡ್‌ ಎಂಬ ಅಮೆರಿಕದ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ಕ್ರಿ. ಪೂ 
200ರ ಹೊತ್ತಿಗೇ ಹಿಂದೂ ಜಿ ಸೇ” 
ತ್ತಿಗೇ ಹಿಂದೂ ದೇಶದಲ್ಲಿ 0 ಎಂಬ ಗುರುತಿನ ಆನಿಸ್ತರಣ 
ಆಗಿತ್ತೆಂದು ಹೇಳುತ್ತಾರೆ, ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಮಣಿಗಳು 
ಯಾವುವೂ ಇಲ್ಲದಿದ್ದರೆ ಅದನ್ನು 0 ಎಂಬ ಗುರುತಿನಿಂದ ಸೂಚಿಸಬಹು 
ಡೆಂಬ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಹೊಳೆದದ್ದು ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಪ್ರಗತಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು 
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ಆಂದೋಳನವನ್ನೇ ಉಂಟುಮಾಡಿತು, ' ಅಷ್ಟೇ ಪ್ರಭಾವಯುತವಾದ 
ಮತ್ತೊಂದು ವಿಚಾರವೆಂದರೆ 2 ಎಂಬ ಒಂದೇ ಗುರುತು ಏಕಸಾ ನದಲ್ಲಿ 
ಬರೆದಾಗ ಎರಡನ್ನೂ ದಶಸ್ಥಾ ನದಲ್ಲಿ ಬರೆದಾಗ ಇಪ್ಸತ್ತನ್ನೂ ಶತಸ್ಥಾ ನದಲ್ಲಿ 
ಬರೆದಾಗೆ ಇನ್ನೂ ರನ್ನೂ ಸಹಸ್ರಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರೆದಾಗ ಎರಡು ಸಾವಿರ 
ವನ್ನೂ ಸೂಚಿಸಬಹುದೆಂಬ ಅಭಿಪ್ರಾಯ . ಹೊಳೆದದ್ದು, ಈ ಎರಡು 
ಮಹತ್ವಪೂರಿತವಾದ ವಿಚಾರಗಳು ಭಾರತದ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರಿಗೆ ಹೊಳೆದ 
ತತ್‌ಕ್ಷಣವೇ ಯಾವಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿಯೇ ಆಗಲಿ, 0,1,2, ಶಿ,4, 6,6,7 
8, 9 ಈ ಹತ್ತು ಗುರುತುಗಳಿಗಿಂತ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಬೇಕಾದರೂ ಮತ್ತೆ ಬೇರೆ ಗುರುತುಗಳ ಆವಶ್ಯಕತೆ ಇರುವುದಿಲ್ಲ 
ವೆಂದು ತಿಳಿಯಲು ಹೆಚ್ಚುಕಾಲ ಬೇಕಾಗಲಿಲ್ಲ ಏಕೆಂದರೆ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ 
ಮೇಲೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವಾಗ ಯಾವ ಕಡ್ಡಿಯ ಮೇಲಾದರೂ 
ಒಂದರಿಂದ ಒಂಬತ್ತು ಮಣಿಗಳು ಮಾತ್ರ ಇರಬಹುದು ಅಥವಾ ಕಡ್ಡಿ 
ಖಾಲಿ ಇರಬಹುದು. ಒಂದು ಕಡ್ಮಿಯಮೇಲೆ ಹೆತ್ತು ವ.ಣಿಗಳನ್ನು 
ಹಾಕುವ ಪ್ರಸಂಗೆ ಬಂದಾಗ ಆ ಹತ್ತು ಮಣಿಗಳ ಬದಲು ಅದರ ಎಡಗಡೆ 
ಇರುವ ಕಡ್ಡಿಯಮೇಲೆ ಒಂದು ಮಣಿಯನ್ನು ಹಾಕುತ್ತೀನೆ. ಹೀಗೆ 
ರೂಪಿತವಾದ ದಾಶಮಿಕ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮುದಲ್ಲಿ ಮಣಿಕಟ್ಟು ಮಾಡುವ 
ಕೆಲಸವನ್ನೇ ಸಂಸ್ಲೇಪವಾಗಿ ಒಂದು ಸಂಕೇತದಿಂದ ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತಿದ್ದೇನೆ ಎನ್ನಬಹುದು. 2308 ಎಂದು ಬರೆದಾಗ ಎರಡು ಸಾವಿರ 
ಗಳು ಮೂರುನೂರು, ಹತ್ತುಗಳು ಇಲ್ಲ ಮತ್ತು ಎಂಟು ಇವುಗಳ ಮೊತ್ತಕ್ಕೆ 
ಸಮನಾದ ಸಂಖ್ಯೆ ನಮ್ಮ ಮನಸ್ಸಿನಲ್ಲಿರುವುದು. ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಮಣಿಕಟ್ಟನಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸಿದರೆ ಮಣಿಕಟ್ಟಿನ ಕಡ್ಡಿಗಳಮೇಲೆ ಎಡದಿಂದ 
ಬಲಕ್ಕೆ 2,8, 0 ಮತ್ತು 8 ಮಣಿಗಳು ಇರುತ್ತಿದ್ದುವು. 

ಪ್ರಸಿದ್ಧರಾದ ಆಧುನಿಕ ಗಜೆತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರಲ್ಲಿ ಒಬ್ಬರಾದ ವಾಂಡರ್‌ 
ವಾರ್ಡನ್‌ ಎಂಬುವರು ತಮ್ಮ ಸೈನ್ಸ್‌ ಅವೇಕನಿಂಗ್‌ (Science 
Awakening) ಎಂಬ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಿಡಿದವರು ಹಿಂದೂಗಳೇ ಎಂದು ಒಪ್ಪಿದರೂ ಜ್ಯೋತಿಃಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು 
ಹಿಂದೂಗಳು ಗ್ರೀಕರಿಂದ ಕಲಿಶರೆಂದೂ ಶೂನೈವನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಉಪ 
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ಯೋಗಿಸುವ 0 ಎಂಬ ಗುರುತು ಗ್ರೀಕ್‌ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಶೂನ್ಯ ಎಂಬ 
ಅರ್ಥವುಳ್ಳ 0೫8೯ ಅನ್ನುವ ಸದದ ಮೊದಲನೇ ಅಕ್ಷರವಾಗಿದ್ದು 
ಹಳದೂಗಳು ಗ ಗ್ರೀಕರಿಂದ ಈ ಗುರುತನ್ನು ಪಡೆದುಕೊಂಡರೊದೂ ಅಭಿ 
ಪ್ರಾಯ ಪಡುತ್ತಾರೆ, ವಿಭೂತಿ ಭೂಷಣದತ್ತೆ ಮತ್ತು ಅವಧೇಶ ನಾರಾ 
ಯೆಣಸಿಂಗ್‌ ಎಂಬ ಇಬ್ಬರು ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ಜ್ವರು ತಮ್ಮ ಹಿಂದೂ ದೇಶದ 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಚರಿತೆ } (History of] 1066 Mathematics) 
ಎಂಬ ಪುಸ್ತ ಕದಲ್ಲಿ ಚಾರಿತ್ರಿಕವಾದ ದೃ ಹಿ ಕೋನದಿಂದ ಈ ವಿಷಯವನ್ನು 
ಆಧಾರಗಳೊಂದಿಗೆ ಚರ್ಚಿಸಿದ್ದಾರೆ pic ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಅವರು ಉಲ್ಲೇಖಿ 
ಸಿರುವ ಅಭಿಪ್ರಾ ಯೆಗಳನ್ನೆ ೯ ಈದ ಬರೆದಿದೆ, 


ಪ್ರಾಚೀನ ಭಾರತದಲ್ಲಿ ಗಣಿತಕ್ಕೆ ಎಷ್ಟು ಪ್ರಾಶಸ್ತ ಸ್ಯೃವಿದ್ದಿ ತು 
ಎಂಬುದು. ಈ ಶ್ಲೋಕದಿಂದ ವೃ ಕ್ತವಾಗುವುದು, 


ಯಥಾ ಶಿಖಾ ಮಯೂರಾಣಾಂ 
ನಾಗಾನಾಂ ಮಣಯೋ ಯಥಾ 

ತದ್ವದ್ವೇದಾಂಗ ಶಾಸ್ಟ್ರಾಣಾಂ 
ಗಣಿಕಂ ಮೂರ್ಧನಿ ಸ್ಥಿತಂ 


ಇದರೆ ಅರ್ಥ : ನವಿಲಿಗೆ ಶಿಖೆ ಹೇಗೆ ಅಲಂಕಾರಪ್ರಿಯವಾಗಿದೆಯೋ ಹಾಟ್ರಿ 
ಗಳಿಗೆ ಹೆಡೆಯಲ್ಲಿರುವ ಮಣಿಗಳು ಹೇಗೆ ಅಂದವನ್ನು ತರುವವೋ ಹಾಗೇ 
ವೇದಕ್ಕೆ ಅಂಗಭೂತವಾದ ಶಾಸ್ತ್ರಗಳಲ್ಲೆಲ್ಲ ಗಣಿತ ಪ್ರಧಾನವಾಗಿದೆ. 
Muth ud is the ig of Sciences ow 
'ಈಗಿನ ನುಡಿಗೆ ಇದು ಸಮಾನವಾಗಿವೆ. ಬರವಣಿಗೆ ವೇದಗಳ ಕಾಲ 
ದಿಂದ ಭಾರತದಲ್ಲಿ ಬಳಕೆಯಿತ್ತು ಎಂಬುದು *ಓಂ ಇತ್ಯೇಕಾಕ್ಸರಂ ನಮ 
ಇತಿದ್ವೇ ಅಕೌ್ಷರೇ” ಮುಂತಾದ ವೇದ ನ ವಾಕ್ಯಗಳಲ್ಲಿ ಅಕ್ಷರ ಶಬ್ದ ಪ ಪ್ರಯೋಗ 
ದಿಂದ” ಗೊತ್ತಾಗುವುದು, ಸಂಖೆ ಏಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಸಂಕೇತಗಳನ್ನು 
ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತಿ ದ್ದರು ಎಂಬುದನ್ನು “ ಸಹಸ್ರಂ ಮೇದದತೋ ಅಷ್ಟ.- 
ಕರ್ಣ್ಯಾಃ” ಎಂಬ” ವೇಡವಾಕ್ಯದಿಂಡ ಊಹಿಸಬಹುದು ಕವಿಯಲ್ಲಿ 
ಎಂಟನ್ನು ಗುರುತಿಸಿರುವ ಸಾವಿರ ಹಸುಗಳನ್ನು ಕೊಡಿ ಎಂಬುದು ಇದಥ 


ಆಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ 37 


ಅರ್ಥ. ಕ್ರಿ.ಪೂ. 200ರಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟ ಚಂಡಸೂತ್ರ ಎಂಬ ಗ್ರಂಥದಲ್ಲಿ 
ಶೂನ್ಯದ 0 ಗುರುತನ್ನು ಬಳಸಿದೆ. ಸಿರಿಯದ ಸೆಬೋಕ್ಟ್‌ (560081) 
ಎಂಬುವನು ಭಾರತೀಯರ ಜ್ಯೋತಿಃ ಶಾಸ್ತ್ರ ಮತ್ತು ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರಗಳ 
ಜ್ಞಾನ ಗ್ರೀಕರಷ್ಟೇ ಉತ್ತಮವಾಗಿತ್ತು ಎಂದು ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಪಟ್ಟಿರು 
ವನು, ಕ್ರಿ. ಪೂ. 400 ರಿಂದ ಕ್ರಿ.ಶ. 400ರ ಒಳಗಿನ ಕಾಲದಲ್ಲಿ 
ಹಿಂದೂ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಸರ್ವತೋಮುಖವಾದ ಪ್ರಗತಿ ಕಂಡುಬರುತ್ತಿತ್ತು. 
ವಿಜ್ಞಾನ ಮತ್ತು ಸಾಹಿತ್ಯಗಳಲ್ಲಿ ವೇದಾಂತ ವಿಚಾರಗಳಲ್ಲಿ ಮಹತ್ತರವಾದ 
ಪ್ರಗತಿಯುಂಟಾಯಿತು, ಈ ಕಾಲದಲ್ಲಿಯೇ ಬೌದ್ಧ ಮತ ಮತ್ತು ಜೈನ 
ಮತಗಳ ಪ್ರಚಾರವೂ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ನಡೆಯಿತು. ಕಾಳಿದಾಸನೇ ಮುಂತಾದ 
ಕನಿಗಳು ತಮ್ಮ ಅಮೋಘವಾದ ಕೃತಿಗಳನ್ನು ರಚಿಸಿದ್ದು ಈ ಕಾಲ 
ದಲ್ಲಿಯೇ, ಪತಂಜಲಿಯ ವ್ಯಾಕರಣವೂ ಕೌಟಲ್ಯನ ಅರ್ಥಶಾಸ್ತ್ರವೂ 
ಇದೇ ಕಾಲದಲ್ಲಿಯೇ ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟವು. ಹತ್ತರ ಘಾತಗಳನ್ನೇ ಆಧಾರ 
`ವನ್ನಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವ ದಾಶಮಿಕ ಸಂಖ್ಯಾ 
ಕ್ರಮವೂ ಈ ಅವಧಿಯಲ್ಲಿ ಹಿಂದೂ ದೇಶದವರಿಂದಲೇ ಕಂಡುಹಿಡಿಯ 


ಲೃಟ್ಟಿತು ಎಂದು ಹೇಳಲು ಸಾಕಷ್ಟು ಆಧಾರಗಳಿವೆ. 


ಒಂದು ಹೊಸ ಪದ್ಧತಿಯ ಆನಿಷ್ಕರಣವಾದ ತತ್‌ಕ್ಷಣವೇ ಜನರು 
ಅದನ್ನು ಸ್ವಾಗತಿಸುವುದಿಲ್ಲ. ಹೊಸ ಪದ್ಧತಿ ಎಷ್ಟೇ ಉಪಯುಕ್ತವಾಗಿದ್ದು 
ಹಳೆಯ ಪದ್ಧತಿ ಎಷ್ಟೇ ಕ್ಲಿಷ್ಟವಾಗಿದ್ದರೂ ಜನರು ಹೊಸದನ್ನು ಸ್ವಾಗತಿಸದೇ 
ಹಳೆಯದಕ್ಕೇ ಅಂಟಕೊಳ್ಳುತ್ತಾರೆ. ಈ ಪ್ರವೃತ್ತಿ ಭೂಮಿಯಮೇಲೆ ಎಲ್ಲ 
ಕಾಲಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಎಲ್ಲ ದೇಶಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಇದ್ದ ಜನರಲ್ಲಿ ಕಂಡುಬಂದಿದೆ. 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಗ್ರೀಕರು ಅಕ್ಷರ ಸಂಕೇತಗಳನ್ನು ಕ್ರಿ.ಪೂ. ಏಳನೇ ಶತಮಾನ 
ದಲ್ಲಿ ಕಂಡುಹಿಡಿದಿದ್ದರೂ ಆ ಪದೃತಿ ಆ ದೇಶದಲ್ಲಿ ಬಳಕೆಗೆ ಬಂದದ್ದು 
ಸುಮಾರು ಎಂಟುನೂರು ವರ್ಷಗಳ ಅನಂತೆರೆ ಎಂದರೆ ಕ್ರಿ, ಶ, ಎರಡನೇ 
ಶತಮಾನದ ಆರಂಭದಲ್ಲಿ. ನಾಣ್ಯಗಳಲ್ಲಿ ದಶಮಾಂಶ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಬಳಕೆಗೆ 
ತಂದರೆ ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಮಾಡುವ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರಗಳಿಗೆ ಬಹಳ ಅನುಕೂಲ 
ವೆಂಬುದು ಎಲ್ಲರಿಗೂ ತಿಳಿದ ವಿಷಯ, ಒಂದು ರೂಪಾಯಿಗೆ ಹದಿನಾರು 
'ಆಣೆ ಮತ್ತು ಒಂದು ಆಣೆಗೆ ಹೆನ್ಕೆರಡು ಕಾಸುಗಳಾಗಿದ್ದಾಗ ಪ್ರೈಮರಿ ಶಾಲೆ 
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ಗೆಳ ಹುಡುಗರು ರೂಪಾಯಿ ಆಣೆ ಸ್ಭ ಗಳ ಲೆಕ್ಕವನ್ನು ಬಹಳ ಕಷ್ಟಪಟ್ಟು 
ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದರು ಕೂಡುವ ಲೆಕ ¥ ಗಳನ್ನೆಲ್ಲ ಲ್ಲ ಕೂಡಿ ಹನ್ನೆ ರಡರಿಂದ 

ಭಾಗಿಸಿ ಆಣೆಗೆಳನ್ನಾಗಿ ಪರಿವರ್ಶಿಸಬೇಕಾಗಿತ್ತು. ಅನಂತರ ಆಣೆಗಳನ್ನೆಲ್ಲ 
ಕೂಡಿ ಹದಿನಾರರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ರೂಪಾಯಿಗಳಾಗಿ ಪರಿವರ್ತಿಸಬೇಕಾಗಿತ್ತು. 


fy 


ಒಂದು ರೂಪಾಯಿಗೆ ನೂರು ಪೈಸೆಗಳಾದಮೇಲೆ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರಗಳು ಸುಲಭ 


| 
| 


ವಾಯಿತು. ನೂರು ಕಿಲೋಗ್ರಾಂ ಅಕ್ಕಿಗೆ 175 ರೊ. ಫಗ ಒಂದು ಕಿಲೋ ' 


ಗ್ರುಂ ಅಕ್ಕಿಗೆ 1.78 ರೂ. ಅಥವಾ ಒಂದು ರೂಪಾಯಿ ಎಸ್ಸತ್ತೈದು ಪೈಸೆ 
ಎಂದು ನಮ್ಮ ಶಾಲೆಯ ಹುಡುಗರು ಕೂಡಲೇ ಹೇಳುತ್ತಾರೆ. ಹನ್ನೆರಡ 
ರಿಂದಾಗಲೀ ಹದಿನಾರರಿಂದಾಗಲೀ ಭಾಗಿಸುವ ಹವ್ಯಾಸವಿಲ್ಲ. ಆದರೂ 
ಹಳೆಯ ಪದ್ಧ ಕಿಯಿಂದ ಹೊಸದಾದ ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಗೆ ಪರಿವರ್ತನ 
ಮಾಡುವುದರ ಹೊಸಡರಲ್ಲಿ ಜನರು ಇದನ್ನು ಸ್ವಾಗತಿಸಲಿಲ್ಲ ರಾಜಾಜಿ 


ಯಂಥ ಮೇಧಾನಿಗಳೂ ಇದಕ್ಕೆ ವಿರೋಧವನ್ನು ಸೂಚಿಸಿದರು, ಮಾನವ ' 


ಸಹಜವಾದ ಈ ಸ್ವಭಾವವೇ, ಸುಮಾರು ಕ್ರಿ. ಪೂ. 2ನೇ ಶತಮಾನದಲ್ಲಿ 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲ್ಪಟ್ಟ ಈ ಕ್ರಮ ಕ್ರಿ.ಶ. ಆರನೇ ಅಥವಾ ಏಳನೇ ಶತಮಾನದ 
ಹೊತ್ತಿಗೆ ಮಾತ್ರ ಭಾರತದ ಎಲ್ಲ ಕಡೆಯೂ ಬಳಕೆಗೆ ಬರಲು ಕಾರಣ, 
ಸುಮಾರೆ ಕ್ರಿ.ಶ, 595 ರಿಂದ ಕ್ರಿ.ಶ, 972ರ ಒಳಗಿನ ಭಾರತದ ಕೆತ್ತನೆ 
ಕೆಲಸಗಳಲ್ಲೂ ಶಾಸನಗಳಲ್ಲೂ ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಬರೆದಿದ್ದಾರೆ, ಗುರ್ಜರ ಗ್ರಾಂಟ್‌ಪ್ಲೇಟನಲ್ಲಿ 546ನೇ ಸಂವತ್ಸರವನ್ನು 
ಬರೆಯುವಾಗ 846 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ದಾಶಮಿಕ ಕೃಮದಲ್ಲಿಯೇ 
ಬರೆದಿದೆ, ಕ್ರಿ.ಶ, 725ರಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟು ಈಗ ಬ್ರಿಟಿಷ್‌ ಮ್ಯೂಸಿಯಂ 
ನಲ್ಲಿರುವ ಎರಡು ಸಾಸನಗಳಲ್ಲಿ 781 ಮತ್ತು 783 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿಯೇ ಬರೆದಿದೆ. ಕ್ರಿ.ಶ, 951ರಲ್ಲಿ ಸಂ ಸ್ಫೃತದಲ್ಲಿಯ ೂ 

ಹೆಳೆಗನ್ನ ಡದಲ್ಲಿಯೂ ಬರೆದಿರುವ ಒಂದು ಶಾಸನದಲ್ಲಿ 873 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನು ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿಯೇ ಬರೆದಿಡಿ ಭಾರತೀಯರು ವಲಸೆ ಹೋಗಿದ್ದ 
ಏಸ್ಯದ ಆಗ್ಚ್ರೇಯ ಭಾಗದಲ್ಲಿರುವ ಸುಮಾತ್ರ ಮತ್ತು ಕಾಂಬೋಡಿಯ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಸಿಕ್ಕಿದ ಶಾಸನಗಳಲ್ಲಿ 605, 606 ಮತ್ತು 608 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಡಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬಕೆದಿದೆ. 
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ಈ ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮ ಅರಬ್ಬರಿಂದ ಕಾಲಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಯೂರೋ 
ಪನ್ನು ತಲಪಿತು ಕ್ರಿ,ಶ, 711ರಲ್ಲಿ ಅರಬ್‌ ದೇಶದ ಮೂರ್‌ ಜನಾಂಗ 
ದವರು ಸ್ಪೈನ್‌ ದೇಶವನ್ನು ಗೆದ್ದರು, ಈ ಜನಾಂಗದವರಿಂದ ಸ್ಪ ನ್‌ 
ದೇಶದ ಜನರು ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವುದನ್ನು 
ಕಲಿತರು ಅನಂತರ ಈ ಕ್ರಮ ಯೂರೋಪಿನ ಬೀರೆ ಬೀರೆ ಭಾಗ 
ಗಳಿಗೂ ಹರಡಿತು, ಕ್ರೈಶ. 826ರ್ಲಿದ ಬಾಗ್ದಾದಿನ ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞನಾದ 
ಆಲ್‌ ಖೋವಾರಿಜ್ಮಿ ಪ್ರ ಹ ಎಲ್ಲ ಜರ ಇದೇ ಕ್ರಮವನ್ನೇ 
ನ ಟೋಗಿಸಬೇಕಿದು ಸಲಹೆಮಾಡಿದ್ದಾನೆ, ಆದರೂ ಯೂರೋಪಿನ 
ಎಲ್ಲ ಜನರೂ ಕೂಡಲೇ ಈ ಕ್ರಮವನ್ನು ಸ್ವಾಗತಿಸಲಿಲ್ಲ. ಫ್ಲಾರೆನ್ಸ್‌ 
ದೇಶದಲ್ಲಿ ಈ ಕ್ರಮವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಬಾರದೆಂದು ಕಾನೂನು ಮಾಡಿದ್ದ 
ರಂತೆ, ಈ ಸದ್ಯತಿಯಲ್ಲಿ ಹಣದ ಚೆಕ್ಕುಗಳಮೇಲೆ ಬರೆದಿರುವ 0, 6, 9 
ಈ ಅಂಕಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಅಂಕವನ್ನು ಇನ್ನೊಂದು ಅಂಕವನ್ನಾಗಿ ಸುಲಭ 
ವಾಗಿ ಬದಲಾಯಿಸಬಹುದೆಂಬುದೇ ಇದಕ್ಕೆ ಕಾರಣವಾಗಿತ್ತು. ಜನರೆಲ್ಲರೂ 
ನಿತ್ಯದ ಬಳಕೆಗೆ ರೋಮನ್‌ ಅಂಕಗಳನ್ನೇ ಬಳಸುತ್ತಿದ್ದರು, ಆದರೆ 
ಕಾಲಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವುದ 
ತಿಂದ ಸಂಕಲನ, ವ್ಯವಕಲನ, ಗುಣಾಕಾಠ ಮತ್ತು ಭಾಗಹಾರ ಮುಂತಾದ 
ಲೆಕ್ಳಾಚಾರಗಳನ್ನು ಬಹಳ ಸುಲಭವಾಗಿ ಮಾಡಬಹುದೆಂಬ ವಿಷಯ 
ಮನದಟ್ಟಾದ ಮೇಲೆ, ಸುಮಾರು ಹದಿನೇಳನೆಯ ಶತಮಾನದ ಹೊತ್ತಿಗೆ 
ಯೂರೋಪಿನ ಜನರೆಲ್ಲರೂ ಈ ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮವನ್ನೇ ಬಳಸತೊಡ 
ಗಿದರು. 
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ಗ್ರೀಕರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಅವರ ಲಿಪಿಯಲ್ಲಿದ್ದ ಅಸರ 
ಗಳನ್ನೇ ಬಳಸುತ್ತಿದ್ದರು, 


« (ಆಲ್ಬ) 1 | ;(ಅಯೋಟ) 10 | (ರೋ) 100 
6 (ಬೀಟ) 2 | (ಕಾಸ) 20 €(ಸಿಗ್ಮ) 200 
(ಗಾಮ) 8 | ೬(ಲ್ಯಾಮ್ಡ) 80 | ಇ (ಟೌ) 300 

8 (ಡೆಲ್ಪ) 4 [| ೬ (ಮ್ಯು) 40 | ;(ಅಪ್ಲಿಲಾನ್‌)400 

£ (ಎಪ್ಪಿಲಾನ್‌) 5 | ೫ (ನು) 60 | $ (ಫೈ) 500 

1 (ಪೌ) 6 | ಕ (ಗೈ) 60 | : (ಕೈ) 600 
೭ (ಜೀಟ) 7 |೦(ಓನಿಕ್ರಾನ್‌)70 | ೪ (ಪ್ಲೈ) 700 ' 
7 (ಈಟ) 8 | (ಪೈ) 80 | ಎ (ಓಮಾಗ) 800 ' 


9 (ತೀಟ) 9 | ಆ (ಕೊಪ್ಪ) 90 | 1 (ಸಂಪಿ) 900 
ಪುನಃ « ದಿಂದ 0 ವರೆಗೆ 1000 ದಿಂದ 9000 ಇತ್ಮಾದಿ, 
ಚಿತ್ರ 20 
ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದೆ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಅಕ್ಷರಗಳಿಂದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಗ್ರೀಕರು 


ಸೂಚಿಸುತ್ತಿದ್ದರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೂ ಪದಗಳಿಗೂ ವ್ಯತ್ಯಾಸವನ್ನು ಸೂಚಿ ' 


ಸಲು ಪದಗಳಮೇಲೆ ಗೀಟನ್ನಾಗಲೀ ಅಥವಾ ಪದದ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ಗೀಟ 
ನ್ಹಾಗಲೀ ಹಾಕುತ್ತಿದ್ದರು, ಕ 


6017 = 2258 
B-— 2000 
a — 200 
ಯೀ ಇವುಗಳ ಮೊತ್ತ 2258 


n= ರಿ 
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ಹತ್ತು ಸಾವಿರಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚುದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ್ಬM(=10°) ಗುರುತಿನ 
ಸಹಾಯದಿಂದ ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದರು, ಉದಾಹರಣೆಗೆ 


AS 
M um=34x10°+50+8 
=340058, ೧.೨0, 8=4]. 


ಆದರೆ ಬೀಜಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಅವ್ಯಕ್ತಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನು 
ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದುದ್ದರಿಂದ ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸೂಚಕಗಳನ್ನಾಗಿ 
ಉಸಯೋಗಿಸುವ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಯೂರೋಪಿನಲ್ಲಿ ಕ್ರಮೇಣ ಬಿಡ 
ಲಾಯಿತು. 


ತಮಿಳಿನಲ್ಲಿ ಈಗಲೂ ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿಯೇ ಒಂದರಿಂದ 
ಒಂಬತ್ತರವರೆಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತಾರೆ. 


Ns BES EE RN, 
& 2 5 ಈ (ಗ) ಈ4 61 JS 
೫1811111131 ಶ್ರ. ಶು ಎ ಅ ಬ 


ಗ್ರೀಕ್‌: ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲ ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನೂ ಉಪಯೋಗಿ ಸುವ ಬದಲು 
ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದರೆ ಕೇವಲ ಒಂಬತ್ತೀ ಅಕ್ಷತ 
ಗಳು ಸಾಕಾಗುತ್ತಿತ್ತು. ತಮಿಳು ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ಅಕ್ಷರ 
ಗಳನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಿ ದಶಮಾಂಶ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಈಗಲೂ ಅಂಕಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯುತ್ತಾರೆ, ಉದಾಹರಣೆಗೆ 


8&8 - ಎಂದರೆ 11 
೨ ೫ - ಎಂದರೆ 24 


ಪುರಾತನ ಕಾಲದ ಭಾರತದ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಗಳೆಲ್ಲ ಸಾಮಾನ್ಯಷಾಗಿ 
ಸಂಸ್ಕೃತದಲ್ಲಿವೆ. ಸಂಸ್ಕೃತ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಶ್ಲೋಕಗಳನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ 
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ತಚಿಸಬಹುದು. ಶ್ಲೋಕಗಳನ್ನು ಸಂಸ್ಕೃತದಲ್ಲಿ ಇಂಪಾಗಿ ಹಾಡಬಹುದು, 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಲೆಕ್ಕಗಳು, ಸೂತ್ರಗಳು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಶ್ಲೋಕಗಳಲ್ಲಿ 
ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟಿವೆ. ಈ ಶ್ಲೋಕಗಳನ್ನು ನೋಡಿದಾಗ, ಇದರ ಕರ್ತ 
ಕೇವಲ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ಜ್ಞ ನಲ್ಲದೇ ಒಬ್ಬ ರಸಜ್ಞನಾದ ಕವಿಯೂ ಆ! ದ್ದಾನೆ 
ಎಂದು ತಿಳಿಯುತ್ತದೆ ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ಜನಜನಿತವಾದ ಒಂದು 
ಕಥೆ ನೆನಪಿಗೆ ಬರುತ್ತದೆ. ಒಬ್ಬ ಸಂಗೀತಪ್ರೇಮಿ ರಾಜ ಸಂಗೀತ 
ದಲ್ಲಿ ತೀವ್ರ ಆಸಕ್ತನಾಗಿ ರಾಜ್ಯದಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲರೂ ರಾಜನಿಗೆ ಸಂಗೀತದಲ್ಲಿಯೇ 
ಅರಿಕೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಬೇಕು ಎಂಬ ಅತಿರೇಕವಾದ ಆಜ್ಞೆಯನ್ನು ಹೊರಡಿ 
ಸಿದ, ಹೀಗಿದ್ದಾಗ ಕುದುರೆಲಾಯಕ್ಸೆ ಬೇಕಿಬಿದ್ದು ಅದನ್ನು ಅರಿಕೆ 
ಮಾಡಲು ಬಂದ ಕಾವಲುಗಾರ ರಾಗಾಲಾಪನೆಗಳೊಂದಿಗೆ ಆ ವಿಷಯ 
ವನ್ನು ಅರಿಕೆ ಮಾಡುವ ವೇಳೆಗೆ ಆ ಲಾಯ ಭಸ್ಮಾವಶೇಷವಾಗಿ ಹೋಗಿ 
ತ್ತಂತೆ, ಇದು ನಮ್ಮ ಹರಿಕಥೆಯ ದಾಸರುಗಳಲ್ಲಿ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿರುವ ಒಂದು 
ಕಥೆ. ಹೀಗೆ ನಮ್ಮ ಹುಡುಗರಿಗೆ ಶ್ಲೋಕರೂಸದಲ್ಲಿ ಗೆಣಿತಶಾಸ್ತ್ರವನ್ನು 
ಬೋಧಿಸುವ ಸಾಹಸಮಾಡಲು ಹೊರಟಕ್ಕೆ ಆ ಉಪಾಢ್ಯಾಯನ ಪಾಡು 
ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ರಾಜನ ಪಾಡಾಗುತ್ತದೆ, 


ಕ್ರಿ.ಶ.7114ರಲ್ಲಿ ಹೆಟ್ಟಿದ ಎರಡನೆಯ ಭಾಸ್ತರಾಚಾರ್ಯ ಎಂದು 
ಇ 

ಪ್ರಸಿದ್ಧನಾದ ಭಾರತದ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ಲೀಲಾವತೀ ಎಂಬ ಗ್ರಂಥದಲ್ಲಿ 

ತನ್ನ ಮಗಳಾದ ಲೀಲಾವತಿಯನ್ನು 1835ನ್ನು 12ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಕಿ 


ಎಷ್ಟು ಎಂದು ಕೇಳುವ ಶ್ಲೋಕ ಹೀಗಿದೆ, 


ಬಾಲೇ ಬಾಲಕುರಂಗಲೋಲನಯನೇ ಲೀಲಾವತಿ ಪೊ (ಚ್ಯತಾಂ 

ಪಂಚತ್ರ್ಯೇಕಮಿತಾ ದಿವಾಕರಗುಣಾ ಅಂಕಾಃ ಕತಿಸ್ಕುರ್ಯದಿ 

ರೂಪಸ್ಥಾನವಿಭಾಗಖಂಡಗುಣನೇ ಕಲ್ಯಾಸಿ ಕಲ್ಯಾಣಿಸಿ 
ಛಿನ್ನಾಸ್ತೇನ ಗುಣೇನ ತೇಚ ಗುಣೆತಾಃ ಚಾಕಾಃ ಕತಿಸ್ಕುರ್ವದ 

“ ಎಲ್ಲೆ, ಜಿಂಕೆಯ ಕಣ್ಣುಗಳಂತೆ ಚ) ಚಲವಾದ” ಕಣ್ಣುಗಳುಳ್ಳ ಲೀಲಾ 

ವತಿಯ, 18ಕನ್ನು 12ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ ಬಂದ ಗುಣಲಬ ವನ್ನು 

ಡಾ 
ಹೇಳು ಎಲೈ, ಕಲ್ಯಾಣೀ | ರೂಪ, ಸ್ಥಾನ, ನಿಭಾಗ್ಯ ಖಂಡ ಮೊದಲಾದ 


ki Median a a ಪಾಟ ಬಾಯೂ ಕ 
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ಗುಣಾಕಾರ ಮಾಡುವ ವಿಧಾನಗಳಲ್ಲಿ ನೀನು ಚತುರೆಯಾಗಿದ್ದಲ್ಲಿ, 
ಗುಣಲಬ್ಧ ಅದೇ ಗುಣಕದಿಂದ ಭಾಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟಾಗ ಭಾಗಲಬ್ಧವೇನು 
ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳು.” 


ನಾವು ಈಗ ಪ್ರೀ-ಯೂನಿವರ್ಸಿಟಿಯ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ವರ್ಗ 
ಸಮಾಕರಣವನ್ನು ಬಿಡಿಸುವ ಕ್ರಮವನ್ನು ಹೇಳಿಕೊಡುತ್ತೇನೆ. ಶುಷ್ಕವಾದ 
ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ನಾವು ೫-62-20 ಎ0 ಈ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ 
ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಆದರೇ ಇದೇ ಪ್ರಶ್ನೆಯನ್ನು ಎಂಡನೆಯ ಭಾಸ್ಕರಾ 
ಚಾರ್ಯ ತನ್ನ ಲೀಲಾವತೀ ಗ್ರಂಥದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸ್ವಾರಸ್ಯವಾದ ಶ್ಲೋಕ 
ರೂಸದಲ್ಲಿ ಕೇಳಿದ್ದಾನೆ. 


ಪಾರ್ಥಃ ಕರ್ಣವಢಾಯ ಮಾರ್ಗಣಿಗಣಂ ಕ್ರುದ್ಧೋರಣೇ ಸಂಧದೇ 
ತಸ್ಯಾರ್ಥಿನ ನಿವಾರ್ಯ ತಚ್ಛರಗಣಂ ಮೂಲೈಶ್ಚತುರ್ಭಿರ್ಹಯಾನ್‌ 
ಶಲ್ಯಂ ಷಡ್ಭಿರಥೇಷುಭಿಸ್ರಿ ಭಿರವಿಚ್ಛಿನ್ನಂ ಧ್ವಜಂ ಕಾರ್ಮುಕಂ 
ಚಿಜ್ಬೇದಾಸ್ಯಶಿರಃ ಶರೇಣಕತಿತೇಯಾನರ್ಜುನಃ ಸಂಧದೇ 


ಮಹಾಭಾರತದ ಯುದ್ಧದಲ್ಲಿ ಅರ್ಜುನ ಕರ್ಣನನ್ನು ಕೊಲ್ಲುವುದ 
ಕ್ಟೋಸ್ಕರ ತನ್ನ ಬತ್ತಳಿಕೆಯಲ್ಲಿರುವ ಕೆಲವು ಬಾಣಗಳನ್ನು ತೆಗೆದ. 
ತೆಗೆದ ಬಾಣಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಅರ್ಧಭಾಗದಷ್ಟು ಬಾಣಗಳನ್ನು ಕರ್ಣನ 
ಬಿಟ್ಟಿ ಬಾಣಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿಬಂಧಿಸಲು ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದ. ಅವುಗಳ 
ವರ್ಗಮೂಲದ ನಾಲ್ಕರಷ್ಟನ್ನು ಕರ್ಣನ ಕುದುರೆಗಳ ಮೇಲೆಯೂ ಆರು 
ಬಾಣಗಳನ್ನು ಶಲ್ಯನ ಮೇಲೆಯೂ ಬಿಟ್ಟ, ಮತ್ತೆ ಮೂರು ಬಾಣಗಳನ್ನು 
ಹೊಡೆದು ಅವನ ಕೊಡೆ ಬಾವುಟ ಮತ್ತು ಬಿಲ್ಲುಗಳನ್ನು ಮುರಿದ. 
ಅನಂತರ ಉಳಿದ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಾಣದಿಂದ ಕರ್ಣನ ತಲೆಯನ್ನು 
ಕತ್ತರಿಸಿದ್ದು. ಹಾಗಾದರೆ ಅರ್ಜುನ ಬತ್ತಳಿಕೆಯಿಂದ ತೆಗೆದ ಬಾಣಗಳ 
ಸಂಖ್ಯೆಯೇನು? 


ಅವನು ಬತ್ತಳಿಕೆಯಿಂದ ತೆಗೆದ ಬಾಣಗಳು ೫ ಎಂದು ತಿಳಿಯೋಣ. 
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ಈ 
ಕರ್ಣನ ಬಾಣಗಳನ್ನು ತಡೆಯಲು WN ೫/2 


ಬಾಣಿಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಕುದುರೆಗಳ ಮೇಲೆ ಬಿಟ್ಟದ್ದು 44/x 
ಶಲ್ಯನ ಮೇಲೆ ಬಿಟ್ಟದ್ದು 6 
ಕೊಡೆ ಬಾವುಟಿ ಮತ್ತು ಬಿಲ್ಲುಗಳಿಗೆ 8 
ಕರ್ಣನನ್ನು ಕೊಲ್ಲುವುದಕ್ಕೆ 1 
ಒಟ್ಟು ಬಾಣಗಳು £+44/2+0+3+1 


ಈ ಮೊತ್ತ ಅನನು ಮೊದಲು ತನ್ನ ಕೈಯಲ್ಲಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡ 


ಬಾಣಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮವಾಗಿರಬೇಕು ಎಂದರೆ ೫ ಆಗಿರಲೇ ಬೇಕು, 
ಆಂದರೆ 


x=£+4/x2+10 

2 ಐಎ 8./2--90 

2-8 2v—20=0 

೫ಎ! ಆದರೆ 

#-3 t-20=0, ಬಿಡಿಸಿದರೆ £=10, (ಎ -2 ದೊರೆ 


ಯುತ್ತನೆ ಎರಡನೆಯದು ಸಾಧುವಲ್ಲ. ಆದ್ದರಿಂದ == 100, 


ಶ್ಲೋಕಗಳಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದಕ್ಕೋಸ್ಫರವೇ ಅಂಕ 


ಗಳನ್ನು ಅಕ್ಷರಗಳಿಂದ ಸೂಚಿಸುವ ಕೆಲವು ಕ್ರಮಗಳನ್ನು ಕಲ್ಪಿಸಿದ್ದರು 
ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹೇಳುವ ಕ್ರಮದಲ್ಲೇ ಹೇಳಿದರೆ ಪ್ರಾಸ 
ಬದ್ಧವಾಗಿ ಶ್ಲೋಕಗಳಿಗೆ ಹೊಂದುವುದಿಲ್ಲ. ಈ ಉದ್ದೇಶಕ್ಕಾಗಿಯೇ ಮೂರು 
ನಾಲ್ಕು ತರಹೆಯ ಕ್ರಮಗಳನ್ನು ಭಾರತದ ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರು ಕಲ್ಪಿಸಿ 
ದ್ದರು, ಈ ಕ್ರಮಗಳಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಪದ್ದತಿಯನ್ನು ಕೇವಲ 
ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರಲ್ಲದೇ ಸಾಹಿತಿಗಳು, ವೇದಾಂತಿಗಳು ಬಳಸುತ್ತಿದ್ದರು, 
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ಮೊದಲನೆಯ ಕ್ರಮ: ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಪದಗಳು. 

ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ನಾಮಪದಗಳನ್ನು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವು 

ಕ್ಕೋಸ್ಕರ ಬಳಸಿದ್ದಾರೆ, ಅಂತರಿಕ್ಷ ಎಂಬ ಪದ ಮತ್ತು ಆಕಾಶಕ್ಕೆ ಇರುವ 

ಹೆಸರುಗಳೆಲ್ಲವೂ ಶೂನ್ಯವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, ಖ, ಶೂನ್ಯ, ಅಂತರಿಕ್ಷ, 
ನಭ, ಜಲಧರಸಥ. 

ಭೂಮಿಗೆ ಉಪಗ್ರ ಹವಾಗಿ ಭೂಮಿಯ ಸುತ್ತಲೂ ಸುತ್ತುತ್ತ ಇರುವ 
ಚಂದ್ರ ಒಬ್ಬನೇ ಆದುದರಿಂದ ಚಂದ್ರ ಎಂಬ ಪದ ಅವನಿಗಿರುವ 
ಶಶ್ತಿ ತಾರಾಧಿನ ಮುಂತಾದ ಪದಗಳೂ ಒಂದನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. 
ಭೂಮಿ, ಧರಣಿ, ಮುಂತಾದ ಭೂಮಿಗೆ ಸಮಾನಾರ್ಥಕ ಪದಗಳೂ ಒಂದು 
ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವ್ನೆ ಆದಿ ಎಂಬ ಪದವೂ ಒಂದನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 

ಅಶ್ವಿನೀ ದೇವತೆಗಳು ಇಬ್ಬರು, ಆದುದರಿಂದ ಅಶ್ವಿನೀ ಎಂದರೆ 
ಎರಡು, ಮಾನವರೆಲ್ಲರಿಗೂ ಎರಡು ಕಣ್ಣುಗಳು ಇರುವುದರಿಂದ ಕಣ್ಣು 
ಎಂಬ ಅಥ್ಥ ಕೊಡುವ ಪದಗಳೆಲ್ಲವೂ (ಅಕ್ಷಿ, ನಯನ. ನೇತ್ರ) ಎರಡನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುವು. ಗಂಡ, ಹೆಂಡತಿ ಎಂಬ ಎರಡು ಮನುಷ್ಯರಿಂದ ಕುಟುಂಬ 
ವಾಗುವುದು, ಆದುದರಿಂದ ಕುಟುಂಬ ಎಂದರೂ ಎರಡೇ. ಮನುಷ್ಯನಿಗೆ 
ಎರಡು ಕೈಗಳು ಇರುವುದರಿಂದ ಕರ, ಹಸ್ತ ಮುಂತಾದ ಪದಗಳು ಎರಡನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, 

ದೇವರ ಅವತಾರಗಳಲ್ಲಿ ಮೂರು ರಾಮಾನತಾರಗಳುಂಟು 
ಪರಶುರಾಮ, ಶ್ರೀರಾಮ ಮತ್ತು ಬಲರಾಮ, ಆದುದಠಿಂದ ರಾಮ ಎಂಬ 
ಪದ ಮೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. ಪ್ರಪಂಚದಲ್ಲಿ ಇರುವ ಅಜೇತನ 
ವಸ್ತುಗಳೆಲ್ಲವೂ ಮೂರು ಗುಣಗಳಾದ ಸತ್ವ, ರಜಸ್ಸು ಮತ್ತು ತಮಸ್ಸು 
ಇವುಗಳಿಂದ ಕೂಡಿವೆ. ಆದುದರಿಂದ ಗುಣ ಎಂಬುದು ಮೂರನ್ನೂ 
ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ ವೇದಗಳಲ್ಲಿ ಗಾರ್ಹ-ಪತ್ಯವಾಜಸನೇಯ ಎಂಬ ಮೂರು 
ರೀತಿಯ ಅಗ್ನಿಗಳುಂಟು, ಸ್ವರ್ಗ, ಮತ್ಸ್ಯ, ಪಾತಾಳ ಎಂದು ಮೂರು 
ಲೋಕಗಳುಂಟು: ಆದುದರಿಂದ ಅಗ್ನಿ, ಲೋಕ ಈ ಎರಡು ಪದಗಳೂ 
ಮೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, 
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ಜುಗ್ರೇದ, ಯಜುರ್ವೇದ, ಸಾಮವೇದ ಮತ್ತು ಅಥರ್ವಣವೇದ 
ಎಂಬ ನಾಲ್ಕು ವೇದಗಳಿವೆ, ಕೃತ, ತ್ರೇತಾ, ದ್ವಾಸರ ಮತ್ತು ಕಲಿ ಎಂಬ 
ನಾಲ್ಕು ಯುಗಗಳಿವೆ. ಪೂರ್ವ, ಪಶ್ಚಿಮ, ಉತ್ತರ ಮತ್ತು ದಕ್ಷಿಣ ಎಂಬ 
ನಾಲ್ಕು ದಿಕ್ಕುಗಳು. ಆದುದರಿಂದ ವೇದ, ಯುಗ, ದಿಕ್‌ ಈ ಮೂರು 
ಪದಗಳೂ ನಾಲ್ಕನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು 

ಾ3ಂಡವರು ಐದು ಜನ; ಕಣ್ಣು, ಕಿವಿ ಮೂಗು, ರಸ್ಕ ಸ್ಪರ್ಶ 

ಎಂದು ಐದು ಜ್ಞಾನೇಂದ್ರಿಯಗಳು; ಆಕಾಶ, ವಾಯು, ಅಗ್ರಿ, ನೀರು 
ಮೆತ್ತು ಭೂಮಿ ಎಂದು ಇರುವುದು ಪಂಚಭೂತಗಳು, ಮನ್ಮಥನಿಗೆ 
ಇರುವುದು ಐದು ಬಾಣಗಳು. ಈ ಎಲ್ಲ ಕಾರಣಗಳಿಂದ ಐದು ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಪಾಂಡವ, ಇಂದ್ರಿಯ, ಭೂತ ಮತ್ತು ಬಾಣ ಎಂಬ ನಾಮ 
ಪದಗಳು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. 

ಇದೇ ರೀತಿ ರಸಗಳು ಆರು, ದರ್ಶನಗಳು ಆರು, ಷಣ್ಮುಖನಿಗೆ 
ಮುಖಗಳು ಆರು, ಆದ್ದರಿಂದ ರಸ್ಕ ದರ್ಶನ, ಷಣ್ಮುಖ ಎಂಬ ನಾಮ 
ಪದಗಳು ಆರನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. ಹೀಗೆಯೇ ಢಾತುಗಳು ಏಳು, ದೇವರ್ಷಿ 
ಗಳು ಅಥವಾ ದೇವಲೋಕದ ಮುನಿಗಳು ಏಳು, ಆದ್ದರಿಂದ ಧಾತು; 
ಮುನಿ ಎಂಬ ನಾಮಪದಗಳು ಏಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. ಅಷ್ಟ ವಸುಗಳು 
ದಿಗ್ಗಜಗಳು ಇದರಿಂದಎಂಟಕ್ಕೆ ವಸ್ತು ಗಜ ಮುಂತಾದ ನಾಮಸದಗಳೂ, 
ನವನಂದರು, ನವಗ್ರಹೆಗಳು ಇವುಗಳಿಂದ ಒಂಭತ್ತಕ್ಕೆ ನಂದ ಗೃಹ ಎಂಬ 
ಪದಗಳೂ ಸೂಚಕವಾಗುತ್ತವೆ. 

ಸಂಸ್ಕೃತ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಇಂಥ ನಾಮಪದಗಳು ಹೇರಳವಾಗಿ 
ಸಿಕ್ಷುತ್ತವೆ. ಮೇಲೆ ಬರೆದಂತೆ ಇನ್ನೂ ಮುಂದಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಪದಗಳನ್ನು 
ಸೂಚಿಸಬಹುದು. ಆದರೆ ದಶಮಾಂಶ ಪದ್ದತಿ ರೂಢಿಗೆ ಬಂದ ಮೇಲೆ 
ಒಂದರಿಂದ ಒಂಭತ್ತರ ವರೆಗಿನಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಹೆಸರುಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರ ತೆಗೆದು 
ಕೊಂಡು ಶೂನ್ಯವನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಆಕಾಶ ಖ ಮುಂತಾದ ಪದಗಳಿಂದಲ್ಲೇ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಆರಂಭಿಸಿದರು, ಹೀಗೆ ಬರೆಯುವಾಗ ಅಂಕ 


ಗಳನ್ನು ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ ಓದಬೇಕೆಂಬ ನಿಯಮವಿರುತ್ತಿತು 
(ಅಂಕಾನಾಂ ವಾಮತೋಗತಿಃ), ೫” 
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ಉದಾಹರಣೆಗೆ 1234, ಸಾವಿರದ ಇನ್ನೂರ ಮೂವತ್ತನಾಲ್ಫು 
ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬರೆದರೆ " ವೇದರಾಮ 
ಕುಟುಂಬಾದಿ ' ಎಂದು ಹೇಳಬೇಕಾಗುವುದ:. ಬಲದಿಂದ ಎಡಕೈ ಇಲ್ಲಿ 
ನಾಮಪದಗಳನ್ನು ಕ್ರಮವಾಗಿ ಬರೆದರೆ ಆದಿ ಎಂದರೆ 1, ಕುಟುಂಬ 
ಎಂದರೆ 2, ರಾಮ ಎಂದರೆ 3 ಮತ್ತು ವೇದ ಎಂದರೆ 4 ಆಗುತ್ತದೆ, 
ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ ಓದಿದರೆ ವೇದರಾಮಕುಟುಂಬಳದಿ ಎಂದು ಓದಬೇಕು. 
ಆಗ ಅದು 1234 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. ಶ್ಲೋಕಗಳಲ್ಲಿ 
ಕೂಡಿಸಿಕೊಳ್ಳಲು ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಎಷ್ಟು ಸಮರ್ಸಕವಾಗಿವೆ ಎಂಬುದನ್ನು 
ನಾವೇ ಸ್ವತಃ ಊಹಿಸಿ ಕೊಳ್ಳಬಹುದು. ಈ ಶಬ್ದದ ನಿಜವಾದ ರೂಪದ 
ಉಚ್ಛಾರ ಅಷ್ಟು ಹಿತಕರವೂ ಅಲ್ಲ ಅಲ್ಲದೇ ಅದು ಪ್ರಾಸಬದ್ಧವಾಗಿಯೂ 
ಇರುವುದಿಲ್ಲ, 

ಆದರೆ ಯಾವಾಗ ಒಂದು ಪದ ಸಮೂಹ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುದ್ಕು ಯಾವಾಗ ನಾಮಪದಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು ಎಂಬು 
ದನ್ನು ಸಂದರ್ಭವನ್ನು ನೋಡಿ ನಾವು ಊಹಿಸಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. ಗ್ರೀಕ್‌ 
ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಉದ್ದನೆಯ ಗೀಟನ್ನಾ ಗಲೀ, ಆ ಪದಗಳ 
ಮೇಲೆ ಒಂದು ಗೀಟನ್ನಾ ಗಲೀ ಹಾಕುತ್ತಿದ್ದರೂ, ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಅಂಥ 
ಗುರುತುಗಳೇನೂ ಕಂಡು ಬರುವುದಿಲ್ಲ ಅಂದರೆ ರಾಮ ಎಂಬ ಪದ 
ರಾವ ನೆಂಬ ಮನುಷ್ಯನನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೋ ಇಲ್ಲವೇ ಮೂರು ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುಡೋ ಎಂಬುದನ್ನು ಸಂದರ್ಭದಿಂದ ತಿಳಿಯ 
ಬೇಕ್ಕು 

158,22,37,800 ನೂರ ಐವತ್ತೆಂಟು ಕೋಟ ಇಸ್ಪತ್ತೆರಡುಲಕ್ಷದ 
ಮೂವತ್ತೇಳು ಸಾವಿರದ ಎಂಟನೂರು ಎಂಬ ಈ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಒಂದು ಶ್ಲೋಕದ ಪೂರ್ವಾರ್ಧವಾಗಿ 

ಖಖಾಷ್ಟ ಮುನಿರಾಮಾಶ್ವಿನೇತ್ರಾಪ್ಟಶರರಾತ್ರಿಪಃ 

ಎಂದು ಪುಲಿಶ ಸಿದ್ಧಾಂತದಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸಲಾಗಿದೆ (ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ 

ಇದನ್ನು ಸಂಖ್ಯುರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬೇಕು) 
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ಳ್‌. 855 Be ೪ gtx i ಭತಕಾಂಸು [] 
ರಾತ್ರಿಪ ಶರ ಅಷ್ಟ ನೇತ್ರ ಅಶ್ವಿ ರಾಮ ಮನಿ ಅಷ್ಟ ಖ ಖ 
(ಚಂದ್ರ) (ಅಶ್ವಿನಿ ದೇವತೆ) 


ಎರಡನೆಯ ಕ್ರಮ : ಅಂಕಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಅಕ್ಷರಗಳು. 
ಫೆಟಿಪಯಾದಿ ಕ್ರಮ 
ಸದ್ರತ್ನಮಾಲಾ ಎಂಬ ಗ್ರಂಥದಲ್ಲಿ ಈ ಕ್ರವ ವನ್ನು ವಿವರಿಸುವ 
ಒಂದು ಶ್ಲೋಕವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 


ನಇವಚಶ್ಚ ಶೂನ್ಯಾನಿ ಸಂಖ್ಯಾ ಕಟಿಸಯಾದಯಃ 


ಮಿಶ್ರೇತೂಪಾಂತ್ಯಹಲ್‌ ಸಂಖ್ಯಾ ನ ಚಚಿಂತ್ಯಾ ಹಲಸ್ವರಾಃ 


ನ್ಮ ೫ ಎಂಬ ಅಕ್ಷರಗಳೂ ಸ್ವರಗಳೂ ಶೂನೈವನ್ನೂ, ಕಟ, ಪ 

ಯ ಮುಂತಾದ ಅಕ್ಷರಗಳು ಒಂದರಿಂದ ಒಂಭತ್ತರೊಳಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ 

ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, ಒತ್ತಕ್ತರಗಳಲ್ಲಿ ಕೊನೆಯ ವ್ಯಂಜನಾಕ್ಷರವನ್ನು ಮಾತ 

ಣಿ ಈ ಆಂ) 

ಗಣನೆಗೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಬೇಕು, ವೈಂಜನಗಳಿಗೆ ಸೇರಿಸಿರುವ ಸ್ವರಗಳನ್ನು 
ಮಾತ್ರ ಗಣನೆಗೆ ಕೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬಾರದು, 


ಈ ಕ್ರಮವನ್ನು ಕೆಳಗಿನ ಪಟ್ಟಿಯ ಮೂಲಕ ಅರ್ಥ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ 
ಬಹುದು, 


ಕ ಖ|ಗ ಘ | ಚ |ಛ ಜ |ರು|%ಇ 
ಟಿ ಶೆ | Glele eT TS 
ಪ ಫೆ ೫ 1 'ಭ SE [ಎ pa -. 
ಯ|ರ |೮ಲ |ವ | ಶ ಜಗ ಲ ಟ್‌ 
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ಕ ಟಪ್ಯ ಯ ಎಂಬ ಈ ನಾಲ್ಕು ಅಕ್ಷರಗಳು ಒಂದನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು, 
ಆದುದರಿಂದರೇ ಇದಕ್ಕೆ ಕಟಖಯಾದಿ ಕ್ರಮ ಎಂದು ಹೆಸರು ಬಂದಿದೆ. 
ಮೇಲಿನ ಪಟ್ಟಿಯಲ್ಲಿ ಆಯಾ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಕೆಳಗೆ ಬರೆದಿರುವ ಅಕ್ಷರಗಳೆಲ್ಲ 
ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು. 
ಉದಾ ಖೈ ಠ, ಫೆ, ರ-ಇಇವು ಎರಡನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು, 
ಗಡ, ಬ್ಯ ಲ--ಇವು ಮೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು, ಇತ್ಯಾದಿ. 

ಈ ಕೃಮ ಹಿಂದೆ ಹೇಳಿದ ಪದಕ್ರಮಕ್ಸಿಂತ ಉತ್ತಮವಾಗಿದೆ. 
ಅನೇಕ ಕವಿಗಳು ಈ ಪದ್ಧತಿಯ ಸಹಾಯದಿಂದ ಗಾನಮಾಧುರ್ಯದಿಂದ 
ಕೂಡಿದ ಪದಗಳ ಮೂಲಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾರೆ. ಇಂಥ 
ಪದಗಳಿಂದ ಕೂಡಿದ ಶ್ಲೋಕಗಳನ್ನು ರಚಿಸಿದ್ದಾರೆ, ಈ ಪದ್ಧತಿಯ ಪ್ರಕಾರ 
ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನ ಹೆಸರೂ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, 
ಉದಾ ° ರಾಘವ — 442 

244 
" ಅಂಕಾನಾಂ' ವಾಮತೋ ಗತಿಃ ಎಂಬ ನಿಯಮವನ್ನ ನುಸರಿಸಿ 


ಎಡದಿಂದ ಬಲಕ್ಕೆ ಓದಬೇಕು. ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ವಎಂದರೆ 4, 
ಘ ಎಂದರೆ 4, ರಾ ಎಂದರೆ 2. ನಿಯಮದ ಪ್ರಕಾರ ಓದಿದರೆ ರಾಘವ ಎಂಬ 


ಸದ 442 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
ಪದ್ಮನಾಭ —- 4051 
1504 
ಇಲ್ಲಿ ದ ಅಕ್ಷರಕ್ಕೆ ಮ ಒತ್ತನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಕೊನೆಯ ಅಕ್ಷರವಾದ 
ಮ ಮಾತ್ರ ಗಣನೆಗೆ ಬಂದು, ದ ಅಕ್ಷರವನ್ನು ನಿಯಮದ ಪ್ರಕಾರ ಬಿಡ 
ಬೇಕಾಗುವುದು, 
ಹದಿನಾಲ್ಕನೆಯ ಶತಮಾನದಲ್ಲಿದ್ದ ಪ್ರಸಿದ್ಧ ಶ್ರೀ ವೈಷ್ಣವ ಸಿದ್ದಾಂತ 
ಸ್ಥಾಪಕರಾದ ನಿಗಮಾಂತಮಹಾದೇಶಕರು ಬ್ರಹ್ಮಸೂತ್ರಗಳಿಗೆ ರಾಮಾ 
7 
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ನುಜಾಚಾರ್ಯರ ಅಭಿಪ್ರಾಯದಂತೆ ಶೂ ವಿವರಿಸಲು ಅಧಿಕರಣ 
ಸಾರಾವಳಿ ಎಂಬ ಗ ಗ್ರಂಥವನ್ನು ರಚಿಸಿದ್ದಾ ಕ್ಕಿ ಈ ಗ್ರಂಥದ ಆರಂಭದಲ್ಲಿ 
ಬ್ರಹ್ಮಸೂತ್ರಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯ ನ್ನು ತಿಳಿಸಲು ಒಂದು ಶ್ಲೋಕವನ್ನು ಬರೆ 
ದಿದ್ದಾರೆ, ಆ 1೩1.1 ಕಟನಯಾದಿ ಕ್ರಮವನ್ನು ಮತ್ತು ಹಿಂದೆ 
ಹೇಳಿದ ಪದಕ್ರಮವನ್ನೂ ಉಸಯೋಗಿಸಿದ್ದಾರೆ, 


ವೇದಗಳಿಗೆ ಅರ್ಥವನ್ನು ಹೇಳುವ ಕ್ರಮವನ್ನು ಚರ್ಚಿಸುವ 
ಶಾಸ್ತ್ರಕ್ಕೆ ಮಾಮಾಂಸಾಶಾಸ್ತ್ರವೆಂದು ಹೆಸರು, ಇದರಲ್ಲಿ ಇಪ್ಪತ್ತು 
ಅಧ್ಯಾಯಗಳಿವೆ, ಮೊದಲನೆಯ ಹದಿನಾರು ಅಢ್ಯಾಯಗಳು ಯಾಗ 
ಯಜ್ಞಗಳನ್ನುಮಾಡುವ ವಿಢಾನವನ್ನು ವಿವರಿಸಿರುವ ಕರ್ಮಕಾಂಡ. 
ಆ ಯಜ್ಞಗಳಲ್ಲಿ ಪೂಜಿಸಲ್ಪಡುವ ನಾನಾ ದೇವಶೆಗಳ ವಿಚಾರವೂ 
ಆ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಚರ್ಚಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ, ಕೊನೆಯ ನಾಲ್ಕು ಭಾಗಗಳು ಅತಿ 
ಮುಖ್ಯವಾದ ಬ್ರಹ್ಮಕಾಂಡ, ವೇದಾಂತಿಗಳು ಈ ಬ್ರಹ್ಮಕಾಂಡಕ್ಕೆ 
ಪ್ರಾಮುಖ್ಯವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದ್ದಾರೆ, ಈ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಪರಬ್ರಹ್ಮವಿಚಾರವನ್ನು 
ಮಾಡಿದೆ, ಈ ನಾಲ್ಕು ಅಧ್ಯಾಯಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೂ ನಾಲ್ಕು 
ಪಾದಗಳಿವೆ ಎಂದರೆ ಬ್ರಹ್ಮಕಾಂಡದಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟು ಹದಿನಾರು ಪಾದಗಳಿವೆ. 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪಾದದಲ್ಲೂ ಅಂಗ ವಿಭಾಗಗಳುಂಟು, 
ಈ ಹೆದಿನಾರು ಪಾದಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೊಂದರಲ್ಲೂ ಎಷ್ಟು ಅಧಿಕರಣಗಳಿನೆ 
ಮತ್ತು ಬ್ರಹ್ಮಕಾಂಡದಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟು ಇರುವ ಅಧಿಕರಣಗಳೆಷ್ಟು ಮತ್ತು ಬ್ರಹ್ಮ 
ಕಾಂಡದಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟು ಇರುವ ಬ್ರಹ್ಮಸೂತ್ರಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯೆಷ್ಟು ಎಂಬುದನ್ನು 
ತಿಳಿಸಲು ಈ ಕೆಳಗಿನ ಶ್ಲೋಕವನ್ನು ಬರೆನಿದ್ದಾರೆ. 


ಸೌತ್ರೀ ಸಂಖ್ಯಾ ಶುಭಾಶೀಃ ಅಧಿಕೃ ತಿಗೆಣನಾ ಚಿನ್ಮಯಿಾ ಬ್ರಹ್ಮಕಾಂಡೇ 
ತಾದರ್ಥ್ಯೇ ಳ್ಳ ನಂತರತ್ತೆ ($ಪ ಪೃಧಿಕರಣಭಿವಾ ನಾಲ್ವಸಾರೈೇಃ ಪ ರ್ರಕಲ್ಪ್ಯ್ಯಾ 
ಅಕ್ಷೋರ್ಮಾಯಟ ಶಾಹಿಕಾಷ್ಕಾ ದಿ ದ್ವಿರದಮುನಿವಸೂರ್ಮ್ಯದ್ರಿ ತತ್ತಾ ತಿಶಕ್ವ 
ರ್ಯಕ್ಷೈ ರಕ್ಷೈ! ಪ ಪ್ರಯಾಜೈಂಹ ಭವತಿರಸೈಃ ಪಾದನೀತಿ ಜಃ 
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ಈ ಶ್ಲೋಕದ ಮೊದಲನೆಯ ಸಾಲಿನಲ್ಲಿರುವ “ಶುಭಾಶೀ”, 
“ಚಿನ್ಮಯಿ? ಎಂಬ ಪದಗಳು ಕಟಸಯಾದಿಕೃಮದಲ್ಲಿವೆ. “ಸೌತ್ರೀ 
ಸಂಖ್ಯಾ ಶುಭಾಶೀಃ” ಎಂದರೆ ಬ್ರಹ್ಮಸೂತ್ರಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 


ಶುಭಾಶೀಃ --54ರಿ 
11 | 
545 

ಒಟ್ಟು ಅಧಿಕರಣಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಚಿನ್ಮಯ 156 
¥ yy 
651 


(48ನೆಯ ಪುಟದಲ್ಲಿರುವ ಸಟ್ಟನೋಡಿ) 


ಗ್ರಂಥದ ಆರಂಭದಲ್ಲಿ ಈ ಶ್ಲೋಕವಿರುವುದರಿಂದ *ಶುಭಾಶೀಃ? 
(ಶುಭಾಶಯಗಳು) ಎಂಬ ಅರ್ಥವಿರುವ ಈ ಪದವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ 
ರುವುದು ಸ್ವಾರಸ್ಯವಾಗಿದೆ, ವೇಡಾಂತವಿಚಾರವನ್ನು ಈ ಗ್ರಂಥದಲ್ಲಿ 
ಮಾಡುವುದರಿಂದ ಚೈತನ್ಯಮಯವೆಂಬ ಅರ್ಥ ಬರುವ "ಚಿನ್ಮಯಾ' ಎಂಬ 
ಪದದ ಮೂಲಕ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಿರುವುದೂ ಅರ್ಥಗರ್ಭಿತನಗಿಡೆ. 


ಇನ್ನು ಉತ್ತರಾರ್ಧದಲ್ಲಿ ಹದಿನಾರು ಪಾದಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದ 
ರಲ್ಲಿಯೂ ಎಷ್ಟು ಅಧಿಕರಣಗಳಿವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಮುಂಚೆ ಹೇಳಿದ ಪದ 
ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ತಿಳಿಸಿದೆ. 


ಒಂದೆ ದಿಕ್‌ ಎಂದರೆ ನಾಲ್ಕು ಎಂದು ಉಪಯೋಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿತ್ತು. 
ಆದರೆ ಆಶಾಃ ಎಂದರೆ ಹತ್ತು ಎಂಬ ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ ಎಂದರೆ ದಿಕ್ಕುಗಳನ್ನು 
ಇನ್ನೂ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ವಿಭಾಗಿಸಿರುವ ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ ಉಸಯೋಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ 
(ಅಂದರೆ ಪೂರ್ವ, ಪಶ್ಚಿಮ, ಉತ್ತರ, ದಕ್ಷಿಣ, ಆಗ್ನೇಯ, ನೈರುತ್ಯ, 
ವಾಯವ್ಯ, ಈಶಾನ್ಯ, ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಕೆಳಗೆ). 


ಮೊದಲನೆಯ ಪಾದದಲ್ಲಿ ಅಧಿಕರಣಗಳು ಹನ್ನೊಂದಿವೆ ಎಂಬು 
ದನ್ನು ಅಕ್ಷ ಎಂಬ ಪದದಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದೆ. ಅಕ್ಷ ಎಂದರೆ ಇಂದ್ರಿಯಗಳು. 
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ಇಂದ್ರಿಯಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಹನ್ನೊಂದು, ಜ್ಞಾನೇಂದ್ರಿಯಗಳು ಐದು, 
ಕರ್ಮೇಂದ್ರಿಯಗಳು ಐದು ಮತ್ತು ಮನಸ್ಸು, ಎರಡನೆಯ ಪಾದದಲ್ಲಿರುವ 
ಅಧಿಕರಣಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಆರು ಎಂಬುದನ್ನು ಊರ್ಮಿ ಎಂಬ ಪದದಿಂದ 
ಸೂಚಿಸಿದೆ (ಸಡೂರ್ಮಿಗಳು -- ಕಾಮ, ಕ್ರೋದ, ಲೋಭ, ಮದ, 
ಮೋಹ ಮತ್ತು ಮಾತ್ಸರ್ಯ), ಹೀಗೆಯೇ ಮೂರನೆಯ ಷಾದದಿಂದ ಹದಿ 
ನಾರನೆಯ ಪಾದದವರೆಗೆ ಕ್ರಮವಾಗಿ 10, 8, 10, 8,7,8, 6,8, 
25, 15, 11, 11, 5 ಮತ್ತು 6 ಎಂಬುದನ್ನು ಪದ್ಯದಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿ 
ಸಿರುವ ಆಶಾ, ಅಹಿ, ಕಾಷ್ಟಾ, ದ್ವಿರದ, ಮುನಿ, ವಸು, ಊರ್ಮಿ, ಅದಿ, 
ತತ್ವ, ಅತಿಶಕ್ವರೀ, ಅಕ್ಷ, ಅಕ್ಷ, ಪ್ರಯಾಜ ಮತ್ತು ರಸ ಎಂಬ ಪದಗಳಿಂದ 
ಸೂಚಿಸಿದೆ. 


ಮೂರನೆಯ ಕ್ರಮ : ಅಂಕಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಅಕ್ಷರಗಳು. 


ಕ್ರಿ.ಶ. 499ರಲ್ಲಿದ್ದ ಮೊದಲನೆಯ ಆರ್ಯಭಟ್ಟ ತಾನು ಬರೆ 
ದಿರುವ ಖಗೋಳ ಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ತಾನೇ ಕಲ್ಪಿಸಿರುವ ಈ ಕ್ರಮವನ್ನು ಹೀಗೆ 
ವಿವರಿಸಿದ್ದಾನೆ. 


ವರ್ಗಾಕ್ಷರಾಣಿ ವರ್ಗೇ ಅವರ್ಗೆೇ ಅವರ್ಗಾಕ್ಷರಾಣಿ ಕಾತ್‌ಜ್ಮಾಯಃ 
ಖದ್ವಿನವಕೇಸ್ಟರಾ ನವ ವರ್ಗೇ ಅವರ್ಗೆೇ ನವಾಂತ್ಯ ವರ್ಗೇವಾ 


ಕಕಾರದಿಂದ ಹಿಡಿದು ಮಕಾರದವರೆಗಿನ ಅಕ್ಷರಗಳು ವರ್ಗಾಕ್ಷರ 
ಗಳು, ಯ್ಕ ರ ಲ್ಭ ವ ಮುಂತಾದ ಅಕ್ಷರಗಳು ಅವರ್ಗಾಕ್ಷಂಗಳು, 
ಒಟ್ಟು ಹದಿನೊಟು ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಕಲ್ಪಿಸಿ ಇವನ್ನು ಒಂಬತ್ತು ಜೋಡಿ 
ಗಳನ್ನಾಗಿ ವೀಗಡಿಸಿದೆ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಜೋಡಿಯಲ್ಲಿಯೂ ಒಂದು ವರ್ಗ 
ಸಾ ನ "ಮತ್ತು ಒಂದು ಅವರ್ಗಸ್ಥಾನ ಇರುತ್ತದೆ (ಒಂಬತ್ತು ಸ ಕರಗಳನ್ನು 
ಒಂಭತ್ತು ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆ), ಕಕಾರದಿಂದ 
ಹಿಡಿದು ಮಕಾರದವರೆಗಿನ ಅಕ್ಷರಗಳು ಒಂದರಿಂದ ಇಪ್ಪ ಕೈ ಡರವರೆಗಿನ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, ಯಕಾರದಿಂದ ಹಿಡಿದು ಹಕಾರದ ವರೆ 
ಹಿನ ಅಕ್ಷರಗಳು ಮೂರರಿಂದ ಹತ್ತರ ವರೆಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸೂಚಕ 


| 
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ವಾಗಿವೆ. ವರ್ಗಾಕ್ಷರ ಒಂದು ಸ್ವರದಿಂದ ಕೂಡಿದಾಗ ಅ. ಜೋಡಿಯ 
ಸ್ಥಾನವನ್ನೂ ಅಂದಕೆ ವರ್ಗಸ್ಥಾನವನ್ನೂ ಅದೇ ಸ್ವರ ಒಂದು ಅವ 
ರ್ಗಾಕ್ಷರದೊಡನೆ ಕೂಡಿದರೆ ಆ ಜೋಡಿಯ ಅವರ್ಗಸ್ಥಾನವನ್ನೂ 


ಸೂಚಿಸುವುವು, 
ಸ್ಥಾನಸೂಚಕ ಸಿರಗಳು 


ಕ್ರ ಸಿ ಐ ಬ ಲ್‌ ' ಖು ಉ ಇ-ಅ 

pe. = ರಾ ರಾಗಾ "ಸತ್ತಾ: rn ನಾ ಬಗ್‌ ಬಾ 
SO ಅವೆ ಅವ ಅ:-ವ ಅವ ಅವ ರವೆ ರವ 
1017 1036 10151014 1013101 101: 1019 10°105 107105 10510# 101103 10 1 


0 8 10 | ಹ 
| ಟೀ | 9 | ಮಃ ವರ್ಗಾಕ್ಷರಗಳು ಕ್ರಮ 
ದರ 
ಟ್‌ ಕ್‌, a ವಾಗಿ ಒಂದರಿಂದ ಇಪ್ಪತ್ತ 
11 10 13 13 161 ವರೆಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿ 
ತ್‌ ಥ್‌ ದ್‌ ಢ್‌ ನ್‌ ಸುತ್ತವೆ. 
161 17' 181 191 201 


31 1411116 510 EE 5.09 ನ ಕ 
ಇವು ಕ್ರಮವಾಗಿ ಮೂರರಿಂದ ಹತ್ತರೆವರೆಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತವೆ, | | | 
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ಮೇಲಿನ ಪಟ್ಟಿಯಲ್ಲಿ ವ್ಯಂಜನಗಳೆಲ್ಲವನ್ನೂ ಆರ್ಥಾಕ್ಷರಗಳನ್ನಾಗಿ 
ಭಾವಿಸಬೇಕು, ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ಒಂಬತ್ತು ಸ್ವರಗಳನ್ನೂ 
ಎಡದಿಂದ ಬಲಕ್ಕೆ ಬರೆದಿದೆ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸ್ವರವೂ ಎರಡೆರಡು ಸ್ಥಾನ 
ವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ, 


ಸ್ವರ ವರ್ಗಸ್ಥಾನ ಅನರ್ಗಸ್ಥಾನ 


ಅ ಎಂಬುದು- ಏಕ (10) ಮತ್ತು ದಶ (10) ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನೂ 
ಇ ಎಂಬುದುಎಶತ (103) ಮತ್ತು ಸಹಸ್ರ (103) ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನೂ 
ಉ ಎಂಬುದು-- ದಶಸಹಸ್ರ (10") ಮತ್ತು ಲಕ್ಷ (10') ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನೂ 
ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ (ಹೀಗೆಯೇ ಔ ವರೆಗಿನ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನೂ ಭಾವಿಸಬೇಕು), 


ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಏಕ, ಶತ, ದಶ, ಸಹಸ್ರ... ಇವುಗಳೆಲ್ಲವೂ ವರ್ಗಸ್ಥಾನ 
ಗಳು, (10°, 10°, 10°, 105, ...) ಪೆ ಸಹಸ್ರ, ಲಕ್ಷ, ಕೋಟ, 
* (101, 105, 10, 10', ...., 10") ಇವೆಲ್ಲವೂ ಅವರ್ಗಸ್ಥಾನ 
ಗಳು. ವರ್ಗಾಕ್ಷರವನ್ನು ಸ್ವರದೊಡನೆ ಸೇರಿಸಿದಾಗ ಆ ವರ್ಗಾಕ್ಷರ 
ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಅದೇ ಸ್ವರಕ್ಕೆ ಸೇರಿದ ವರ್ಗ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿಯೂ 
ಅದೇ ಸ್ವರದೊಡನೆ ಉಪಯೋಗಿಸಿದ ಅವರ್ಗಾಕ್ಷರ ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನು ಆ ಸ್ವರಕ್ಕೆ ಸೇರಿದ ಅವರ್ಗಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿಯೂ ಬರೆಯಬೇಕು. 
ಉಡಾಹರಣೆಗೆ ಗ್‌ ಎಂಬ ವರ್ಗ ವ್ಯಂಜನ ಮೂರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. 
ವ್‌ ಎಂಬ ಅವರ್ಗ ವ್ಯಂಜನ ಆರನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. 


ಈಗ ಗುಗ್‌. ಅವರಿ ಸವ 
ವ=ವ್‌-+ ಅ=6 x 10=60 
ಆ ಎಂಬ ಸ್ವರದೊಂದಿಗೆ ಏಕಸ್ಥಾನ (ವರ್ಗಸ್ಥಾನ 10°) ಮತ್ತು 
ದಶಸ್ಥಾನ (ಅವರ್ಗಸ್ವಾ ನ 10")ಗಳು “ಸೇರಿವೆ. ವರ್ಗಾಕ್ಷರವಾದ ಗ್‌ 


ಅನ್ನು ಆ ಸ್ವರದ ಜೊತೆಯಲ್ಲಿ ಸೇರಿಸಿದಕ್ಕೆ ಗ ಎಂಬ ಅಕ್ಷರ ಏಕಸ್ಕಾನ 
ದಲ್ಲಿ ಮೂರನ್ನು ಎಂದರೆ (3% 1) ಅನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. ಆದರೆ ಆರನ್ನು 
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ಸೂಚಿಸುವ ಅವರ್ಗಾಕ್ಷರವಾದ ವ್‌ ಅನ್ನು ಅ ಸ್ವರದೊಂದಿಗೆ ಸೇರಿಸಿ 
ಬರೆದಾಗ ವ ಎಂಬ ಅಕ್ತರ ದಶಸ್ಥ್ರಾನದಲ್ಲಿರುವ ಆರನ್ನು ಎಂದರೆ 
ೂ್ಯ ಅನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. 
ಸ್ವರದೊಂದಿಗೆ ಶತ (10°) ಮತ್ತು ಸಹಸ್ರ ಸ್ಥಾ ನಗಳು ಸೇರಿವೆ, 
ಇಲ್ಲಿ ತ “ಸಾನ ವರ್ಗಸ್ಥಾನ ಮತ್ತು ಸಹಸ್ರ ಸ್ಥಾನ” ಅನರ್ಗಸ್ಥಾನ. 
ವರ್ಗಾಕ್ಷರವನ್ನು ಇ ಸ್ವರದೊಂದಿಗೆ ಸೇರಿಸಿ ಬಿಡಲ್ಲ ಆಗುವ ಆ ಸ 
ವ್ಯಂಜನ ಶತಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 
ಉದಾ n+ a= x 10° 
n=300 
ಗಿ ಎಂಬುದು ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಿದಂತೆ 300 
ಅನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, ಹಾಗೆಯೇ ಅವರ್ಗವ್ಯಂಜನ ಇ ಎಂಬ 
ಸ್ವರದೊಡನೆ ಸೇರಿದಾಗ ಆಗುಪ ವ್ಯಂಜನ ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸಹಸ್ರ ಸ್ಕಾ ನದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬೇಕು, 


ಉದಾ ವ್‌4+ಇ=6'x10=6000 


ಎಂದರೆ ವಿ ಎಂಬ ವ್ಯಂಜನ ಆರುಸಾವಿರೆ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 


ಆರ್ಯಭಹೀಯವೆಂಬ ಗ್ರಂಥದಲ್ಲಿ ಎರಡನೆಯ ಆರ್ಯಭಟ್ಟ ಈ 
ಪದ್ಧ ತಿಯ ಪ್ರಕಾರ ಎರಡು ಸಂಖೈ ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಿದ್ದಾನೆ. ಖ್ಯುಫ್ಸ್‌ 
ಮತ್ತು ಚಯೆಗಿಯಿ ಜುಶುಭ್‌ಲ್ಫಿ' ಎಂಬುವು ಈ ಪದ್ಧ ತಿಯ ಪ್ರಕಾರ 
ಸೂಚಿಸಿದ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೇನು ಎಂಬುದನ್ನು 
ನೋಡೋಣ. 

ಖ್ಯುಘ್ಫ್‌ಎ(ಖ್‌.-ಯ್‌--ಘ್ಫ) 

ಇಲ್ಲಿ ಖ್‌ ಎಂಬ ವರ್ಗಾಕ್ಷರ, ಯ್‌ ಇಂಬ ಅವರ್ಗಾಕ್ಸರೆ; 
ಇವೆರಡನ್ನೂ ಉ ಎಂಬ ಸ್ವರದೊಂದಿಗೆ ಸೇರಿಸಿದೆ, ಫ್‌ ಎಂಬುದು 
ನರ್ಗಾಕ್ಷರ,. ಇದನ್ನು ಖೇ ಎಂಬ ಸ ಸ್ವರದೊಂದಿಗೆ ಸೇರಿಸಿದೆ, 
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ಖು್‌ ಉ ಇ - 2) 
SUL NE ೪ ಇ 
10" 10° 101 10" 10 10° 10 10° 

ಸೀ 8. 

ಫ್‌ ಯ್‌ಖ್‌ 

1 ॥ 4} 

Me '' 


ಖ್‌ ಕಾಗ ತ 
ಯ್‌ 8 ಖ್ಯುಘ 4 x 1042 x10+2x10° 


=4A20000 
ಘೇ 4 
ಚಯಗಿಯಿ ಜುಶುಛ್‌ಲ್ಫ್‌ 517753336 
ಲ್ಕ್‌ ಖೆ ಉ ಇ ಅ 
ಜ್‌ ರ್ಣ ನಾ ಣಾ ರ್ಥ 
ಅ ವ ಆ ವ ಅವ ಅ ವ ಅ ವ 


10° 10° 107 10 10 10" 108 10? 10 '1 
ಲ್‌ ಛ್‌ ಶ್‌ ಜುಯ್‌ ಗ್‌ ಯ್‌ ಚ್‌ 
68. 1. AS 1ಊ* ₹1! * 


ಈ ಕ್ರಮ ಒಂದನೆಯ ಆರ್ಯಭಟ್ಟನ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ಪಾಂಡಿತ್ಯ 
ದಿಂದ ರಚಿತವಾದ ಅದ್ವಿತೀಯ ಕ್ರಮ್ಮ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ದಶ 
ಮಾಂಶ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದಾದರೂ ಅದಕ್ಕಿಂತ ಸುಲಭವಾಗಿರುವ 
ಒಂದು ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ, ದೊಡ್ಡ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತವಾಗಿ 
ಬರೆಯಲು ಸಾಧ್ಯವೇ ಎಂದು ಯೋಚಿಸಿ, ಸೃಷ್ಟಿಸಿರತಕ್ಕ ಒಂದು ಕ್ರನು 
ಇದು. ನಲವತ್ತ ಮೂರು ಲಕ್ಷದ ಇಪ್ಪತ್ತು ಸಾವಿರ ಎಂಬ ದೊಡ್ಡ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಖ್ಯುಘೈ ಎಂಬ ಎರಡು ಅಕ್ಷರಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ಬರೆಯತಕ್ಕ ಪ್ರಭಾವವಿದೆ ಈೊ ಆರ್ಯಭಟ್ಟಿನ ವಿಶ್ವಾಮಿತ್ರ ಸೃಷ್ಟಿಗೆ 
ಆದರೆ ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲೆರಡು ಕ್ರಮಗಳಲ್ಲಿರುವಂತೆ ಮಧುರವಾದ 
ಪದಗಳಿಂದ ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಅರ್ಹತೆ ಇಲ್ಲ.. ಅಲ್ಲದೇ ಇದರಲ್ಲಿ 
ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಅಕ್ಷರಗಳನ್ನಾ ಗಲೀ, ಬೇರೆ ಬೇಕೆ 
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ಪದಗಳನ್ನಾಗಲೀ ಬರೆಯುವ ಸ್ವಾತಂತ್ರ್ಯ ಇಲ್ಲ. ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ಮೊದಲ 
ಎರಡು ಕ್ರವ:ಗಳಲ್ಲಿ ವ್ಯಂಜನಗಳ ಜೊತೆಯಲ್ಲಿ ಬರುವ ಸ್ವರಗಳಿಗೆ ಜೆಲೆ 
ಇರಲಿಲ್ಲ ಈ ರೀತಿ ಇರುವುದರಿಂದ ಶ, ಶಾ ಶೀ ಎಂಬಂತೆ ಯಾವುದೇ 
ವ್ಯಂಜನವಾದರೂ ಯಾವುದೇ ಸ್ವರದೊಂದಿಗೆ ಕೂಡಿದಾಗಲೂ ಆ ವ್ಯಂಜನ 
ಕೈ ಒಂದೇ ಬೆಲೆ ಇರುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಆರ್ಯಭಟ್ಟನ ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 
ಸ್ವರಗಳಿಗೆ ಒಂದು ಪ್ರಮುಖ ಸ್ಥಾನ ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಸ್ವರವೂ ದಶಮಾಂಶ ಪದ್ಧತಿಯ ಎರಡೆರಡು ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಸಾಹಿತಿಗಳಿಗೆ ಈ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮ ಉಪಯೋಗವಾಗಲಿಲ್ಲ, 
ಮೊದಲಿನ ಎರಡು ಕ್ರಮಗಳು ಬಹಳ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಕವಿಗಳಿಂದ ಉಸಯೋಗಿ 
ಸಲ್ಪಟ್ಟು ಪ್ರಾಮುಖ್ಯಗಳಿಸಿತು, ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರು 
ಅರಸಿಕರು (dry) ಎಂಬ ಜನಭಿಪ್ರಾಯ ಇದ್ದೆ, : ಇದು ಎಲ್ಲ ಗಣಿತ 
ಶಾಸ್ತ್ರ ಜ್ಞರಿಗೂ ಅನ್ವಯಿಸದಿರಬಹುದು ಆದರೆ ಇರುವುದನ್ನು ಇರುವ 
ಹಾಗೆಯೇ ಹೇಳುವ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ್ರಜ್ಞನಿಗೆ ಬಣ್ಣ ಕಟ್ಟಿ ಹೇಳುವ ಕಲೆ 
ಬಲು ದೂರ, ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ಒಣಗಿದ ಮರವನ್ನು ಒಣ್ಣಿಸೆಂದು 
ಬಾಣನು ತನ್ನ ಮಗನಿಗೆ ಹೇಳುವಾಗಿನ ಪ್ರಸಂಗ ನೆನನಿಗೆ ಬರುತ್ತದೆ. 
ಕಾದಂಬರೀ ಗ್ರಂಥವನ್ನು ಅರ್ಧ ಬರೆದಿದ್ದಾ ಗಲೆಃ ಬಾಣನು ಮರಣಶಯ್ಯೆ 
ಯಲ್ಲಿದ್ದು ಆ ಗ್ರಂಥವನ್ನು ಪೊರ್ತಿ ಮಾಡಲು ತನ್ನ ಮಗನ ಕೈಯಲ್ಲಿ 
ಶಕ್ತಿ ಇನೆಯೇ ಎಂಬುದನ್ನು ಪರೀಕ್ಷಿಸಲು ದೂರದಲ್ಲಿರುವ ಒಂದ ಒಣಗಿದ 
ಮರವನ್ನು ಬಣ್ಣಿಸು ಎಂದನಂತೆ, ಮಗನು ಅದನ್ನು ಸ್ವಾರಸ್ಯವಾಗಿ 
ಬಣ್ಣ ಕಟ್ಟಿ ವರ್ಣಿಸಿದಾಗ ಆತ ಸಂತೋಷದಿಂದ ಪ್ರಾಣ ಬಿಟ್ಟನೆಂದು 
ಪ್ರತೀತಿ, ರಸ್ಕ ಭಾವ, ಇವುಗಳ ಅರಿವಿಲ್ಲದವನು "ಶುಷ್ಕೋ ವೃಕ್ಷಃ 
ತಿಷ್ಕತ್ಸದ್ರೇ ೨ (ಒಣಗಿದ ಮರವು ಮುಂದೆ ನಿಂತಿದೆ) ಎಂಬ ವರ್ಣನೆ 
ಗಿಂತ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಹೇಳಲಾಗುತ್ತಿರಲಿಲ್ಲ. ಆರ್ಯಭಟ್ಟನ ಕ್ರಮ ಸ್ವಲ್ಪ 
ನೀರಸವಾಗಿಯೇ ಇಡೆ ಎನ್ನಬಹುದು, ಇದರ ಉಪಯೋಗ ಬರಿಯ 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ಕೃಷ್ಣೇ ಸೀವಿತವಾಗಿದೆಯೇ ಹೊರತು ಸಾಹಿತ್ಯ ಕೃತಿಗಳಲ್ಲಿ 
8 ಉಸಯೋಗಿಸತಕ್ಕ ಅರ್ಸತೆ ಇಲ್ಲ, 
8 
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ಮೇಲೆ ಉಲ್ಲೇಖಿಸಿದ ಮೂರು ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮಗಳಲ್ಲಿ ಪದಕ್ರಮ 
ವನ್ನಾಗಲೀ ಕಟಿಸಯಾದಿಕ್ರಮವನ್ನಾಗಲೀ ಕಂಡುಹಿಡಿದವರು ಯಾರು 
ಎಂದು ಹೇಳಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. ಮಹಾಭಾರತದ ಅರಂಭದಲ್ಲಿ ಈ ಶ್ಲೋಕ 
ಬರುತ್ತದೆ: ದೇವೀಂ ಸರಸ್ವತೀಂ ಚೈವ ತತೋ ಜಯಮುದೀರಯೇತ್‌. 
ಮಹಾಭಾರತಕ್ಕೆ "ಜಯ' ಎಂದು ಹೆಸರು, ಕಟಿಸಯಾದಿ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ 
ಯ ಎಂದರೆ 1, ಜ ಎಂದರೆ 8 (ಕಟಸಯಾದಿಕೃಮದ ಪಟ್ಟಿಯನ್ನು 
ನೋಡಿ ಪುಟ 48), ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ "ಜಯ' ಎಂಬುದನ್ನು ಸಂಖ್ಯಾ 
ರೊಪದಲ್ಲಿ ಬರೆದಕೆ ಹದಿನೆಂಟು ಎಂದಾಗುವುದು, ಮಹಾಭಾರತದಲ್ಲಿ 
ಹೆದಿನೆಂಟು ಸರ್ವಗಳಿರುವುದರಿಂದಲೂ ಧರ್ಮಕ್ಕೇ ಜಯ ಎಂಬ ದಿವ್ಯ 
ಭೋಧೆಯ:ನ್ನು ಅದು ಸಾರುವುದರಿಂದಲೂ ಆ ಹೆಸರು ಮಹಾಭಾರತಕ್ಕೆ 
ಅನ್ವಯಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ ಎನ್ನಬಹುದು. ಈ ರೀತಿ ಎರಡು ಅಭಿಪ್ರಾಯಗಳನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವ ಸದಗಳನ್ನು ಅಳವಡಿಸಲು ಸಹಾಯಕವಾಗುವಂತೆ ಇರುವುದು 
ಕಟಸಯಾದಿಕ್ರಮದ ವೈಶಿಷ್ಟ್ಯ. 


ಸಂಗೀತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲೂ ಕಟಸಯಾದಿಕ್ರಮದ ಉಪಯೋಗ ಆಗಿದೆ. 
ಕಾದಿನವ, ವಾದಿನವ, ಪಾದಿಪಂಚ, ಯಾದಿನವ ಎಂದು ಕಟಿಸಯಾದಿ 
ಕ್ರಮದ ಪ್ರಕಾರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಪದಕ್ರಮವನ್ನು ನೆನಪಿನಲ್ಲಿ 
ಸಂಗೀತಶಾಸ್ತ್ರ ಜ್ಞರು ಇಟ್ಟುಕೊಳ್ಳುತ್ತಾರೆ ಈ ಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಇಪ್ಪಕ್ತೆರಡು 
ಮೇಳಕರ್ತ ರಾಗಗಳುಂಟು, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ರಾಗದ ಹೆಸರೂ ಸ್ವಾರಸ್ಯ 
ವಾಗಿದೆ ಆಯಾ ರಾಗದ ಮೊದಲನೆಯ ಎರಡು ಅಕ್ಷರಗಳು ಆ 
ರಾಗದ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವಂತೆ ಅವುಗಳಿಗೆ ಹೆಸರಿಟ್ಟಿದ್ದಾರೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಹನುಮತೋಡಿರಾಗದ ಮೊದಲನೆಯ ಎಕಡು ಅಕ್ಷರಗಳಾದ 
"ಹನ. ಇವುಗಳು ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆ ಕಟಿನಯಾದಿಕ್ರಮದ ಪ್ರಕಾರ 8 
ಅಂದರೆ ಆ ರಾಗ ಎಂಟನೆಯ ಮೇಳಕರ್ತ ರಾಗ. ಹೀಗೆಯೇ 
"ಖರಹರಪ್ರಿಯ' ಮತ್ತು « ಧೀರಶಂಕರಾಭರಣ' ಇವು ಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಇಪ್ಪತ್ತೆರಡು ಮತ್ತು ಇಪ್ಪತ್ತೊಂಬತ್ತನೆಯ ಮೇಳಕರ್ತ ರಾಗಗಳು. 


ಇತರ ಪದ್ಧತಿಗಳು 


ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿ ಹೇಗೆ ರೂಪಿತವಾಯಿತು ಎಂಬುದನ್ನು 
ವಿವರಿಸಿದ್ದಾಯಿತು, ಈ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಇಂಗ್ಲಿಸಿನಲ್ಲಿ ಡೆಸಿಮಲ್‌ 
ಪದ್ಧತಿ ಎನ್ನುತ್ತಾರೆ, ದಾಶಮಿಕ ಎಂದರೆ ಹತ್ತರ ಘಾತಗಳು ಎಂದರ್ಥ, 
ಹೀಗೆ ನಾವು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹತ್ತು ಹತ್ತಾಗಿಯೇ ಎಣಿಕೆ ಮಾಡಲು 
ನಮ್ಮ ಕೈಗಳಲ್ಲಿ ಹತ್ತು ಬೆರಳುಗಳಿರುವುದೇ ಕಾರಣ ಎಂಬುದನ್ನು 
ಮೊದಲೇ ಹೇಳಲಾಗಿದೆ. ಕೆಲವು ಜನಾಂಗದವರು ಕೈಗಳ ಜೊತೆಗೆ 
ಕಾಲುಗಳಲ್ಲಿರುವ ಹತ್ತು ಬೆರಳುಗಳನ್ನೂ ಎಣಿಕೆಗೆ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದುದ 
ರಿಂದ ಅವರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಇಪ್ಪತ್ತರ ಗುಂಪಿನಲ್ಲಿ ಎಣಿಸುತ್ತಿದ್ದರು. 
ಮಾಯ ಜನಾಂಗದವರ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿದ್ದ ಈ ರೀತಿಯ ಎಣಿಕೆಯನ್ನು 
ಅಗಲೇ ತಿಳಿದಿದ್ದೇವೆ. ಹೀಗೆಯೇ ಫ್ರೆಂಚ್‌ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಎಂಬತ್ತನ್ನು 
(Quatre-kingt) ಎಂದರೆ ನಾಲ್ಕು ಇಪ್ಪತ್ತು ಎಂದು ಈಗಲೂ 
ಹೇಳುತ್ತಾರೆ, ಇಂಗ್ಲೆಂಡಿನಲ್ಲಿ ಒಂದು ಪೌಂಡಿಗೆ ಇಪ್ಪತ್ತು ಸಿಲ್ಲಿಂಗುಗಳು 
ಇರುವುದನ್ನು ಈಗಲೂ ನಾವು ನೆನನಿಗೆ ತಂದುಕೊಳ್ಳಬಹುದು. 


ಮನುಷ್ಯ ಅನಾಗರಿಕನಾಗಿದ್ದಾಗ ಕೇವಲ ಎರಡರ ಆಧಾರದ 
ಮೇಲೆ ರೂಪಿತವಾದ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದನಂತೆ. 
ಒಂದು ಎರಡರ ಅನಂತರ ಮೂರನ್ನು 2--1 ಎಂಬಂತೆಯೂ, ನಾಲ್ಕನ್ನು 
ಎರಡರ ಎರಡು ಜೋಡಿಯಂತೆಯೂ ಐದನ್ನು (2--2--1) ಎಂಬಂತೆಯೂ 
ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಕರೆಯಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. ಜೋಡಿ ಮಾಡುವ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ಈಗ ಬೆರಣಿ ಮಾರುವವರು ಉಪಯೋಗಿಸುವುದನ್ನು ನಾವು ನೋಡ 
ಬಹುದು. ಕೆಲವುಸಾರಿ ನಾಲ್ಕು ಇಲ್ಯಾಗಿಯೂ ಎಣಿಸುವುದೇಟು, 
ಹತ್ತರ ಆಧಾರದ ಮೇಲೆ ರೂಪಿತವಾದ ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮವನ್ನು ನಾವು 
ಉಪಯೋಗಿಸಿರಬೇಕು ಎಂಬುದು ಪ್ರಕೃತಿನಿಯಮವೂ ಅಲ್ಲ ದೈವ 
ನಿಯಮವೂ ಅಲ್ಲ. ' ಅನೇಕ ಶತಮಾನಗಳಿಂದ ಈ ಒಂದು ಪದ್ಧತಿಯೇ 
ಉಪಯೋಗದಲ್ಲಿರುವುದರಿಂದಲೂ ಅಲ್ಲದೆ ಅದು ಸುಲಭ ಮತ್ತು 
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ಉಪಯೋಗಕ್ಕೆ ತಕ್ಕುದಾದ್ದರಿಂದಲೂ ಅದನ್ನು ನಾವು ಉಸಯೋಗಿಸು 
ತ್ತಿದ್ದೇವೆ, 

ಈಜಿಪ್ಟಿನಲ್ಲಿ ಅರುವತ್ತನ್ನೇ ಆಧಾರವಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು ಒಂದು 
ಸಂಖ್ಯಾಕ್ರಮವನ್ಮು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದರು, ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿಯೇ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆದು ಅವನ್ನು ಕೂಡುವ, ಕಳೆಯುವ, ಗುಣಿಸ:ವ 
ಮತ್ತು ಭಾಗಿಸುವ ಕ್ರಮಗಳನ್ನು ರೂಪಿಸಿಕೊಂಡು ಇದ್ದರು, ದಶಮಾಂಶ 
ಪದ್ಧತಿ ಈಜಿಫ್ಟಿಗೆ ಬರುವ ಮೊದಲು ಕ್ರಿ. ಶ, 1100ರಲ್ಲಿ ಈಜಿಪ್ಟಿನಲ್ಲಿ 
ಈಪ ಪದ್ಧತಿ ಜಾರಿಯಲ್ಲಿತ್ತು ಒಂದೇ ಸಂಖೈಗೆ ಸಾ ್ಸಿನಭೇದದಿಂದ "ಜೀತ 
ಬೇರೆ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕೊಡುವ ಸದ್ಧತಿ ಈಕ ಕ್ರಮದಲ್ಲೂ ಕಂಡುಬರುವುದು, 
1 ಎಂದು ಚೆಕೆದಾಗೆ ಈ ಗುರುತು | ಎಂಬುದನ್ನಾಗಲೀ 60ಯನ್ನಾಗಲೀ, 
60° ಆಥವಾ 8600 ಎಂಬುದನ್ನ್ನಾ ಗಲೀ ಸೂ NS 


ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ 2442 -2%x 60°44 x60+42 
=2x3,600+240+42° 
=7,200 +240 +42 
7,489 


ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದಂತೆ, ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ 7,482 ಎಂಬ ಸಂಖೆ ಯನ್ನು 
2,442 ಎಂಬ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸುತ್ತಿ ದ್ದ ರು ಈಗಲೂ ನಾವು ಒಂದು 
ಗಂಟಿಗೆ ಅರುವತ್ತು ಮಿನಿಟ್‌ ಮತ್ತು" ಒಂದು ಮಿನಿಟಿಗೆ ಅರುವತ್ತು 
ಸೆಕೆಂಡುಗಳು ಎಂದು ಗಂಟೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಹಡಗಿನಲ್ಲಿ 
ಪ್ರಯಾಣಮಾಡುವ ಒಬ್ಬ ನಾವಿಕನ ಗಡಿಯಾರದಲ್ಲಿ ಬೆಳಿಗ್ಗೆ 4 ಗಂಟಿ 
17 ಮಿನಿಟ್‌ 08 ಸೆಕೆಂಡುಗಳು ಎಂದಿದ್ದರೆ, ಕಾಲವನ್ನು 4,17, 08 
ಎಂದು ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಒಂದಿನ ಮಧ್ಯರಾತ್ರಿ ಯ ಅನಂತರ 


4 x 3600+ 17 x 6048 


=15428 ಸೆಕೆಂಡುಗಳು ಕಳೆದಿವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಗಡಿಯಾರ 
ಸೂಚಿಸುವುದ್ದು 


ಇತರ ಪದ್ಧತಿಗಳು 61 


ಹೀಗೆಯೆ: ( ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವಾಗ ಅರುವತ್ತರ ಘಾತೆಗಳನ್ನು 
ಪ್ರತೈ (ಕಿಸಲು ಅನೇಕವೇಳೆ ಮರೆಯುತ್ತಿ ದ್ದರು ಇದರಿಂದ ಕೆಲವು ಸಾರಿ 
ಆ ಗುರುತುಗಳು ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆ ಯು ವಿಷಯವಾಗಿ ಸಂದೇಹ 
ವುಂಟುಗುತ್ತಿತ್ತು. 25 ಎಂದರೆ 2.6046 ಅಥವಾ 2% 6045 
ಆಗಬಹುದು (2x60'5) 2.603.- 57005 ಎನ್ನುವ ಅರ್ಥ 
ದಲ್ಲೂ ಉಸಯೋಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ. ಇದನ್ನು 2% 60-45 ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ 
ಇದು 125 ಆಗುತ್ತವೆ. ಈ ಸಂದಿಗ್ಭವಾದ ಒಂದು ಕಷ್ಟವನ್ನು ತಪ್ಪಿಸಲು 
ಸೊನ್ನೆಯನ್ನು ಹಾಕುವ ಕ್ರಮ ಜಾರಿಗೆ ಬಂದಿತ್ತು ಅಂದರೆ 

2048 ~2x60°x 0.60448 ಎಂದು ಅರ್ಥ. 

=72004+48=7248 

ಗ್ರೀಕ ದೇಶದ ಪ ಪ್ರಸಿದ್ಧ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞನಾದ ಬಾಲೆನಿ 
ಎಂಬುವನು ತನ್ನ. ಖಗೋಳಶಾಸ್ತ್ರದ ಲೆಕ್ಕಾ ಚಾರಿಗಳಿಗೆ ಈ ಕ್ರಮವನ್ನು. 
ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದ ನೆ. ಕ್ರಿ.ಪೂ. 300 ರ ಪರ್ಷಿಯನ್ನರು ಈಜಿಸ್ಟನ್ನು 
ಆಳುತ್ತಿದ್ದಾಗ ಗಡೆತಜಾಸ್ತ್ರ ಜ್ಞರು ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಅರುವತ್ತರ ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ 
ಇಕೃತ್ತಾರು ಸ್ಥಾನಗಳವರೆಗೆ ಸುಲಭವಾಗಿ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರ ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದರಂತೆ 
[60x 60x... ಇಪ್ಪತ್ತಾರು ಸಾರಿ-60, ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ದಾಶ 
ಮಿಕ ಕ್ರಮದ ಪ್ರ ಷಿ ಣಿ ಸುತ್ತ ಹೋದಕ್ಕೆ ಏಕ್ಕ ದಶ, ಶತ್ಮ... 
ಬತ ಇಸ ತೊಂಬತ್ತು ಸ್ಥಾನಗಳು ಇರುತ್ತವೆ]. ಎಂದರೆ ದಶಮಾಂಶ 
ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಇಸ್ಪ್ರ ತ್ತೊಂಬತ್ತು ಸ್ಥಾನಗಳವರೆಗೆ ಗುಣಾಕಾರ, ಭಾಗಾಹಾರ 
ಮುಂತಾದುವನ್ನು ಮಾಡುತ್ತಿ ದ್ದ ರು ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು, 

[7 ಕ್ರಮವನ್ನು ಈಜಿ ಬ್ಬ ನಲ್ಲಿ ಸುಮೇರಿಯನ್‌ ಜನರು ಉಪ 
ಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದರು (ಕ್ರಿ. ಪೂ. 5000). ಅವರು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ 
ಕೆಲವು : ಅಂಕಗಳು ಹೀಗಿದ್ದುವು. 


DoD: B:-0 


1 10 60 600 3600 
ಸ್ನ (60 : 10) 


62: ಅಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ 


ಇಲ್ಲಿ ಒಂದಕ್ಕೂ ಅರುವತ್ತಕ್ಟೂ ಒಂದೇ ಗುರುತಿರುವುದು ಒಂದು 
ವಿಶೇಷ, ಒಂದನ್ನು ಸಣ್ಣಿ ಗುರುತಿನಿಂದಲೂ ಅರುವತ್ತನ್ನು ದೊಡ್ಡ 
ಗುರುತಿನಿಂದಲೂ ಸೂಚಿಸಿದೆ. 


ಅನಂತರ ಒಂದು ಬ್ಯಾಬಿಲೋನಿಯನ್‌ ಜನರು ಇದೇ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ಉಪಯೋಗಿಸಿದರು. ಅವರು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ ಅಂಕಗಳು ಹೀಗಿದ್ದು ವು. 


PATE SL 
1 10 60 60x10, 3600 
600 " 


ಇಲ್ಲಿಯೂ ಒಂದು ಮತ್ತು ಅರುವತ್ತನ್ನು ಒಂದೇ ಗುರುತಿನ ಸಣ್ಣ 
ಮತ್ತು ದೊಡ್ಡ ರೂನಗಳಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದ್ದೇವೆ, ಈಗ ನಾವು ಒಂದೇ 
ಗುರುತಿಗೆ ಸ್ಥಾನಭೇದದಿಂದ ಜೇರೆ ಬೇರೆ ಅರ್ಥ ಕೊಡುವೆವಲ್ಲ, ಇದೇ 
ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿಯೂ ಅಡಗಿರುವುದನ್ನು ನಾವು ಕಾಣ 
ಬಹುದು. 


ಈ ಜನರ ತೂಕ ಮತ್ತು ಅಳತೆಗಳಲ್ಲಿ ಅರುವತ್ತನ್ನೇ ಮೂಲ 
ಮಾನವಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದ್ದರಿಂದ ಇವರು ಅರುವತ್ತರ ಫಾತಗಳನ್ನೇ 
ಆಧಾರವಾಗಿ ಇಟ್ಟುಕೊಂಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ರೂಪಿಸಿದರು, 


ಹತ್ತ ನ್ನ್ನ ನಾವು ಒಂದು, ಎರಡು, ಐದು ಮತ್ತು ಹುತ್ತು ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದ ಮಾತ್ರ ನಿಶ್ಶೇಷವಾಗಿ ಭಾಗಿಸಬಹುದು, ಆದರೆ ಹನ್ನೆರಡನ್ನು 
1,2,3,4,6, ja ಎಂಬ ಇಷ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದಲೂ ನಿಶ್ಶೇಷವಾಗಿ 
rE ಇದೇ duct ಪ್ರಾಯಶಃ ನಾವು ಒಂದು 
ಡರ್ಜ ಹೆಣ್ಣು ಗಳೆಂದರೆ ಹನ್ನೆ ರಡು ಹೆಣ್ಣು ಗಳು ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಬೇಕೆ 
ಎಲ್ಲ ವ್ಯವಹಾರೆಗಳಿಗೂ ನಮಗೆ ದಶಮಾಶ ಪದ್ಧತಿ ಬೇಕು, ಆದರೆ 
ಒಂದು ಡರ್ಜ ಎಂಬ ಅಳತೆಯಲ್ಲಿ ಆ ಪದ್ಧತಿ ಉಸಯೋಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟಲ್ಲ 
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ಏಕೆಂದರೆ. ಡಜನ್ನಿಗೆ ಹತ್ತೇ ಹಣ್ಣುಗಳು ಎಂದರೆ, ಆಗ ಕಾಲು 
ಡರ್ಜ ಅಥವಾ ಮೂರನೆಯ ಒಂದು ಡರ್ಜ ಹಣ್ಣುಗಳನ್ನು ನಾವು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಲು ಆಗ.ವುದಿಲ್ಲ. ನೆಪೋಲಿಯನ್‌ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಬಹಳ 
ವಿಶೇಷವಾದ ಆಸಕ್ತಿಯನ್ನು ಹೊಂದಿದ್ದನಂತೆ, ಆತನ ಆಪ್ತರಲ್ಲಿ ಗಣಿತ 
ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರು ಬಹಳ ಮಂದಿ ಇದ್ದರು. ಅವರಲ್ಲ ಲ್ಯಾಪ್ಲಾಸ್‌ (Laplace) 
ಎಂಬ ಪ್ರಸಿದ್ಧ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ನೂ ಒಬ್ಬ. ನೆಪೋಲಿಯನ್‌ ಈತನ ಜತೆ 
ಚರ್ಚಿಸುತ್ತೆ ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ರೂಪಿಸುವುದ 
ಕೈಂತ ಹನ್ನೆರಡರ ಘಾತದಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು ಇನ್ನೂ 
ಉತ್ತಮ, ಆದರೆ ದಶಮಾಂಶ ಪದ್ಧತಿ ಪ್ರಪಂಚದಲ್ಲಿ ಬಲವಾಗಿ 
ಜ್‌ ಈಗ ಏನನ್ನೂ ಸು ವುದಿಲ್ಲ ಎಂದನಂತೆ. 

ಹತ್ತರ ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ನಾವು ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ರೂಪಿಸಿದಾಗ, 
ನನುಗೆ 0, 1, 2,3,4, ರಿ. 6,7, 8,9 ಎಂಬ ಹತ್ತು ಗುರುತು 
ಗಳಿದ್ದರೆ ಸಾಕು, . ಎಲ್ಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಈ ಹತ್ತು ಗುರುತುಗಳ 
ಸಹಾಯದಿಂದಲೇ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಆದರೆ ಹನ್ನೆಡರ ಘಾತದ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ರೂಪಿಸಿದಾಗ ಹನ್ನೆರಡು ಗುರುತುಗಳು ಬೇಕಾಗುತ್ತವೆ, ಅಂದರೆ ಮೇಲೆ 
ಹೇಳುವ ಗುರುತುಗಳೊಂದಿಗೆ ಮತ್ತೆರಡು ಗುರುತುಗಳು ಬೇಕಾಗುತ್ತವೆ. 
ಈಗ ಹತ್ತಕ್ಕೆ £ ಎನ್ನೋಣ. ಹನ್ನೊಂದಕ್ಕೆ ೫% ಎಂಬ ಗುರುತು ಇರಲಿ 
ಈಗ, 

೪11, ೫1೪6; TT, 6,9, ೯,೫ 

ಎಂಬಂತೆ ಇರುವ ಈ ಹನ್ನೆರಡು ಗುರುತುಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ದಾ ದಶಮಾನ ಪದ ತಿಯನ್ನು ಹೇಗೆ ರೂಪಿಸುವುದು? ಎಂಬುದನ್ನು 
es ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲ ಸ್ಕಾ ನಕ್ಸೆ ಒಂದರಿಂದ 
ಒಂಬತ್ತರ ವರೆಗಿನ ಅಂಕಗಳು ಬರುತ್ತವೆ, ಎರಡನೆಯ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲ 
ಬರೆಯುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹತ್ತರಿಂದ ಗುಣಿಸ.ತ್ರೇನೆ. ಮೂರನೆಯ 
ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರುವ ಅಂಕಗಳನ್ನು ನೂರ (103) ರಿಂದ ಗುಣಿಸುತ್ತೇವೆ. 
ಅಂಡರೆ 245 ಎಂಬ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆ (2x10°4+4x10+5) ಎಂಬ 
ಅರ್ಥವನ್ನು ಕೊಡುತ್ತದೆ, 
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ಹಾಗೆಯೇ ಈ ಹನ್ನೆ ರಡರ ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವ ಸಂಖೆ ಗಳನ್ನು 
ದ್ವಾದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿ ಎಂದು ಹೊಸ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುತ್ತೆ ವೆ ಎಂದು 
9012: ಇಲ್ಲಿ ಏಕಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಯಂ ಹನ್ನೊಂದರ ವರೆಗಿನ 
ಅಂಕಗಳು ಬರುತ್ತವೆ, ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ ಹೋಗುತ್ತ, ಎರಡನೆಯ 
ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರುವ ಅಂಕಗಳನ್ನು ಹನ್ನೆ ರಡರಿಂದ ಗುಣಿಸಬೇಕು, ಮೂರನೇ 
ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರುವ ಅಂಕಗಳನ್ನು 12°=12x12-=144 ರಿಂದ 
ಗುಣಿಸಬೇಕು, ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 
24ರಿ =2x12+4x124+5 
=2x144+ix12+5 
= 28844845 
ಇತ್ತ] ಆಗುವುದು, 


ಹೀಗೆಯೇ 1288 ಎಂಬುದು 
11135-212348 123.8 
52060 (ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ) 
ಹೀಗೆಯೆ 8784 ಎಂಬುದು 
82123--7 123.28 «12--1 
=140832 
140832 ಎಂಬ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಕೇವಲ ನಾಲ್ಕು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಸಹಾಯದಿಂದ 8784 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು ಎಂದರೆ ದಶಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಅದಕ್ಕಿಂತ ಸ್ವಲ್ಪ ಚಿಕ್ಕದಾದ ರೀಕಿಯಲ್ಲಿ 
ಬರೆಯಬಹುದ್ದು 
ಈಗ ರಡೈಷ8 012, 102106 ಎಂದರ್ಥ. 
3% 5123-11-47 ಎಂದರ್ಥ, 
ಈ ದ್ವಾದಶಮಾನ ಪದ ತಿಯನ್ನು ಚೆನ್ನಾಗಿ ರೂಪಿಸಿ ಅದಕ್ಕೆ 
ಸರಿಯಾದ ಕೋಷ ಸ ಕಗಳನ್ನೂ ಗುಣಾಕಾರ ಭಾಗಾಹಾರ ಕ್ರಮಗಳನ್ನು 
ರೂಪಿಸುವ ಪುಸ್ತಕಗಳು ಅಂಗ್ಲ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿವೆ, 
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ಒಂದು ಭಾಷೆಯನ್ನು ಚೆನ್ನಾಗಿ ಆಭ್ಯಾಸಮಾಡಿದ ಅನಂತರ 
ಮತ್ತೊಂದು ಭಾಷೆಯನ್ನು ಕಲಿಯುವುದು ಹೇಗೆ ಸುಲಭವೋ ಹಾಗೆಯೇ 
ಒಂದು ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಅಂಕೆಗಳನ್ನು ಬರೆದು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ 
ಕ್ರಮವು ತಿಳಿದ ಮೇಲೆ, ಹತ್ತರ ಬದಲು ಬೇರೆ ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೇ 
ಆಗಲಿ ಆಧಾರವಾಗಿ ಇಟ್ಟುಕೊಂಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವ ಕ್ರಮ 
ವನ್ನು ತಿಳಿಯುವುದು ಕಷ್ಟವಾಗುವುದಿಲ್ಲ. ಈಗ ನಾಲ್ಕನ್ನೇ ಆಧಾರ 
ವಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು ನಾಲ್ಕರ ಘೌಾತಗಳಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ 
ಒಂದು ಚಕುರ್ಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಹೇಗೆ ರೂಪಿಸುವುದು ಎಂಬುದನ್ನು 
ನೋಡೋಣ. 


ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 0 ಯಿಂದ ಒಂಬತ್ತರವರೆಗೆ ಇರುವ ಎಲ್ಲ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳೂ ಸಂಕೇತಗಳು ಏಸಸ್ಥಾನಗಳಲ್ಲಿ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ, ಅವುಗಳ 
ನಿಜವಾದ ಬಲೆ ಇರುತ್ತದೆ. ದಶಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟಾಗ, ಆ ಸ್ಥಾನ 
ದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಂಖ್ಯೆಗೂ ಅದರ ಹತ್ತು ಪಟ್ಟು ಬೆರೆ 
ಇರುತ್ತದೆ ಶತಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ನೂರರಿಂದ 
ಗುಣಿಸಿ ಸೂಚಿಸಬೇಕು, ಹೀಗೆಯೇ ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ ಸ್ಥಾನ ಹೆಚ್ಚುತ್ತ 
ಹೋದಂತೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸ್ಥಾನಕ್ಕೂ ಅದರ ಹಿಂದಿನ ಸ್ಥಾನದ ಹತ್ತರಷ್ಟು 
ಬೆಲೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಇದು ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯುವ ಕ್ರಮದ ಆಧಾರತತ್ತ್ವಗಳು, 


ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸಪ್ತಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬಕೆಯುವ ಕ್ರಮವನ್ನು ಈಗೆ ಪರಿಶೀಲಿಸೋಣ, (937), 
ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೇ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ, ಈ ಸೆಂಖೈಯನ್ನು ದಶಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದಿಜಿ ಇಲ್ಲಿ ಬರೆದಿರುವ 9, 8, 7 ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 
ಕ್ರಮವಾಗಿ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 10° (ಅಥವಾ ನೂರು), ಎಷ್ಟು 10, 
ಎಷ್ಟು 1, ಇನೆ ಎಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಸುತ್ತವೆ. ಇದನ್ನು ಸಸ್ತಮಾನ 
ಸದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವಾಗ ಇದರಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 73, ಎಷ್ಟು 7, ಎಷ್ಟು 1 
ಇವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಅಂಕಗಳು ತಿಳಿಸಬೇಕು, ಇದನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯೆಲು 
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ಒಂದು ಸುಲಭವಾದ ಕ್ರಮವಿದೆ, (987) ಅನ್ನು 7 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸುತ್ತ 
ಹೋಗಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಹಂತದಲ್ಲೂ ಶೇಷವನ್ನು ಗುರುತಿಸಿ, 


74987 
7188-56 
71 19-0 
2-5 
ಈಗ (937) (2506),=2-7°4+5-7°+0.7-4+6 
=92.34345.49+0+6 
=686 +245 + 6=—937 
ಸಪ್ತಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 937 ಅನ್ನು ಬರೆವಾಗ ಅದು 2506 
ಆಗುವುದು, ಎಂದರೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ 9 ನೂರು, ಶಿ ಹತ್ತು, ? ಒಂದು 
ಇರುವಂತೆ, 2 ಮುನ್ನೂರ ನಲವತ್ತಮೂರು (73), 5 ನಲವತ್ತೊಂಬತ್ತು 
(7೨), 0 ಏಳು (72) ಮತ್ತು 6 ಒಂದುಗಳು ಇನೆ, ಎಂದರ್ಥ. 


ಮೇಲೆ ಉಲ್ಲೇಖಿಸಿದ 909 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸಪ್ರಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದರೆ, 
74909 
74199-6 
11 18-3 
2-4 
(2436), ಎಂದಾಗುವುದು. 
ಸಪ್ತಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬೇಕಾದ ಅಂಕಗಳು ಆರು: 0, 1, 
2,84, ರ, 6; ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯಂತೆ ಈ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿಯೂ 
ಏಕಸ್ಸಾ ನದಲ್ಲಿ ಈ ಆರು ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಿಗೆ ಅವುಗಳಿಗಿರುವ ಬೆಲೆಗಳೇ 
ಇರುತ್ತವೆ. ಬಲದಿಂದ ಎಡಕ್ಕೆ Le ಎರಡನೇ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ವ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬರೆದಾಗ, ಅವುಗಳನ್ನು ಏಳರಿಂದ ಗುಣಿಸಜೇಕಾಗುತ್ತ ದಿ, 
ಮೂರನೇ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಈ ಅಂಕಗಳನ್ನು, ಏಳರವರ್ಗದಿಂದಲೂೂ ಅಥವಾ 
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73 (ಎ49 ನಿಂದಲೂ), ನಾಲ್ಕನೇ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿದಾಗೆ 78 
ನಿಂದಲೂ ಗುಣಿಸಬೇಕಾಗುವುದು, 


ದಶಮಾನ ಪದ್ಧ ತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದ ಸಂಖೆ ಯನ್ನು (2436), ಎಂದೂ, 
ಅದನ್ನೇ ಸಪ್ತ ಮಾನ ಪದ್ಧ ತಿಯಲ್ಲಿ ಕ (2436), ನ 
ಬರೆಯೋಣ, 


(8486),,ಎ.2.10--4.10%8-10--6 ಎಂದು ಅರ್ಥ, 
ಹೀಗೆಯೇ 


(2436,ಎ೩.73--4.73.. 8.76 
—=2.343 44.49 +2146 
686 +196 +21 +6=909 


ಎಂದಕೆ ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದ 909 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸಸ್ತಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬಕೆದಾಗ 2456 ಎಂದಾಗುವುದು, 
(2436),=(909), 

(2436), ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲಿ ವಿಕಸ್ಕಾ ನದಲ್ಲಿರುವ 6 ಆರನ್ನೇ ಸೂಚಿಸು 
ವುದು. ಬಲದಿಂದ ಎರಡನೇ ಜಾಗದಲ್ಲಿರುವ 3, ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 
7 ಇದೆ ಎಂಬುದನ್ನೂ ಮೂರನೇ ಸ್ಥಾ "ನದಲ್ಲಿರುವ 4 ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲಿ ಎಷು) 
7? ಇಡೆ ಎಂಬುದನ್ನೂ ನಾಲ್ಕನೇ ಸ್ಕಾ ೨ ನದಲ್ಲಿರುವ ೧ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 
73 ಇದೆ ಎಂಬುದನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುವುದು. ಹೀಗೆಯೇ ತ್ತಿ ಂತೆ ಹೆಚ್ಚು 
ಸ್ಕಾ ನಗಳಿಸಿರುವ ಅಂಕಗಳಿಗೂ ಅರ್ಥಕೊಡಬೇಕು. 


ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ುಲಿ ಬರೆದ ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೂ ಗಲೀ ಇನ್ನು 
ಯಾವ ಪದ್ಧ ತಿಯಲ್ಲಿ ನಿಕೆಯಜೀಕಾದರೂ ಇದೇ ಕ್ರಮವನ್ನು ಅನುಸಠಿಸ 
ಬೇಕು. Nass ಮೇಲೆ ದಶಮಾನ ಪದ್ಧ ತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದ 937 
ಅನ್ನು [ಇದನ್ನು (957, ಎಂದು ಸೂಚಿಸುವ ಅವಶ್ಯ ಕತೆ ಇಲ್ಲ, 
ಆವರಣವನ್ನು ಹಾಕದಿದ್ದ ಕೆ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು ದಶಮಾನ ಪದ್ಧ ಕೈಯಲ್ಲಿಯೇ 
ಬರೆದಿದೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸಿ] ಚತುರ್ಮಾನ ಪದ್ಧ ತಿಯ ವಿ ಬರೆಯಲು 
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4 ರಿಂದ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಭಾಗಿಸುತ್ತ ಹೋಗಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಹೆಂತ 
ದಲ್ಲಿಯೂ ಶೇಷವನ್ನು ಗುರುತಿಸುತ್ತ ಹೋಗಬೇಕು. 


4 1937 987 - (32221), 


4 1284 -1 ಎ 8.44, 0.43, 2.43, 2.431 
44 58-2 —=3(256)+ 264)-+ 2(16)--2(4)--1 
‘41 14-2 768-12882381 

3-2 =987 


ಚಕುರ್ಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಷು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಬರೆದಾಗ 32221 
ಎಂದಾಗುವುದು, 


ಹತ್ತರ ಆಧಾರದಲ್ಲಿ ಬರೆದಾಗ 937 ರಲ್ಲಿ ಮೂರೇ ಅಂಕಗಳಿದ್ದುವು, 
ಅದನ್ನೇ ನಾಲ್ಕನ್ನು ಆಧಾರಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು ಚತುರ್ಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಐದು ಅಂಕಗಳು ಅಥವಾ 
ಸ್ಥುನಗಳಿರುತ್ತವೆ (32221). ಆಧಾರ ಸಂಖ್ಯೆ ಕಡಿಮೆಯಾದಂತೆಲ್ಲ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವಾಗ ಸ್ಥಾನಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಹೆಚ್ಚುತ್ತ ಹೋಗು 
ವುದು, 

ದಶಮಾನ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ ಅಂಕಗಣಿತದ ಸಂಕಲನ, ವ್ಯವಕಲನ 
ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನು, ಕೂಡುವ ಪಟ್ಟಿ ಮತ್ತು ಗುಣಿಸುವ ಸಟ್ಟಿ 
(ಕೋಷ್ಟಕ ಅಥವಾ ಮಗ್ಗಿ) ಇವುಗಳನ್ನು ನೆನಪಿನಲ್ಲಿಟ್ಟು ಮಾಡುತ್ತೇವೆ. 
ಹೀಗೆಯೇ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಪದ್ಧತಿಗಳಲ್ಲೂ ಸಂಕಲನ ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಮಾಡಲು ಪ್ರತ್ಯೇಕವಾದ ಕೂಡುವ ಪಟ್ಟ ಮತ್ತು ಗುಣಿಸುವ 
ಪಟ್ಟಿಗಳನ್ನು ತಯಾರಿಸಬೇಕು. ಇವುಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರ 
ಗಳನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು. 


ಪಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು 
ಮಾಡೋಣ, ಇಲ್ಲಿ ಆಧಾರಸಂಖೈ 6, ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು 
ಬೇಕಾದ ಅಂಕಗಳು ಐದೇ; 0,1, 2,3, 4, 
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ಕೂಡುವ ಪಟ್ಟಿ (ಆಧಾರಸಂಖ್ಯೆ 5) 


+ ಸಗ 
010 | 1 | 218/4 
1/1 | 218 4 ತ ಬತ್ತ 


218 | 3 | 4 |10111 


ಕಿ 3] 4 | 10 ua] 19 


4 | 10 11 | 1213 
ಹತ್ತರ ಆಧಾರದಲ್ಲಿಯೇ ಲೆಕ್ಕಮಾಡಿ ರೂಢಿ ಇರುವುದರಿಂದ ಈ ಪಚ್ಚಿ 
ಯನ್ನು ಅರ್ಥಮಾಡಿಕೊಳ್ಳಲು ನಿಮಗೆ ಆರಂಭದಲ್ಲಿ ತೊಂದರೆಯಾಗ 
ಸಣ ಆದರೆ ಸ್ವಲ್ಪ ) ಅಭ್ಯಾಸವಾಡಮೇಲೆ ಇದನ್ನು ಅರ್ಥಮಾಡಿಕೊಳ್ಳು 
ವುದರಲ್ಲಿ ಯಾವ “ಸ ದರೆಯೂ ಇರಲಾರದು. 1-3-426 ಆದರೆ 
ಇದನ್ನು ಮೇಲಿನ ಪಟ್ಟಿಯಲ್ಲಿ 10 ಎಂದು ಬರೆದಿದೆ. ಏಕೆಂದರೆ ರನ್ನು 
ಸಂಚಮಾನ ಸದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದಾಗ 10 ಎಂದಾಗುವುದು, 
(10),= 1:5 +0 

2-4-6 ಇದನ್ನು ಮೇಲಿನ ಪಟ್ಟಿಯಲ್ಲಿ 11 ಎಂದು ಬರೆದಿದೆ. 

66ನ್ನು ಸಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 11 ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
43-1-8 ಇದನ್ನು 18 ಎಂದು ಪಟ್ಟಿಯಲ್ಲಿ ನಮೂದಿಸಲು ಕಾರಣ 
(13),=1.5 4+ 3=8 

ಈಗ ಮೇಲಿನ ಪಟ್ಟಿಯನ್ನು ನೀವು ಸುಲಭವಾಗಿ ಅರ್ಥಮಾಡಿ 
ಕೊಳ್ಳ ಬಲ್ಲಿರಿ, 
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6, 8 ಮುಂತಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಪಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 
ಬರೆಯಬೇಕಾದಾಗ್ಯ ಹಿಂದೆ ಹೇಳಿದ ಕ್ರಮವನ್ನೇ ಅನುಸರಿಸಬಹುದು, 
ಎಂದರೆ 5 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸುತ್ತ ಹೋಗಿ ಪ್ರತಿ ಹಂತದಲ್ಲಿಯೂ ಶೇಷವನ್ನು 
ನಮೂದಿಸುವ ಕ್ರಮವನ್ನು ಅಫುಸರಿಸಬಹುದು, 


046 (ಎ11), 
1-1 

518 (8))=(13), ಇತ್ಯಾದಿ, 
ಸರಿ 


ಗುಣಾಕಾಶದ ಪಟ್ಟಿ (ಆಧಾರ ಸಂಖ್ಯೆ 5) 


IEEE 
0|0|0|0(|0 


೦೨ಿ 


1|0|3/|2/8]4 
2|0|2/4|11|18 
a|0|3|11/14|92 


[Ne 


|o]4|13/22|81 
8x38=9 ಆದರೂ ಸಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 


519 (9) =(14), 
1—4 


ಆದ್ದರಿಂದ 3 x8=14 ಎಂದು ಮೇಲಿನ ಪಟ್ಟಯಲ್ಲಿ ಬರೆದಿದೆ. 
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ಹೀಗೆಯೇ 4 «4 ಎ16 ಆದರೂ 
5116 (16),=(31), ಆದ್ದರಿಂದ 
3-1 

ಮೇಲಿನ ಪಟ್ಟಿ ಯಲ್ಲಿ 4 4 4ಎಾ31 ಎಂದು ಬರೆದಿಡಿ ಈಗೆ ಪಂಚಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದಿರುವ ಮೇಲಿನ ಗುಣಾಕಾರದ ಪಟ್ಟಿ ನಿಮಗೆ ಅರ್ಥ 
ವಾಗುವುದರಲ್ಲಿ ಸಂದೇಹವಿಲ್ಲ. 

ಈಗ ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕೂಡಿ. 
ಅವುಗಳನ್ನೇ ಪಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದು ಕೂಡಿ ತಾಳೆ 
ನೋಡೋಣ. 


ದಶಮಾನಪದ್ಭತಿ 
೧ "4.0 
ಚೇ 


ಕ 


8 0 6 


ee 


(249) =(1444), 
( 57)=( 212); 
(ಕೂಡುವ ಪಟ್ಟಿಯನ್ನು ನೋಡಿ (ಪುಟ 69)] 
ಸಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಕೂಡಿದರೆ 


(ಸ ಬತ್ತೆ 
0 1 ಜೇ. 


ಎ ಆದೆ ರಿಂದೆ 
ಗ್ರ 


el 
ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಕೂಡುವಂಕೆಯೇ ಆರೆಂಭಮಾಡಿ ಆದರೆ ಈಗ 
ಸಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದೇನೆ ಎಂಬುದನ್ನು 
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ಮರೆಯಬೇಡಿ, 244-11 ಏಕಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 11ಕ್ಕೆ 1 ಅನ್ನು ಬರೆದು, 
ಉಳಿದ ಒಂದನ್ನು ಎರಡನೇ ಸ್ಥಾನಕೈ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ, 
(ಬಲದಿಂದ) ಎರಡನೇ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಕೂಡಿದಾಗ 
(1+1)+4=2+4=11 
ಎರಡನೇ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ] ಅನ್ನು ಬರೆದು ಉಳಿದ 1 ಅನ್ನು ಮೂರನೇ 
ಸ್ಥಾನಕ್ಕೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ. 
ಮೂರನೇ ಸ್ಥಾನಗಳಲ್ಲಿ ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕೂಡಿದರೆ 
1+24+4=3+4=12 
2ನ್ನು ಮೂರನೇ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿಟ್ಟು, ಉಳಿದ 1 ಅನ್ನು ನಾಲ್ಕನೇ ಸ್ಥಾನಕ್ಕೆ 
ವರ್ಗಾಯಿಸಿ, 
ನಾಲ್ಕನೇ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿರುವ ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕೂಡಿ 
l+1=2 
ಆದ್ದರಿಂದ | 
(1444), + (212),=(2211), 
ತಾಳೆ ನೋಡಿದರೆ 
(22112-5594 2.5°4+1.5+1 
=2(125)+2 (25)+5+1 
= 9504504541 
೫06 (ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬಂದ ಮೊತ್ತ) 
ಹೀಗೆಯೇ ಕೂಡುವ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರದ ಪಟ್ಟಿಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ, 
ಪಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನೂ ಮಾಡಬಹುದು, 


F 
| A 
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ಉದಾಹರಣೆಗೆ: 19 ಮತ್ತು 14 ದಶಮಾನ ಸಡ್ವತಿಯಲ್ಲಿ 
ಬರೆದ ಈ ಸಂಖೈಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧ 19 x 14=266. 
5119 ಮೆತ್ತು 4414 ಆದ್ದರಿಂದ ' 
3-4 2-4 
(19) = (34), ಮತ್ತು (14) =(24), 
ಸಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 84 ಮತ್ತು 24 ಎಂದಾಗು 
ತ್ತವೆ, 
ಗಮನಿಸಬೇಕಾದ ಅಂಶಗಳು 
34x24 


| 4x 4=31 

30 1 4x3=22 
123 24 

3 (2-4-810) 

203 1 FSR 
30 

| 24218 

2282513 


ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಗುಣಿಸುವಂತೆಯೇ ಗುಣಿಸಿ. ಆದಕೆ 
ಪಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯ ಗುಣಾಕಾರದ ಪಟ್ಟಿ ಮತ್ತು ಕೂಡುವ ಪಟ್ಟ 
ಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿ ಹಂತದಲ್ಲೂ ಉಸಯೋಗಿಸಲು ಮರೆಯಬೇಡಿ. ಹೀಗೆ 
ಗುಣಾಕಾರ ಮಾಡ:ವಾಗ ನೀವು ಗಮನಿಸಬೇಕಾದ ಅಂಶಗಳನ್ನು ಮೇಲೆ 
ಬಲಗಡೆ ಬರೆದಿದೆ. 


ತಾಳೆ ನೋಡಿದರೆ 
(2081), -9.183-0.61 8.6 
pl 
=250-+15+1 
= 266 
10 
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ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ಧತಿ: ಈ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಆಧಾರ ಸಂಖ್ಯೆ 9. 
ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು, ದಶಮಾನ "ದ್ದ ತಿಯಲ್ಲಿ 0, 1, 2, 4, 
ರಿ, 6, 7, 8,9 ಎಂಬ ಹೆತ್ತು ಗುರುತುಗಳು ಬೇಕು, i ಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 0, 1, 2, 3, 4 ಎಂಬ ಐದು ಸಂಕೇತಗಳು ಬೇಕು. 
ಹಾಗೆಯೇ ದ್ವಿ ಮಾನ ಪದ್ಧತಿಗೆ 0, 1 ಎಂಬ ಎರಡೇ ಗುರುತುಗಳು ಸಾಕು. 

ಜಟ ಅಥವಾ ದಶಮಾನ ಪದ್ಧ ತಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸೇಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವಾಗ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಏಕಸ್ಕಾ ನದಲ್ಲಿ (ಅಥವಾ ಬಲಗಡೆ ಕೊನೆ 
ಯಲ್ಲಿ) ಇರುವ ಅಂಕ ಆದರಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು "ಒಂದುಗಳು ಇವೆ ಎಂಬುದನ್ನೂ 
ತಿಳಿಸುವುದು, ದಶಸಾ ನದಲ್ಲಿ is ಬಲಗಡೆಯಿಂದ ಎರಡನೇ ಸ್ಥಾನ 
ದಲ್ಲಿರುವ ಅಂಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಹತ್ತು ಇದೆ ಎಂಬುದನ್ನು 
ಮೂರನೇ ಸ್ವಾನದಲ್ಲಿ ಬಲಗೊಂಡ ಬರುವ ಅಂಕ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ 
ಎಷ್ಟು ನೂರು ಜಿ ಎಂಬುದನ್ನೂ (ಇತ್ಯಾದಿ) ಸ ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 2 ಅಭಿ 
ಪೂ ಯವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಬರೆದಿರುವ ಚಿತ್ರದ ಮೂಲಕ ವಿಶದಪಡಿಸ 
ಸತ 

ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ರಚನೆ 


ಎಷ್ಟು ಎಷ್ಟು 
ಹತ್ತು ಸಾವಿರನಿಸ್ತು ಸಾನಿರಿಎಷ್ಟು ನೂರು ಹ ಎಷ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆ 
(10°) (10°) (10°) (10) ಒಂದು 
op er [I 
EN ( | 5| 15 
ಜ್‌ | | 8 | 2 | 6 | 886 
| 4] 8 | 6 | 7 | 4367 
ಹಕ ಟೀ 28 [7 
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ಹೀಗೆಯೇ ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಿ 
ದಾಗ ಅದರಲ್ಲಿ 0 ಮತ್ತು 1 ಇವೆರಡರಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆ ಮಾತ್ರ 
ಯಾವ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿಯಾದರೂ ಬರಲು ಸಾಧ್ಯ. ಮತ್ತು ಈ ಅಂಕಗಳು 
ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 1, ಎಷ್ಟು 2, ಎಷ್ಟು 93 ( ೬4); ಎಷ್ಟು 2 
(=8); ಎಷ್ಟು 2" (೬16); (ಇತ್ಯಾದಿ) ಇರುವುವು ಎಂಬುದನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುವು, 
ದಶಮಾನ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ದ್ವಿಮಾನ 
ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆಯ ಬೇಕಾದರೆ, ಹಿಂದೆ ವಿವರಿಸಿದಂತೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
9 ರಿಂದ ಸಂತತವಾಗಿ ಭಾಗಿಸುತ್ತ ಹೋಗಿ ಪ್ರತಿ ಹಂತದಲ್ಲಿಯೂ ಬಂದ 
ಶೇಷವನ್ನು ಗುರುತಿಸುತ್ತ ಹೋಗಿ, 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ; (1) 0.4 2/4 
212-0 
1-0 
~ (4 (100), 
ಎಂದರೆ ನಾಲ್ಕನ್ನು ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ 100 ಎಂದು ಬರೆಯುವೆವು. 
(100), = 1.23-.0.2--0 
(2) 15: 2115 | 
217-1 (15) ಇ (1111) 
213-1 
1-1 
ಹದಿನೈದನ್ನು ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯೆಲ್ಲಿ ಬರೆದಾಗೆ 1111 ಎಂದಾಗುವುದು. 
ಏಕೆಂದಕೆ (1111),=1-.23+1.2°4+1-2+1 
=1(8)+1-(4)+1-(2)+1 
(8) 87; 2/87 
2118-1 (37)=(100101), 
೩4 9-0 
21 4-1 
21 2-0 
1-0 


$e ಅಂಕಗಳ ಇತಿಹಾಸ 
ಮೂವತ್ತೇಳನ್ನು ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದಾಗ (100101) ಎಂದಾ 
ಗುತ್ತದೆ. 
ಏಕೆಂದರೆ 
(100101),—1 .2'--0:9' ೪0. 2341. 240241 
=1(32)+0(1 $)+08)+ 1(4)+0(2)+1 
(4) 124: 22124 
21 62-0 (124) =(1111100), 
91 31-0 
21 15-1 
21 1-1 
21 83-1 
1-1 
ನೂರ ಇಸ್ಪತ್ರನಾಲ್ಕನ್ನು ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ 1111100 ಎಂದು 
ಬರೆಯಬೇಕು, 
ಏಕೆಂದರೆ 
(1111100, =1-256+1.2°+1-:1+1-25+1.2°+0.2+0 
=1(61+1(32)+1(16)+1(8)+1(4)+0(2)+0 
ಹೀಗೆ ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಬರೆದಾಗ, ಅದರಲ್ಲಿ 
ಬಲಗಡೆಯ ಕೊನೆಯಿಂದ ಮೊದಲನೇ, ಎರಡನೇ, ಮೂರನೇ, 
ನಾಲ್ಕನೇ .... .... ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಬರುವ ಅಂಕಗಳು, ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯ_ಲ್ಲಿ ಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ, ಎಷ್ಟು 1, ಎಷ್ಟು 2, ಎಷ್ಟು 2” (ಅಥವಾ 4) ; ಎಷ್ಟು 2 
(ಅಥವಾ 8); ಎಷ್ಟು ತ (ಅಥವಾ 15) Ks ಇವೆ. ಎಂಬುದನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುವು. 
ಮೇಲೆ ಬರೆದಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೇ ಆರಿಸಿಕೊಂಡು, ದ್ವಿಮಾನ 
ಪದ್ಧತಿಯಲ್ಲಿ ಅವುಗಳ ರಚನೆಯನ್ನೂ ಅವುಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸ.ವ ಸಂಕೇತ 
ವನ್ನೂ ಕೆಳಗಿನ ಪಟ್ಟಿಯ ಸಹಾಯದಿಂದ. ಸೂಚಿಸಬಹ.ದು 
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ಪಃ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ನೂರಣಸ್ಪತ್ತನಾಲ್ಕರೆಂಥ ಸಣ್ಣ ಸಂಖೆ ಯನ್ನೂ 
ಏಳು ಸ್ಕಾ ನಗಳುಳ್ಳ ಅತಿ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಸ ಸೂಡಿಸೆಜಿಕಾಣುತ್ತದೆ. 
ಆದರೆ ಈ ಕ್ರಮದ ವೈಶಿಸ್ಟ ಖವೇನೆಂದರೆ ಇಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿರುವ ಗುರು 
ತುಗಳು ಜೆ ; 0 ಮುತ್ತ 1. ಮನುಷ್ಯ ನ ಬುದ್ಧಿ ಇನ್ನೂ ಬೆಳೆಯದೆ 
ಇದ್ದ ಕಾಲದಲ್ಲಿ ಅಂದರೆ ಆತ ನಾ ಗಹಿಕತೆಯ ಮೆಟ್ರ ಲನ್ಮು ಹತ್ತ ತೊಡಗಿ 
ದಾಗೆ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ ಪದ್ಧತಿ ಇದಾದರೂ ನಾಗನ ಉಚ್ಚ 
ಸ್ಥಿತಿಯಲ್ಲಿರುವ ಈಗಲೂ ಮನುಷ್ಯ ಪು ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಗಣಕ 
ಯಂತ್ರಗಳ ರಚನೆಗಾಗಿ ವಿಶೇಷವಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಾನೆ. 


ಅನೇಕ ಶತಮಾನಗಳ ಸಾಹಸದ ಅನಂತರ ಮನುಷ್ಯ, ಎಲ್ಲ 
ಲೆಕ್ಟಾಚಾರಗಳಿಗೂ ಅನುಕೂಲವಾದ ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಿಡಿದ. ಆದರೂ ಅನೇಕ ದೊಡ್ಡ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರ 
ತೀರ ಬೇಸರಿಕೆಯ ಕೆಲಸವಾದ ಕಾರಣ, ಮಾನವ ಯಂತ್ರಾವಲಂಬಿ 
ಯಾಗುವ ಚಾಪಲ್ಯವನ್ನು ತೋರಿಸಿದ ಯಂತ್ರಯುಗದಲ್ಲಿ ಇಂಥ 
ನಡವಳಿಕೆ ಸಹಜವೇ ಹೌದು, ತೀರ ಹಿಂದಿನಿಂದ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ 
ಮಣಿಕಟ್ಟೂ ಒಂದು ಗಣಕಯಂತ್ರವೇ. ಅಂದರೆ ಲೆಕ್ಕಾಚಾರಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಲು ಯಂತ್ರಗಳನ್ನು ಮಾನವ ಯಂತ್ರಯುಗಕ್ಕೆ ಮೊದಲೇ ಉಪ 
ಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ ಎಂದಾಯಿತು, 2000 ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಗ್ರೀಕರು 
ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ ಗಣಕಯಂತ್ರವೊಂದು 3900 ರಲ್ಲಿ ಗ್ರೀಸ್‌ನ 
ಬೆಸ್ತರಿಗೆ ಸಿಕ್ಕಿತಂತೆ,.. ಹದಿನೇಳನೇ ಶತಮಾನದಲ್ಲಿ Jhon Napner 
ಎಂಬುವನು ಕಂಡುಹಿಡಿದ ಗಣಕಯಂತ್ರವೊಂದು ಅವನಕಾಲದಲ್ಲಿ ವಿಶೇಷ 
ವಾಗಿ ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿದ್ದಿತು ಎಂದು ತಿಳಿದು ಬಂದಿದೆ. ಆಧುನಿಕ ಗಣಕ 
ಯೆಂತ್ರೆಗಳಲ್ಲಿ ರಂಧ್ರ ಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರುವ ಕಾರ್ಡುಗಳನ್ನು ಉಸಯೋಗಿ 
ಸುತ್ತಾರೆ ಈ ಕಾರುಗಳ ಮೇಲೆ ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ಧ ತಿಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಹೊಸ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಬರೆದಿರುತ್ತದೆ. ದ್ವಿಮಾನ ನದ್ದೆ ತಿಯಲ್ಲಿ 1 ಮತ್ತು 0 
ಎಂಬ ಎರಡೇ ಗುರುತುಗಳನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸುತ್ತೆ ವೆ. ಈ ಕಾರ್ಡುಗಳ 
ಮೇಲೆ 1ರ ಬದಲು ರಂಧ್ರವನ್ನು ಮಾಡುತ್ತಾರೆ. ರಂಧ)ವಿಲ್ಲಜಿ 
ಇರುವ ಜಾಗ 0 ಗುರುತಿಗೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟದ್ದು. ಯಂತ್ರದಲ್ಲಿರುವ 
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ನಿದ್ಯುಚ್ಛಕ್ತಿ ಕಾರ್ಡುಗಳ ರಂಧ್ರಗಳ ಮೂಲಕ ಮಾತ್ರ ಪ್ರವಹಿಸ 
ಬಲ್ಲದು. ರಂಧ ವಿಲ್ಲದೆ ಇರುವ ಜಾಗದಲ್ಲಿ ಪ್ರವಹಿಸಲಾರದು. ಈ 
ವಿದ್ಯುಚ್ಛಕ್ತಿಯ ಹರಿಯುವಿಕೆ ಅಥವಾ ಹರಿಯದೇ ಇರುವಿಕೆ ಗಣಕ 
ಯಂತ್ರದ ಕಾರ್ಯನಿರ್ವಹಣೆಗೆ ಮೂಲಾಧಾರ, ರಂಧ್ರಗಳಿಂದ ಕೂಡಿ 
ರುವ ಕಾರ್ಡಿನಲ್ಲಿ ಯಂತ್ರಕ್ಕೆ ಬೇಕಾದ ಅಂಕೆ ಅಂಶಗಳನ್ನು ಒದಗಿಸಿದಾಗ, 
ರಂಧ್ರದ ಮೂಲಕ ವಿದ್ಯುಚ್ಛಕ್ತಿ ಪ್ರವಹಿಸಿದಾಗ ಯಂತ್ರ 1 ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೂ ರಂಧ್ರನಿಲ್ಲದ ಜಾಗದಲ್ಲಿ ವಿದ್ಯುತ್ರವಾಹ ತಡೆಯ 
ಲ್ಪಟ್ಟಾಗೆ 0 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೂ ಬರೆಯುವುದು, ನಿದ್ಯುತ್ರವಾಹ 
ಒಂದು ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ ಒಂದು ಲಕ್ಷದ ಎಂಭತ್ತಾರು ಸಾವಿರ ಮೈಲಿ ವೇಗದಲ್ಲಿ 
ಹರಿಯುವುದರಿಂದ, ಗಣಕಯಂತ್ರಗಳು ಲೆಕ್ಳಾಚಾರೆಗಳನ್ನು ವಿದ್ಯುಜ್ವೀಗ 
ದಲ್ಲಿ ಮಾಡುತ್ತವೆ. ಕೆಲವು ಗಣಕಯಂತ್ರಗಳು ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ ಐದು ಸಾವಿರ 


ಸಂಕಲನಗಳನ್ನು ಮಾಡುತ್ತ ವೆ 
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ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವಾಗ್ಯ ಆ. 
ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಒಂದು, ಎಷ್ಟು ಹತ್ತು, ಎಷ್ಟು ನೂರು, ಎಷ್ಟು ಸಾವಿರ 
(ಇತ್ಯಾದಿ) ಇವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದು ಆ ಸಂಖೈಯನ್ನು ಅಂಕಗಳ 
ಮೂಲಕ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಎರಡು ಸಾವಿರದ ಮುನ್ನೂರ 
ಐವತ್ತೆಂಟು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಸಾವಿರಗಳು ಎರಡು (2), ನೂರುಗಳು 
ಮೂರು (3), ಹತ್ತುಗಳು ಐದು (5), ಒಂದುಗಳು ಎಂಟು (8) ಇರುವುದ 
ರಿಂದ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 2358 ಎಂಬ ಸಂಕೇತದಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 


ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದಕ್ಕೂ ಇದೇ ಕ್ರಮವನ್ನು ಅನು 
ಸರಿಸಬಹುದು ಎಂದು ಸ್ಪೈವಿನಸ್‌ (Stevinus) ಎಂಬುವನು ಆಲೋಚಿಸಿ, 
ದಶಮಾಂಶ ಕ್ರಮವನ್ನು ರೂಪಿಸಿದನು. ಈಜಿಪ್ಟಿನಲ್ಲಿ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳಲ್ಲ 
ವನ್ನೂ ಅರವತ್ತರ ಮತ್ತು ಅರವತ್ತೆರ ಘಾಕಗಳ ಅಂಶಗಳನ್ನಾಗಿ ಪರಿ 
ವರ್ತಿಸಿ ಸೂಚಿಸುತ್ತಿದ್ದರು. ಉದಾಹರಣೆಗೆ 3 ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು 
$6 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದಾದುದರಿಂದ್ಕ ತ್ವಿ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 30 
ಎಂದು ಸೂಚಿಸುತ್ತಿದ್ದರು (ಅರವತ್ತು ಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ ಮೂವತ್ತು ಭಾಗಗಳು), 
ಹೀಗೆಯೇ ಕ್ವಿ ಎತ್ತಿತ್ಳ ಪ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 15 ಎಂದೇ ಸೂಚಿಸುತ್ತಿದ್ದರು. 
ದಶಮಾಂಶ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಒಂದು ದತ್ತೆ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಹತ್ತನೆಯ 
ಒಂದು ಭಾಗಗಳಿವೆ, ಎಷ್ಟು ನೂರನೆಯ ಒಂದು ಭಾಗಗಳಿನೆ, ಎಷ್ಟು 
ಸಾವಿರದ ಒಂದನೆಯ ಭಾಗಗಳಿವೆ (ಇತ್ಯಾದಿ) ಎಂಬುನ್ನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಡಿಯುವುದರ ಮೂಲಕ ಆ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ, 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ $ ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನೇ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ 
x 100 ಎತ ಡಕ 76 T0485 70 5 
100 100 71007 100 — 1893100 


4 
= T+ ()+5 (150) 775 ಎಂಬ ಸಂಕೇತ 
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ದಿಂದ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಸಂಕೇತದ ಮುಂದೆ ಹಾಕಿರುವ 
ದಶಮಾಂಶ ಬಿಂದು ಒಂದಕ್ಕೈಂತ ಕಡಿನೆಯಾದ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು 
ಮುಂದೆ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಸುವುದು, ಬಿಂದುವಿನ ಅನಂತರ 
ಬಲಗಡೆಗೆ ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ ಆ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 
75 ಭಾಗಗಳಿವೆ, ಎಷ್ಟು 45 ಭಾಗಗಳಿವೆ, ಎಷ್ಟು ಹೌ ಭಾಗಗಳಿವೆ 
ak ಎಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಸುತ್ತವೆ. .75 ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಲ್ಲಿ 
ಜವಳು 15 ಭಾಗಗಳೂ ಐದು 18% ಭಾಗಗಳೂ ಇನೆ ಎಂದು ಸಂಕೇತ 
ಸೂಚಿಸುವುದು. ಹೀಗೆಯೇ -3478 ಎಂಬ ಭಿನ್ನ ಸಚ ಮೂರು 
75 ಭಾಗಗಳೂ ನಾಲ್ಕು $5 ಭಾಗಗಳೂ ಏಳು ರಂ ಭಾಗಗಳೂ 
ಎಂಬು 7566 ಭಾಗಗಳೂ ಇವೆ ಎಂದು ಅಭಿಪ್ರಾಯ, 


3478 = 3478 __5000--400--70--8 


10000” 10000 
3 | ಬ 
ಹಾ” ರ 1000 10000 


1 1 1 1 
= ಗರ್‌ SW ರಸಾಕ್‌ ಸ 
3 (70) * *(100) *" (000) * (105ರ) 
405 ಎಂಬುವ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿರುವ ಸೊನ್ನೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಸೊನ್ನೆ 
ಹತ್ತುಗಳು ಇವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಗೆ ಸೂಚಿಸುವುದೋ ಹಾಗೆಯೇ 


ನ 1 

405-4 (೬) +0 (6) +5 (ಕಾ) 9ಕ್ಕಣಶಿ 
ಯಲ್ಲಿ ನಾಲ್ಕು ತ ಭಾಗಗಳೂ ಸೊನೆ ಸ್‌ ಭಾಗಗಳೂ ಐದು 1. 
ಭಾಗಗಳೂ ಇನೆ ಎಂಬುದನ್ನು -405 ಎಂಬ ಸಂಕೇತ ಸೂಚಿಸುವುದು, 
ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲು ಉಪಯೋಗಿಸುವ 
ಅಭಿಪ್ರಾಯಗಳನ್ಸೇ ಇಲ್ಲಿಯೂ ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಕಾಣ 
ಬಹುದು, 

11 
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ಗಣಿತ ಶಾಶ್ರದಲ್ಲಿ ಯಾವ ಸಂಖೈಯನ್ನಾ ಗಲೀ 0 ಎಂಬ ಘಾತಕ್ಕೆ 
ಏರಿಸಿದಾಗೆ ಅದರ ಬೆಲೆ ಒಂದು ಎಂದು ಪರಿಭಾಷೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ 


0-1, 8121, 1011, 23411 ಹೀಗೆಯೆಯೇ ಜಃ ಈ ಭಿನ್ನ 


ರಾಶಿಯನ್ನು 10-1 ಎಂಬ ಸಂಕೇತದಿಂದಲ್ಕೂ ನ ವಾ = 


| | 
ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು 10-3 ಎಂಬ ಸಂಕೇತದಿಂದಲ್ಕೂ 4. =) 
ಈ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು 10-35 ಎಂಬ ಸಂಕೇತದಿಂದಲೂ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 


2345-3578 ಈ ಸಂಕೇತದ ನಿಜವಾದ ಅರ್ಥ 


=2:1000+-3-100+-4:10+5-1 
ENS 


T70T I00 T I000 * 10000 


=9:10°+3:10°4+4-101+5:10° 

+3:10-14+5-10-24+7-10-34+8.10-4 
ಎಂದರೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ 103ಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 9 
LO 

10-5 x 

10° .,, 

10-1 3» 

10-32. 

10-3 ಸ 

ಮತ್ತು 10-484 ,, 


ಆದ್ದರಿಂದಲೇ ದ್ರು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 2345 .3578 ಎಂದು ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತೇನೆ, ದಶಮಾಂಶ ಬಿಂದುವಿನ ಎಡಕ್ಕಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 10ರ ಧನ 
ಘಾತಗಳು (ಸೊನ್ನೆ ಘಾತೆವನ್ನು ಸೇರಿ) ಎಷ್ಟೆಸ್ಟಿವೆ ಎಂಬುದನ್ನೂ 


ಊ ಇ32 ಲಾಲು ಲಾ TN 
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ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಬಲಗಡೆಗೆ ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 10ರ ಖುಣಘಾತಗಳು 
ಎಸ್ಟೆಸ್ಟಿವೆ ಎಂಬುದನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುವುವು. ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮಕ್ಕೆ ದಶ 
hg ಕ್ರಮವನ್ನೂ ಜೋಡಣೆ ಮಾಡಿದ ಮೇಲೆ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಮತ್ತು 
ಭಿನ್ನ ರಾತಿಗಳೆಲ್ಲವನ್ನೂ ಸಮರ್ಪಕವಾಗಿ ಬರೆಯಲು ಸಹಾಯವಾಯಿತು. 
ಇದೇ ಕ್ರಮವನ್ನು ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಪದ್ಧತಿಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನು 
ಬರೆಯಲು ಉಪಯೋಗಿ ಸಬಹುದು, 


(122-314),=1-5°4+2 61. 2.5-8.5-1-- 1.68-2.43 
ದಾ1.532-2.53 2.148. ತ 1 4 
=1(25)+2(5)+2(1)+5 3) (5+ A725) 

(1101-1101) ಎ 1.23--1.03..-0-9'.- 1.29 

+ 1-2-1+1-2-240-2-3+1.2-4 
=l-2°+1-2°+0:2'+1°2° 


1 
+1() +1(3) +0 (2) +1 (5) 
=l(3)+1 (44-0 (2)+-1°1 

+1 (3-1 (2)+0 (3+ (75) ಇತ್ಯಾದಿ. 

ಹೀಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು ತೃಪ್ತಿಕರವಾದ ದಾಶಮಿಕ 
ಕ್ರಮ ರೂಪಿತವಾದ ಮೇಲೆ, ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಪ್ರಗತಿ ನಾಗಾಲೋಟ 
Es ಸಾಗಿತು. ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ - ವ್ಯವಕಲನ, ಗುಣಾಕಾರ, 
ಭಾಗಹಾರ ಮುಂತಾದ ಕ ಯೆಗಳು ಸುಲಭವಾದುವು, ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವರ್ಗ, 
ಘನಗಳನ್ನಾ ಗಲೀ oR ಘನಮೂಲಗಳನ್ನೂ ಸೆ ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯುವ ಸುಲಭ ಕ್ರಮಗಳೂ ರೂಪಿತವಾದುವು,. ಮುಂಡೆ ಪರಿಮೇಯ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಜ್‌ numbers) ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಗಟ numbers) ಸ್ವರೂನ ಚೆನ್ನಾಗಿ ತಿಳಿದು ವೃಜ 
(₹6೩1) ಮತ್ತು ಕಾಲ ಧನಿಕ 1. 1ಜೂ) ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಅಭಿಪ್ರಾಯ 
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ಗಳನ್ನೂ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರು ರೂಪಿಸಿದರು. ಡೆಕಾರ್ಟಿಯ ಬೀಜ ರೇಖಾ 
ಗಣಿತದ ಆವಿಷ್ಠಾರದಷ್ಟೇ ಅಥವಾ ಇನ್ನೂ ಹೆಚ್ಚಿ ನ ಪ್ರಾಶಸ್ತ್ಯವನ್ನು 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಚರಿತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಈ ದಾಶಮಿಕ ಪದ್ಧತಿಯ ಆವಿರ್ಭಾವಳ್ಯ 
ಕೊಡಬೇಕಾಗುವುದು 

ಇಷ್ಟು ಪ್ರಗತಿಪರವಾದ ಕ್ರಮವನ್ನೂ ಬಳಕೆಗೆ ತರಲು ಎಲ್ಲ 
ದೇಶದವರೂ ಆಲಸ್ಯವನ್ನು ತೋರಿದರೆಂಬುದು ಚರಿತ್ರೆಯಿಂದ ತಿಳಿಯ 
ಬರುವುದು ದಾಶವಿಕ ಪದ್ದತಿಯ ಆವಿಷ್ಟ್ರಾರವಾದ ಮೇಲೆ ಶಕಮಾನಗಳ 
ಅನಂತರವೇ ಈ ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಜನಃನುರಾಗಕ್ಕೆ ಪಾತ್ರವಾಯಿತು, 
ಒಳ್ಳೆಯದೋ ಕೆಟ್ಟದ್ದೋ ಹಳೆಯದಕ್ಕೇ ಅಂಓಕೊಳ್ಳುವ ಜಾಡ್ಯ 
ಭಾರತೀಯರಾದ ನಮಗೆ ಮಾತ್ರ ನಿಖಾಸಲ:ದದ್ದಲ್ಲ, ಈ ಅಂಕಗಳ ಇತಿ 
ಹಾಸ ನಮಗೆ ಶಕಮಾನಗಳ ಹಿಂದೆ ಪ್ರಸಿದ್ಧ ಕವಿಯಾದ ಕಾಳಿದಾಸ 
ಹೇಳಿಕೊಟ್ಟ ಒಂದು ಪಾಠವನ್ನು ಕಲಿಸುತ್ತದೆ, 


ಪುರಾಣ ಮಿತ್ಯೇವ ನ ಸಾಧು ಸರ್ವಂ 
ನ ಚಾಫಿ ಕಾವ್ಯಂ ನವಂ ಇತ್ಯವದ್ಯಂ 
ಸಂತಃ ಪರೀಕ್ಷ್ಯಾನ್ಯ ಭಡ್ಯ-ತ್ತೇ3 
ಮೂಢಃ ಪರಪ್ರತ್ಯಯನೇ ಯ ಬುದ್ಧಿಃ 


ಹಳೆಯದಾದ ಮಾತ್ರಕ್ಟೇ ಎಲ್ಲವೂ ಸಾಧುವಾಗುವುದಿಲ್ಲ ಹೊಸ 
ದಾದ ಮಾತ್ರಕ್ಕೆ ಅದರಲ್ಲಿ ತಿರುಳಿಲ್ಲವೆಂದಲ್ಲ ಬುದ್ಧಿ ವಂತನಾದವನು 
ಮ ನಿಮರ್ಶೆಮಾಡಿ ಗ್ರಾಹ್ಯ ಅಗ್ರಾಹ್ಯಗಳನ್ನು ನಿರ್ಣಯಿಸು 
ತ್ತಾನೆ, 
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ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖೈಗಳು ಆಥವಾ (ಧನ) ಪೆ.ರ್ಣಾಂಕಗಳು ಪದಾರ್ಥ 
ಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುವಾಗ ಸ್ವಾಭಾವಿಕವಾಗಿ ಹುಟ್ಟುತ್ತವೆ. ಆದಿ ಮಾನವನಿಗೆ 
ವಸ್ತು ನಿರಪೇಕ್ಷವಾಗಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಭಾವನೆ ಇದ್ದಿರಲಾರದು, ಮನಃ:ಷ್ಯನ 
ಬುದ್ಧಿ ಶಕ್ತಿ ಬೆಳೆಯುತ್ತ ಬಂದ ಹಾಗೆ ಪದಾರ್ಥಗಳ ಎಣಿಕೆಗೆ 
ಸಂಬಂಧಪಡದ ಸ್ವತಂತ್ರವಾದ, 1, 9, ಸ್ಕಿ 4, ರೃ 6... ಮುಂತಾದ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಭಾವನೆ ಅವನ ಮನಸ್ಸಿಗೆ ಬಂದಿತು. ಈ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಭಾವನೆಯನ್ನೆಃ ಆಧಾರವಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು ಇನ್ನೂ ನಾನಾ 
ಮುಖವಾಗಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಭ:ವನೆಯನ್ನು ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ವಿಸ್ಮರಿಸಿರು 
ವುದು ಸಹಜವಾಗಿಯೆ ಇದೆ. ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ದೈವಸೃಸಷ್ಟ್ರಿಯೆಂದೂ 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಉಳಿದ ಭಾವನೆಗಳೆಲ್ಲವೂ ಮಾನವನ ಕಲ್ಪನೆಯೆಂದೂ 
ಕ್ರಾನೆಕ್‌ (Kronecker) ಎಂಬ ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ಅಭಿಪ್ರಾಯ 
ಪಟ್ಟಿದ್ದಾನೆ. 

ವಸ್ತುಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಪಡದಂತೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆನ್ನೆ ೬ ಆರಿಸಿಕೊಂಡು 
ಅನ್ರಗಳ ಸಂಕಲನ, ವ್ಯವಕಲನ, ಗುಣನ, ಭಾಗಹಾರ ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆ; 
ಗಳನ್ನು ಅಂಕಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಮಾಡುತ್ತೇವೆ. ಈ ಕ್ರಿಯೆಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಸಟ್ರಿ 
ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಚರ್ಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಮೂರು ಮತ್ತು ಎರಡು ಈ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಮೊತ್ತ ಐದು ಎಂದು ಹೇಳುವಾಗ (34 2=ರಿ) ಈ 
ಉಕ್ತಿಗೆ ಏನು ಅರ್ಥವಿರಬಹುದು ಎಂಬುದನ್ನು ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿರುವ 
ಉನಾಹರಣೆಗಳ ಮೂಲಕ ನೋಡೋಣ, ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣಿರುವ ಕೆಲವು 
ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಿವೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸಿ. ಒಂದನೇ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಲ್ಲಿ ಮೂರು ಸೇಟು 
ಹಣ್ಣುಗಳಿದ್ದು ಎರಡನೇ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಲ್ಲಿ ಎರಡು ಹಣ್ಣಿದ್ದರೆ ಎರಡು ಪೆಟ್ಟಿಗೆ 
ಗಳಿಂದಲೂ ಒಟ್ಟ ಐದು ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣು ಇದ್ದಂತಾಯಿತು* ಎರಡು 
ಫೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಇರುವ ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣುಗಳು ಒಟ್ಟು ಎಸ್ಬಿನೆ ಎಂದು 
ನೋಡುವಾಗ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳನ್ನು ಆರಿಸುವ ಕ್ರಮ ಮುಖ್ಯವಲ್ಲ. ಮೂರು 
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ಹಣ್ಣಿರುವ ಒಂದನೇ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯನ್ನು ಮುಂಚೆ ಆರಿಸಿ ಅನಂತರ ಎರಡು 
ಹಣ್ಣಿರುವ ಎರಡನೇ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯನ್ನು ಆರಿಸಿದರೂ ಎರಡು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಿಂದ 
ಐದು ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣುಗಳಿರುತ್ತವೆ. ಈಗ ಎರಡು ಹಣ್ಣಿರುವ ಎರಡನೇ 
ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯನ್ನು ಮುಂಚೆ ಆರಿಸಿ ಮೂರು ಹಣ್ಣಿರುವ ಮೊದಲನೇ ಪೆಟ್ಟಿಗೆ 
ಯನ್ನು ಅನಂತರ ಆರಿಸಿದರೂ ಎರಡು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಿಂದ ಒಟ್ಟ ಐದು 
ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣುಗಳಿರುತ್ತವೆ. 


342 =5 
9+3=34+2=5 


ವಸ್ತು ನಿರಪೇಕ್ಷವಾಗಿ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಮೇಲೆ ಸಂಕಲನ ಮುಂತಾದ 
ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನು ನಡೆಸಿದರೂ ಇಂಥ ಉಕ್ತಿಗಳನ್ನು ವಸ್ತುಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಿ 
ದಂತೆ ನೋಡಿದಾಗ ಮಾತ್ರ ಲೋಕ ವ್ಯವಹಾರಕ್ಕೆ ಆ ಉಕ್ತಿಗಳು 
ಸಂಬಂಧಪಡುತ್ತವೆ. ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಸಂಕಲನ, ವ್ಯ ವಕಲನ ಮುಂತಾ 

ಕ್ರಿಯೆಗಳ ವಾ ) ಖ್ಯಾನಗಳ ನಿರೂಪಣೆಗೆ ಲೋಕವ್ಯವಹಾರನೇ ಆಧಾರ 
ds ಸ್ಫೂರ್ತಿಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ ಎಂದೂ ಹೇಳಬಹುದು 


ಯಾವ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ಕೂಡಿದರೂ ಅವುಗಳ ಮೊತ್ತ 
ವ:ತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವೇ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. ಸಂಕಲನಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಸಮುಚ್ಚಯ ಪರಿಪೂರ್ಣವಾಗಿದೆ. 


a ಮತ್ತು ಗ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದರೆ ಇವುಗಳ ಮೊತ್ತವನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವ 6 ಎಂಬ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಇದ್ದೇ ಇರುವುದು. ಈ 
ಪೂರ್ಣೂಗಳಗಳನ್ನು ಕೂಡುವ ಕ್ರಮವೂ ಮುಖ್ಯವಲ್ಲ. ಇದನ್ನೇ ನಾವು 

(1) a+b=c 

(2) ಇ-|ರಿ-ರಿ..ಇಇ೧ಂ 
ಎಂಬ ಉಕ್ತಿಗಳಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. (2)ರಲ್ಲಿ ಬರೆದಿರುವ ಸಮಾಕರಣ 
ವನ್ನು ವ್ಯತ್ಯಯ ನಿಯಮ (commutative law) ಎನ್ನು ತ್ತೇವೆ. 
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ಎರಡು, ಮೂರು ಮತ್ತು ಆರು ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣಿ ರುವ ಮೂರು 
ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಗಳನ್ನು ಯಾವ ಯಾವ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿಯಾದರೂ pp 
ರು ಪೆಟ ಗೆಗಳಲ್ಲೂ ಒಟ್ಟು 2.33 6ಎ 11) ಹನ್ನೊಂದು ಸೇಬಿನ 


ಹೆಣ್ಣುಗಳೇ ಮಿ ವೆ 
(243)46=24(346) 
ಈ ನಿಯಮ ಯಾವ ಮೂರು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಮೊತ್ತಕ್ಕೂ ಅನ್ವಯಿ 
ಸುವುದು, 
a, b, 6 ಮೂರು ಪೂರ್ಣೂಂಕಗಳಾದರೆ, 
(a+h)+c=a+(b+C) 
ಇದನ್ನು ಸಂಕಲನದ ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ ನಿಯಮ (೩ssociative 
aw) ಎನ್ನುನೆವು. 
ಹೀಗೆಯೇ ಗುಣ:ಕಾರಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟಂತೆಯೂ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು 
ವ್ಯತ್ಯಯ ನಿಯಮವನ್ನೂ ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ ನಿಯಮವನ್ನೂ 
ಪಾಲಿಸುತ್ತವೆ, 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರಲ್ಲಿಯೂ ಮೂರು ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣಿರುವ ನಾಲ್ಕು ಪೆಟ್ಟಿಗೆ 
ಗಳಿದ್ದರೂ ಒಟ್ಟು ಹನ್ನೆರಡು ಸೇಬಿನ ಹಣ್ಣುಗಳು ಇರುವುವು. ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದರಲ್ಲಿಯೂ ನಾಲ್ಕು ಹಣ್ಣಿರುವ ರ ಪೆಟ್ಟಿ ಗೆಗಳಿದ್ದ ರೂ ಒಟ್ಟು 
ಹನ್ನೆ ರಡು ಸೇಬಿನ ಹೆಣ್ಣುಗಳು ಇರು ವುವು, 
3x4=4x3=12 
(3x4)x5=3x(4x5)=60. 
ಈ ನಿಯಮಗಳು ಯಾವ ಮೂರು ಪೂರ್ಣೂಂಕಗಳಿಗಾಗಲೀ ಸರಿಹೊಂದು 
ವುದರಿಂದ ಇ, ರ, ೭ ಮೂರು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದರೆ 


axb=bxa 
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ಇದು ಗುಣನದ ವ್ಯತ್ಯಯ ನಿಯಮ (commutative 
Jaw of multiplication) 
(axb)xc=ax(bxc) 
ಇದು ಗುಣನಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಸಟ್ಟಿ ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ ನಿಯಮ 
(associative law of multiplication). 


: ಪ್ರತಿಯೊಂದರಲ್ಲಿಯೂ ನಾಲ್ಕು ಹಣ್ಣುಗಳಿರುವ ಮೂರು ಪೆಟ್ಟಿಗೆ 
ಗಳಿವೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸೋಣ. ಹಾಗೆಯೇ ಪ್ರತಿಯೊಂದರಲ್ಲಿಯೂ ಐದು 
ಹಣ್ಣುಗಳಿರುವ ಮೂರು ಸೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಿವೆ ಎಂದು ಭಾನಿಸಿ ಈಗ ಮೊದಲನೇ 
ಮೂರು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟು 84 ಆಥವಾ 19 ಹಣ್ಣುಗಳಿವೆ. 
ಎರಡನೇ ಗುಂಪಿನ ಮೂರು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿರುವ ಒಟ್ಟು ಹೆಣ್ಣುಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 
3xರ5ಾ15, ಎಲ್ಲ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಒಟ್ಟು 21 ಹಣ್ಣುಗಳು 
ಇದ್ದಂತಾಯಿತು, 


ಆರು ಸೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಇರುವ ಹೆಣ್ಣುಗಳ ಒಟ್ಟು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ವುತ್ತೊಂದು ರೀತಿಯಲ್ಲಿಯೂ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬಹುದು. ಮೊದಲನೇ 
ಮೂರು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿರುವ ಹಣ್ಣುಗಳನ್ನು ಎರಡನೇ ವರ್ಗದಲ್ಲಿರುವ ಐದು 
ಹಣ್ಣುಗಳಿರುವ ಮೂರು ಸೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಿಗೂ ನಾಲ್ಕು ನಾಲ್ದು ಹಣ್ಣುಗಳಂತೆ 
ವರ್ಗಾಯಿಸಿದರೆ ಮೊದಲನೇ ವರ್ಗದ ಮೂರು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳೂ ಖಾಲಿ 
ಯಾಗುತ್ತವೆ. ಎರಡನೇ ವರ್ಗದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಲ್ಲಿಯೂ 
ಒಂಬತ್ತು ಹಣ್ಣುಗಳು ಇರುತ್ತವೆ. ಈ ಮೂರು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಿಂದ ಒಟ್ಟು 
8 x9=27 ಹಣ್ಣುಗಳು ಇದ್ದಂತಾಯಿತ್ತು 


ಆದ್ದರಿಂದ 8 (4+5)=3x443%x5 


ಈ ನಿಯಮ ಯಾವ ಮೂರು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗಾಗಲೀ ಅನ್ವಯ 
ವಾಗುವುದರಿಂದ ಇದನ್ನು ಈ ರೀತಿ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು. 
1 1,6 ಮೂರು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿದ್ದರೆ 
a(b+c)=axb+axc 
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ಇದನ್ನು ವಿತರಣ ನಿಯಮ (distributive law) ಎಂದು ಕರೆಯು 
ವರು, ಈ ನಿಯಮ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗ.ಣನವೆಂಬ 
ಎರಡು ಕ್ರಿಯೆಗಳಿಗೂ ಅನ್ವಯಿಸಿದೆ. 


ಸಂಕಲನದ ಆಧಾರದ ಮೇಲೆ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ನಡುವೆ ಅಸಮ 
ತೆಯ ಅಭಿಪ್ರಾಯವನ್ನು ರೂಪಿಸಿದೆ, ವ್ಯವಹಾರದ ಆಧಾರದಮೇಲೆಯೂ 
ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆಂತ ಹೆಚ್ಚು ಎಂಬ 
ಅಭಿಪ್ರಾಯ ಬರುವುದು. 


ಒಂದು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಲ್ಲಿ ಐದು ಹಣ್ಣು ಗಳಿದ್ದು ಮತ್ತೊಂದು ಶೆಟ್ಟಿಗೆ 
ಯಲ್ಲಿ ಮೂರು ಹಣ್ಣುಗಳಿದ್ದೆ ರೆ ಮೊದಲನೇ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಲ್ಲಿ ಹೆಚ್ಚು ಹಣ್ಣು 
ಗಳಿವೆ ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ, : ಮೂರು ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ಎರಡನ್ನು 
ಸೇರಿಸಿದರೆ ಐದಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗುವುದರಿಂದ ಐದ್ಳು ಮೂರಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು 
ಎಂದು ಹೇಳುವೆವು ಇದನ್ನು 5>3 ಈ ಸಂಕೇತದಿಂದ ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತೇನೆ (ಐದು ಮೂರಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು) ಅಥವಾ 35-5 (ಮೂರು ಐದಕ್ಕೆ ತೆ 
ಕಡಮೆ). 


a, ರಿ, 0 ಮೂರು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿದ್ದು ಗಿಎಂ--0 ಆದಕೆ, 
bಿಯು ಗಿಂತ ದೊಡ್ಡದು (ರಿ) ಅಥವಾ ೧ಯು ರಿಗಿಂತ ಚಿಕ್ಕದು. 


6 ಮೆತ್ತು ಶಿ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದರೆ ಅವೆರಡರ ಸಂಬಂಧ 
ಕೆಳಗೆ ತಿಳಿಸಿರುವ ಮೂರು ಸಂಬಂಧಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದಾಗಿರುವುದು. 


(1) a= (ಎರಡೂ ಸಮನಾಗಿರಬಹುದು) 

(2) a<b (ಮೊದಲನೆಯದು ಎರಡನೆಯದಕ್ಕಿಂತೆ ಕಡಮೆ) 

(8) ಯಾಶಿ (ಮೊದಲನೆಯದೇ ಹೆಚ್ಚು) 
ಮೂರಕ್ಕೆ ಎರಡನ್ನು ಸೇರಿಸಿದಾಗ ಐನಾಗುವುದರಿಂದ ಐದು ಮತ್ತು 
ತೊಕ” ಇವುಗಳ. ವ್ಯತ್ಯಾಸ ಎರಡಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗುವುದು ಎಂದು 
ಹೇಳುತ್ತೇವೆ, 
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342’ 
ಆದ್ದರಿಂದ b—3=2 
ವ್ಯಾಸಕವಾಗಿ ಹೇಳಬೇಕಾದರೆ, ರಿ-೧4೪೭ ಆದರೆ 

06-ಗಿ-ಇ 


0 ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಶಿ ಮತ್ತು ಇಗಳ ನಡುವಣ ವ್ಯತ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ಸಮ 
ಇಲ್ಲಿ ರಿ ಯು ೧ಗಿಂತ ಹೆಚ್ಚಾದಾಗ ಮಾತ್ರ ಈ ವೃಶ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ಅರ್ಥವುಂಟು. 
ಮುಂದೆ ಈ ಅಭಿಪ್ರಾಯವನ್ನು ಎಲ್ಲ ಸಂದರ್ಭಗಳಿಗೂ ವಿಸ್ತರಿಸುತ್ತೀವೆ, 
b ಯಲ್ಲಿ ಇ ಯನ್ನು ಕಳೆಯುವುದರ ಅರ್ಥವನ್ನು ಅಥವಾ ವ್ಯವಕಲನ 
ವನ್ನು ಸಂಕಲನ ಕ್ರಿಯೆಯ ಮೂಲಕ ವ್ಯಾಖ್ಯಾನಮಾಡುತ್ತೇವೆ. ವ್ಯವ 
ಕಲನ ಸಂಕಲನದ ಪ್ರತಿಲೋಮ ಕ್ರಿಯೆ (inverse ೦068೩11020). 


ಈಗ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಂಪಿಗೆ ಶೂನ್ಯವನ್ನು 0 ಎಂಬ ಗುರುತಿ 
ನಿಂದ ಸೂಚಿಸ್ಕಿ ಶೂನ್ಯವನ್ನೂ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವೆಂದು ಕರೆದು, 
ಪೂರ್ಣುಂಕಗಳ ಗುಂಪನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸುತ್ತೇವೆ. 0 ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ವನ್ನು ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಂಕದೊಡನೆ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣನ 
ಮಾಡುವ ಕ್ರಮವನ್ನು ಹೇಳಬೇಕಾಗುವುದು ಮೂರು ಹೆಣ್ಣಿರುವ 
ಒಂದು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಿದೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸ್ಕಿ ಮತ್ತೊಂದು ಸೆಟ್ಟಿಗೆ ಖಾಲಿ 
ಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಈ ಸೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿರುವ ಹಣ್ಣುಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 3 ಮತ್ತು 0. 
ಎರಡು ಸೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟ 3 ಹಣ್ಣುಗಳೇ ಇದ್ದಂತಾಯಿತ್ತು 


3+0=83 

a ಒಂದು ಪೂರ್ಣೂಂಕನಾದಕಿ, ೧0+( ಎ 
ಹೀಗೆಯೇ ಹಣ್ಣುಗಳೇ ಇಲ್ಲದ ಮೂರು ಖಾಲಿ ಪೆಟ್ಟಿಗೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಟು, 
ಹಣ್ಣುಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ 0 ಆಗುತ್ತದೆ. 

ಆದ್ದರಿಂದ 3x0=0 

4 ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದಕೆ ೧x0=೧. 

ನಾಲ್ಕು ಹೆಣ್ಣಿರುವ ಒಂದು ಪೆಟ್ಟಿಗೆಯಿಂದ ಎಲ್ಲ ಹಣ್ಣುಗಳನ್ನೂ 
ಹೊರಕ್ಕೆ ತೆಗೆದರೆ ಪೆಟ್ಟಿಗೆ ಖಾಲಿಯಾಗುತ್ತದೆ. 
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4—4—0 
a ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದಕ್ಕೆ 0-0-0. 


ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣನ ಕ್ರಿಯೆಗಳು ಪಾಲಿಸುವ 
ನಿಯಮಗಳನ್ನು ನಿರೂಪಿಸಿಯಾಯಿ:ತು, ದೈನಂದಿನ ವ್ಯವಹಾರಗಳಿಂದ 
ಪಡೆದ ಒಂದು ಸ್ಫೂರ್ತಿಯಿಂದ ಈ ನಿಯಮಗಳ ನಿರೂಪಣೆ ಪ್ರಭಾವಿತ 
ಗೊಂಡಿರುವುದು ಸುವ್ಯಕ್ತ. 


ಪಿಯಾನೋನಿನ ಅಂಗೀಕೃತ ಭಾವನೆಗಳು 


ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ಒಂದು, ಎರಡು, ಮೂರು, ನಾಲ್ಕು ಎಂದು 
ಎಣಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ ಅವು ಉತ್ಸನ್ನವಾಗುತ್ತಲೇ ಇರುವುವು. 
ನೂರರವರೆಗೆ ಎಣಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ ನೂರಕ್ಕೆ ಒಂದನ್ನು ಸೇರಿಸುವುದರಿಂದ 
ಅದರ ಮುಂದಿನ ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದ ನೂರೊಂದು ಬರುತ್ತದೆ. ೫ ಎಂಬ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು ಹೇಳಿದ ತತ್‌ಕ್ಷಣವೇ ಅದಕ್ಕೆ ಒಂದನ್ನು ಸೇರಿಸಿ 1-1 
ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದು, ಪಿಯಾನೋ ಎಂಬ 
ಇಟಲಿಯ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ಈ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಲಕ್ಷಣಗಳನ್ನು 
ಕೆಲವು ಅಂಗೀಕೃತ ಭಾವನೆಗಳ ಮೂಲಕ ನಿರೂಪಿಸಿದರು. ಈ ಆಢಾರ 
ಭಾವನೆಗಳನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 


N ಎಂಬುದು ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ (natural numbers) 
ಸಮುಚ್ಛ ಯವಾದರೆ 


(1) 1EN (೫ ಚಯಕ್ಕಿ 1 ಸೇರಿದೆ ಎಂದು ಅಭಿಪ್ರಾಯ), 
ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಮುಚ್ಚ ಯದಲ್ಲಿ ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಇಲ್ಲದೆ 
ಇಲ್ಲ. ಇದರಲ್ಲಿ 1 ಎಂಬುವ ed ಇದೆ. 


(2) ಈ ಸಮುಚ್ಛ ಯಕ್ಕೆ ಸೇರಿದ ೫ ಎಂಬ ಯಾವ ನೈಸರ್ಗಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಗೂ m' ಎಂಬ ಆದಕ್ಕೆ ಆ ಸ್ರತ್ಯೈ (ಕವಾದ ಮತ್ತು ಅನುಕೃ ಮವಾದ 
ಒಂದು ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ನ್ನೇ ಇರವು 0% 1%! 211 --1). 
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(8) m ಎಂಬುದು ಈ ಸಮುಚ್ಚಯಕ್ಕೆ ಸೇರಿದ ಒಂದು ನೈಸರ್ಗಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ mised, 

1 ಎಂಬ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಮತ್ತೊಂದು ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯಗೆ 
ಅನುಕೃಮವಾದುದಲ್ಲ, 

(4) ೫೫ಎ? ಆಗ.ವಂತೆ ೫ ಮತ್ತು ೫ ಎರಡು ನೈಸರ್ಗಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿದ್ದರೆ ಆಗ ?ಎ7). 

(5) K ಎಂಬುದು ಕೆಲವು ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಮುಚ್ಚಯ 
ವಾಗಿರಲಿ. 


ದು ಸಮುಚ್ಚಯದಲ್ಲಿ 1 ಎಂಬ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಇದ್ದು 1 

`ಎಂಬ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಈ ಸಮುಚ್ಚಯದಲ್ಲಿದ್ದಾಗಲೆಲ್ಲ 1 ಅದರ 

ಅನುಕ್ರಮಿಯಾದ k'(=k+1)ಕ ಸಮುಚ್ಚಯದಲ್ಲಿ ಸೇರಿದ್ದರೆ, ಆಗ 

K ಎಂಬ ಈ ಸಮುಚ್ಚಯದಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೂ ಇರುವುವು. 
ಎಂದರೆ K=N. 


ಈ ಐದು ಅಂಗೀಕೃತ ಭಾವನೆಗಳ ಆಧಾರದಮೇಲೆಯೇ ನೈಸರ್ಗಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಂಕಲನ, ಗುಣನಗಳನ್ನು ಅನುರೂಪವಾಗಿ ವ್ಯಾಖ್ಯಾನ 
ಮಾಡಿದಾಗ, ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣನ ಕ್ರಿಯೆಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದ 
ವ್ಯತ್ಯಯನಿಯಮ, ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗನಿಯಮ್ಮ ವಿತರೆಣನಿಯೆಮ 
ಮುಂತಾದ ಅಂಕಗಣಿತದ ಮೂಲಭೂತ ನಿಯಮಗಳೆಲ್ಲವನ್ನು ಪಡೆಯ 
ಬಹುದೆಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು, 


ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಅನುಮಿತಿಕ್ರಮ (method of mathematical 
induction) 
ಐದನೆಯ ಅಂಗೀಕೃತ ಭಾವನೆ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಅನುಮಿತ ಕ್ರಮ 
ವನ್ನು ನಿರೂಪಿಸುವುದು. ನಿಜ್ಞಾನಿಗಳುಒಂದೇ ತೆರನಾದ ಒಂದು ಪ್ರಯೋಗ 
ವನ್ನು ಅನೇಕ ಬಾರಿ ಪುನರಾವರ್ತಿಸಿ ಪ್ರಯೋಗಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟಿ 
ನಿಯಮವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುತ್ತಾರೆ, ಹೀಗೆ ಕಂಡುಹಿಡಿದ ನಿಯಮದ 
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ಸತ್ಯತೆಯೂ ಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಅನುಮಿತಿ ಕ್ರಮದಿಂದ ಸ್ಥಾಪಿಸಿದ ನಿಯವ:ದ 
ಸತ್ಯತೆಯ ಸಮಕ್ಕೆ ಬರಲಾರದು, ಪ್ರತಿದಿನವೂ ಬೆಳಿಗ್ಗೆ ಸೂರ್ಯ 
ಹುಟ್ಟುವುದನ್ನು ನೋಡಿ ನಾಳೆದಿವಸ ಬೆಳಿಗ್ಗೆಯೂ ಸೂರ್ಯನು ಹುಟ್ಟುವ 
ನೆಂದು ತೀರ್ಮಾನಿಸುತ್ತೇವೆ. ಸೂರ್ಯ ನಾಳೆ ಬೆಳಿಗ್ಗೆ ಹುಟ್ಟುವುದು 
ನಿಜವಾದರೂ ಈ ತೀರ್ಮಾನದ ನಿಖರತೆಗಿಂತ ಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಅನುಮಿತಿ 
ಕ್ರಮದಿಂದ ಸ್ಥಾಪಿಸಲ್ಪಟ್ಟ ನಿಯಮದ ನಿಖರತೆ ಸಂಪೂರ್ಣವಾ 
ನಿಸೃಷ್ಟವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 

ದೃಷ್ಟವಾದ ರಿರ್ದ್ವನಗಳಿಂದ ಅದೃಷ್ಟಾರ್ಥವನ್ನು ಊಹಿಸುವ 
ಕ್ರಮಕ್ಕೆ ದರ್ಶನಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಮಾನನೆಂದು ಹೆಸರು, ಅಡಿಗೆಮನೆಯಲ್ಲಿ 
ಹೊಗೆಯಿ.ದ್ಹಾಗಲೆಲ್ಲ ಬೆಂಕಿಯನ್ನು ಕಂಡಿರುತ್ತೇವೆ, ಒಂದು ದಿನ 
ದೂರದ ಬೆಟ್ಟದ ಮೇಲೆ ಹೊಗೆಯನ್ನು ನೋಡಿ ಅಲ್ಲಿಯೂ ಆ ಸಮಯ 
ದಲ್ಲಿ ಬೆಂಕಿ ಇರಬೇಕೆಂದು ಊಹಿಸುತ್ತೇವೆ, ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಅನುಮಾನ 
ವೆಂಬ ಶಬ್ದಕ್ಕೆ ಸಂದೇಹವೆಂಬ ಅರ್ಥ ಬಂದಿರುವುದರಿಂದ ಅನುಮಿತಿ ಎಂಬ 
ಶಬ್ದವನ್ನೇ ಇದರ ಬದಲಾಗಿ ಬಳಸುವುದು ಉತ್ತಮ, 

ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಸ್ಷಿಯೂ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟಂತೆ ಕೆಲವು 
ನಿಯಮಗಳ ಸತ್ಯತೆ ಕೆಲವು ನಿದರ್ಶನಗಳಿಂದ ಸೂಚಿಸಲ್ಪಡುವ 
ಸಂದರ್ಭಗಳು ಬರುತ್ತವೆ, ಆದರೆ ಕೇವಲ ಕೆಲವು ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲಿ 
ಸತ್ಯವಾಗಿ ಕಂಡುಬರುವ ಈ ನಿಯಮಗಳು ಎಲ್ಲ ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲಿಯೂ 
ಸತ್ಯವಾಗಿರುತ್ತವೆ ಎಂಬ ಭರವಸೆ ಏನೂ ಇರುವುದಿಲ್ಲ. ಕೆಲವು ಉದಾ 
ಹರಣೆಗಳನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿದರೆ ಈ ವಿಚಾರ ವ್ಯಕ್ತವಾಗುವುದು, 


ಉದಾಹರಣೆ ] 
1, 3, ರ, 7, 9, ... ಮುಂತಾದ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ನಿದರ್ಶನ 
ವಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ 
] 1-3 ಇ. 4=2 
1+3+5= 9 ರಿ? 
1-8-549 13-41 
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ಮೊದಲನೇ ಎರಡು ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಮೊತ್ತ 4 = ಎರಡರವರ್ಗ 
ಮೊದಲನೇ ಮೂರು ಬೆಸಸ ಖ್ಯ ಗಳ ಮೊಕ್ಶಣ 9 ೬ ಮೂರರವರ್ಗ 
ಮೊದಲನೇ ನಾಲ್ಕು ಬಿಸಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಮೊತ್ತ ೬10 ನಾಲ್ಕ ರವರ್ಗ 

ಈ ನಿದರ್ಶನಗಳಿಂದ ಉತ್ತೆ ಜಿತರಾಗಿ ಮೊದಲನೆಯ ಐವತ್ತು 
ಬೆಸಸ್ಯೂಗಳ ಮೊತ್ತ ಐವತ್ತರ ವರ್ಗಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುವುದೆಂದು ಊಹಿಸ 
ಬಹುದು. 1ರಿಂದ 100ರ ಸ್ಯ ನೂರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿವೆ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಐವತ್ತು ಸಮಸಂಖ್ಯೆಗಳು, ಐವತ್ತು ಬೆಸ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಐವಕ್ತೆನೇ ಜಿಸಸಂಖ್ಯೆ 99. 

1--3-3-ರ--7-. .... +99=50°=50 x 50 

= 2500 ಆಗಿರಬೇಕು. 
ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೆಲ್ಲ ಬರೆದು ಕೂಡಿದರಣ ಇಷ್ಟೇ ಬರುವುದು 
ಆದ್ದರಿಂದ ನಮ್ಮ ಊಹೆ ಸರಿಹೋಯಿತು, 

ಈ ಫಲಿತಾಂಶವನ್ನೆೇ ವಿಸ್ತರಿಸಿ ಮೊದಲನೇ ೧ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಮೊತ್ತ ೫” ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮನಾಗಿರುವುದೇ ಎಂಬುದನ್ನು ವಿಚಾರ 
ಮಾಡಬೇಕಾಗುವುದು, 

ಆದರೆ. ಒಂದು ಸೂತ್ರ ಕೆಲವು ನಿರ್ದಿಷ್ಟವಾದ ಪಕ್ಷಗಳಲ್ಲಿ 
ನಿಜವಾದ ಮಾತ್ರಕ್ಕೆ ಎಲ್ಲ ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಸರಿಯಾಗಿರುವುದೆಂದು 
ಹೇಳಲು ಆಗುವುದಿಲ್ಲ. 

p(n)=2"+1 

ಇದರಲ್ಲಿ 10, 1, 2, 8,4, ... ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಹಾಕೋಣ. 
1:0 ಆದಾಗ ) (0) - 2೫, 1ಎ913. 194128 [2=1) 
n=l ಆದಾಗ 0 (1) -9%ೆ.1- 0231-4415ರ 
ಗವ2 ಆದಾಗ (2) ೬2೫". 1 2"41 1631-17 
ವತಿ ಅದಾಗ p(3)=2+1- 2941 95612967 
ಗವ ಆದಾಗ p (4) - 21 = 24] = 655864165537 
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ಮೇಲೆ ಬರೆದಿರುವ 3, 5,17, 257 ಮತ್ತು 65537 ಇವೆಲ್ಲವೂ 
ಅವಿಭಾಜ್ಯ (ಅನಸವರ್ತ್ಯ) ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಅಥವಾ ಪ್ರಧಾನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 
(prime numbers) ಎಂದರೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಮತ್ತೆರಡು 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧವಾಗಿ ಬರೆಯಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 3 ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆ 8ರಿಂದ ಅಥವಾ 1 ರಿಂದ ಹೊರತು ಇನ್ನು ಯಾವ ಸಂಖೈ 
ಯಿಂದಲೂ ಭಾಗವಾಗುವುದಿಲ್ಲ. ೩ ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 0 ಮತ್ತು 1 
ಇವೆರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಇನ್ನು ಯಾವ ಪೂರ್ಣುಂಕದಿಂದಲೂ 
ನಿಶ್ಶೇಷವಾಗಿ ಭಾಗವಾಗದೆ ಇದ್ದರೆ ಆಗ % ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು 
ಅನಿಭಾಜ್ಯ (ಅನಪವರ್ತ್ಯ) ಸಂಖ್ಯೆ ಅಥವಾ ಪ್ರಧಾನ ಸಂಖ್ಯೆ ಎನ್ನು ತ್ತೇವೆ, 

241 ಎಂಬ ಉಕ್ತಿಯಲ್ಲಿ ಗ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ 0, 1, 9, 8.4 
ಎಂಬ ಕೆಲವು ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಾಗ ಬಂದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲ ಪ್ರಧಾನ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ ಆದುದರಿಂದ ಈ ಉಕ್ತಿ ೫ನ ಎಲ್ಲ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯಾ 
ಮೌಲ್ಯಗಳಿಗೂ ಪ್ರಧಾನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೇ ಕೊಡುವುದೆಂದು ಫರ್ಮಾಟ್‌ 


(Fermat) ಎಂಬ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ತಿಳಿದಿದ್ದ. ಆದರೆ 


೫ (n)=2"+1 ನಲ್ಲಿ 

ಗನ ಆದಾಗ p (ರ) ಎ2. 1-0೫. ] 
= 4294967297 
ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಪ್ರಧಾನ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲನೆೊದು ಆಯಿಲರ್‌ ಎಂಬ ಗಣಿತ 
ಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ ತೋರಿಸಿದೆ, 
ಏಕೆಂದರೆ 4294967297641 x 6700417 

ಈ ಸಂಖ್ಯೆ 641 ರಿಂದಲೂ 6700417 ರಿಂದಲೂ ಭಾಗವಾಗುವುದು, 
ಆದ್ದರಿಂದ | (1) ಎ 2೪1 ಎಂಬ ಉಕ್ತಿ ೫ನ ಬಲ್ಲ 
ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ ಪ್ರಧಾನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕೊಡುವುದಿಲ್ಲ. 
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ಮತ್ತೊಂದು ನಿದರ್ಶನ 
p (n)=991 n+l 
ಇಲ್ಲಿಗ 1 ಆದಾಗ ) (1)=991°-1°+1=991 +1 =992 
79 ಆದಾಗ ) (2)=991-2 +1 = 991-4 +1 =3965 

=8 ಆದಾಗ p (3)=991-3°+1=991-9+1= 8920 
n=4, 5,6, 7... ಮುಂತಾದ ಯಾವ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು 
ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಇನ ಸ್ಥಾ ನದಿ ಹಾಕಿದ: ಹ ಬರುವ 992, 3965. 
8920 VE ದ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಲ್ಲ ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಮತ್ತೊಂದು 
ಪೂರ್ಣಾಂಕದ ' ಕಾಸಾ ಈ ನಿದರ್ಶನಗಳಿಂದ ಪ್ರಭಾವಿತ 
ರಾಗಿ ಮೇಲೆ ಬರೆದಿರುವ ಉಕ್ತಿ ಣನ ಯಾವ ಬೆಲೆಗೂ ಸಹಾ 
ವರ್ಗವನ್ನು ಕೊಡುವುದಿಲ್ಲವೆಂದು ಹೇಳಿದರೆ ತಪ್ಪಾಗುವುದು. ೧ಂಟಿ 
ಗಟ್ಟಲೆ ಪ್ರಯತ್ನಮಾಡಿದರೂ 991 ೧” +1 ನ ಬೆಲೆಗಳೆಲ್ಲವೂ ಪೂರ್ಣ 
ವರ್ಗವಲ್ಲವೆಂದೇ ತೋರುವುದು, 

ಆದರೆ 1 ಇ 1205873835790331359417442538767 
ಆದಾಗ 991 17-3-1 ಎಂಬ ಉಕ್ತಿ ಪೂರ್ಣವರ್ಗವಾದ ಸಯಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನು ಕೊಡುತ್ತದೆ, 

ಆದ್ದರಿಂದ ಕೆಲವು ವಿಚಾರಗಳ ಸತ್ಯತೆ ಕೆಲವು ನಿದರ್ಶನಗಳಲ್ಲಿ 
ಕಂಡುಬಂದ ಮಾತ್ರಕ್ಕೆ ಎಲ್ಲ ಪಕ್ಷಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಅವುಗಳು ಸತ್ಯ 
ವಾಗಿರುತ್ತವೆ ಎಂದು Qed ಇಂಥ ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲಿ ಸೂತ್ರಗಳ 
ಸತ್ಯತೆಯನ್ನು ಸಂಶಯಾತೀತವಾಗಿ ಸ್ಥಾಪಿಸಲು ಗಣಿತದ ಅನುಮಿತಿ 
ಕ್ರಮ ಸಹಾಯಮಾಡುವುದು, ಈ ಕ್ರಮದ ವೈಶಿಷ್ಟ್ಯವನ್ನು ಹೀಗೆ 
ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು, 

ಇದರಲ್ಲಿ ಎರಡು ಹಂತಗಳಿವೆ. 


ಮೊದಲನೆಯ ಹಂತ 


p (೧) ಎಂಬ ಸೂತ್ರ ನಿಜವಾಗಿದ್ದಕೆ ) (1-1) ನ ಸತ್ಯತೆ 
ಯನ್ನು ಇದರಿಂದ ಸ್ಗೂ ಸ್ಸಿಬಸುವುದು, 
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ಎಂದರೆ ಸೂತ್ರವನ್ನು 7 ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಶಕ್ಕೆ ನಿಜವೆಂದು 
ಭಾವಿಸಿದರೆ. ಇದರಿಂದ ಸೂತ್ರ (1-3-1) ಎಂಬ ಪುರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೂ 
ನಿಜವಾಗಿರುವುದೆಂದು ತೋರಿಸುವುದು, 


ಎರಡನೇ ಹಂತ 

ಅನಂತರ ಸೂತ್ರ ೫ನ ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬೆಲೆಗೆ ನಿಜವಾಗಿದೆ 
ಎಂದು ತೋರಿಸುವುದು, ಉದಾಹರಣೆಗೆ (೧-1 ಆದಾಗ ಅಥವಾ ೧-2 
ಆದಾಗ), 


ಈ ಎರಡು ಹಂತಗಳನ್ನೂ ಒಟ್ಟಿಗೇ ಸೇರಿಸಿದಕೆ ೫ ಯಾವ 
ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೂ ಸೂತ್ರ ನಿಜವಾಗಿರುವುದೆಂದು ಸ್ಥಾಪಿಸಿ 
ದಂತಾಯಿತು, 


151 ಆದಾಗ ಸೂತ್ರ ನಿಜವಾಗಿದ್ದರೆ 7 (೧) ಸೂತ್ರ ೫ನ 
ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬೆಲೆಗೆ ನಿಜವಾಗಿದೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿದಂತಾಯಿತು. 
ಎರಡನೇ ಹಂತದಲ್ಲಿ ಹಾಕಿರುವ ನಿಬಂಧನೆ ಸರಿಹೋಯಿತು. ಈಗ 
ಮೊದಲನೇ ಹಂತದಲ್ಲಿ ಹಾಕಿರುವ ನಿಬಂಧನೆಯೂ ಸರಿಹೋಯಿತು 
ಎನ್ನೋಣ, ಎಂದರೆ ) (೫) ಸೂತ್ರ ೫ ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ನಿಜವಾಗಿದ್ದಾಗ 
ಲೆಲ್ಲ (೫41) ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೂ ನಿಜವಾಗಿರುವುದು ಎಂದು ಹೇಳಿ 
ದೇತಾಯಿತು, ) (೫) ಸೂತ್ರ ೫-1 ಅದಾಗ ನಿಜ, 


ಆದ್ದರಿಂದ ವಾ ಸೂತ್ರ 1ಎಾ13-1:22 ಆದಾಗಲೂ ನಿಜ. 
ಸೂತ್ರ ೫೫2 ಆದಾಗ ನಿಜವಾದುದರಿಂದ್ದ n=2+1=ಕ 
ಆದಾಗಲೂ ನಿಜ, ಹೀಗೆಯೇ ವಾದಮಾಡುತ್ತ ಹೋದರೆ ೫ ಯಾನ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದರೂ ಸರಿ ) (1) ಸೂತ್ರ ನಿಜವೆಂದು ಸ್ಥಾಪಿಸಿ 
ದಂಶಾಗುವುದು. ಈಗ ಅನುಮಿತಿ ಕ್ರಮವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಬೆಸ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತವನ್ನು ಕೊಡವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಸ್ಥಾನಿಸೋಣ. 
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1, 3, 5, 7, 9, ... ಮುಂತಾದುವು ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಗಳು, 
1ನೇ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ=1=2-1-1 
2ನೇ ಬೆಸ ಸಂಖ್ಯೆ ಹಾಳೆ ಲಿ ಕ. 
9ನೇ ಬೆಸ ಸಂಖ್ಯೆ =5e=25-] 
50ನೇ ಬೆಸ ಸಸಂಖ್ಯೆ ಎ =99=9-50—1 


ಆದ್ದರಿಂದ 
1ನೇ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ=2-n-1=2 7-1 
S(m=l1+3+5+7+ ... +(2n-1) 
= ಮೊದಲನೇ ೫ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ 
S (1) ೬1-13 
S (9) 133-432 ಮೊದಲನೇ ಎರಡು ಬೆಸ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ 
ನ (3) ಇ ಮೊದಲನೇ ವೂರು ಬೆಸಸ ಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ 
=1+3+5=9-3° 
ಆದ್ದರಿಂದ 
S (11) = ಮೊದಲನೇ 1 ಬೆಸಸ-ಖೈಗಳ ಮೊತ್ತ 


=1+3+5+ ..(2 n—1) 
=n" ಎಂದು ಹಿಂದೆ ಊಹಿಸೆದ್ದೆವು 


ಅನುಮಿತಿ ಕ ಕ್ರಮದ ಮೊದಲನೇ ಹಂತ 
S (n)=n" ಆದರೆ 
S(n+1)—=(n+ 1)” ಎಂದು ತೋರಿಸಬೇಕು. 


ಮೊದಲನೇ 1) ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಮೊತ್ತ ೫ ಗೆ ಸಮನೆಂಬ ಸೂತ್ರವನ್ನು 
ಒಪ್ಪಿ ಕೊಂಡು, ಸೂತ್ರ ನೊದಲನೇ (n+1) ಬೆಸಸ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ | 
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ಮೊತ್ತಕ್ಕೂ ಸರಿಹೋಗುವುದೆಂದು ಕೋರಿಸಬೇಕು, ಎಂದರೆ ಮೊದಲನೇ 
(೧41) ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ (1-1) ಆಗ.ವುದೆಂದು ತೋರಿಸ 
ಬೇಕು. | 
Sn=1+345+ ಎ. +(2n-1)=n 
ಈ ಶ್ರೇಣಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಎರಡನ್ನು ಸೇರಿಸಿದರೆ ಅದರ ಮುಂದಿನ 
ಸಂಖ್ಯೆ ಬರುವುದು. ಮೂರನೇ ಬೆಿಸಸಂಖೈ 6. - ರಿಕ್ಕೆ 2ನ್ನು 
ಸೇರಿಸಿದರೆ ಬರುವ 7 ಮುಂದಿನ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ, 
1ನೇ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ ಐಓ n=l 
(2n-1)42=2n+l=(n+1)ನೇ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ 
S (14+ 1)=ಮೊದಲನೇ (೧-4-1) ಬೆಸಸಂಖ್ಯಗಳ ಮೊತ್ತ 
ಇ] 3.) 2-5. ... (01 -1)--(2%- 1) 
={143+5+ ... _- (21-31) (21-೯1) 
= S (1) + (2n+1) 
ಮ n” +9n+1 
ಕಾರಣ, 5 (n)=n"] 
(n+l) 
“ S(n+l)=(n+1)" 
ಈ (1) ಎಂಬೆ ಎಂಬುದು ನಿಜವಾದರೆ 5 (1-1)(1--1)* 
ಅನುಮಿತಿ ಕ್ರಮದ ಮೊದಲನೇ ಹಂತೆವನ್ನು ಸ್ಥಾಪಿಸಿದೆಂತಾಯಿತು. 
ಈಗ ಸೂತ್ರ 1೫, ೫-2 ಆದಾಗ ನಿಜನೆಂದು ಹಿಂದೆಯೇ ಹೇಳಿ 
ಯಾಯಿತು, | 
S (1)=1=1" 
S (2)=1+3 ಮತ್ತಿ)? ಇತ್ಯಾದಿ 
ಎಂದಕೆ ಅನುಮಿತಿ ಕ್ರಮದ ಎರಡನೇ ಹಂತವೂ ಸರಿಹೋಯಿತು. ಈ. 
ಎರಡು ಹಂತಗಳಿಂದ 


5 (1)ಎ1--3--ಶ-- ... H(2n-—1) =n” 
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ಎಂಬ ಸೂತ್ರ, ೫ ಯಾವ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೂ ನಿಜವೆಂದು 
ತೋರಿಸಿದಂತಾಯಿತು, 


ಸೂತ್ರ ೫ ಎಂಬ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾದಾಗ ಅದರ 
ಮುಂದಿನ (n+l) ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೂ ಸರಿಯಾಗಿರುತ್ತದೆಂದು ಸ್ಕಾ ಸುವ 
ಮೊದಲನೇ ಹಂತದಲ್ಲಿ ಮಹತ್ತರವಾದ ಶಕ್ತಿ ನಿಗೂಢವಾಗಿದೆ. ಎಂದು 
ಹೇಳಬಹುದು, ಈ ಹಂತವನ್ನು ಸ್ಥಾಪಿಸುವುದರಿಂದ 1ನ ಯಾವ 
ಬೆಲೆಗೂ ಆ ಬೆಲೆ ಎಷ್ಟೇ ಹೆಚ್ಚಾ ಗಿರಲಿ ಸೂತ್ರ ಸುಳ್ಳಾಗಲಾರೆ 
ದೆಂಬುದನ್ನು ಖಚಿತಪಡಿಸಿ ದಗ ಅನಂತರ ಸೂತ್ರದ ಸತ್ಯತೆ 
ಯನ್ನು ಸ್ಥಾಪಿಸಲು ಇನ ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬೆಲೆಗೆ ಸೂತ್ರ ಸರಿಯಾಗಿದೆ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿದರಾಯಿತು, 


ಅನುಮಿತಿ ಕ್ರಮದ ಹೆಚ್ಚು ಶಕ್ತಿ ಮೊದಲನೇ ಹಂತದಲ್ಲಿ ಅಡಗಿದೆ. 
ಒಬ್ಬ ಕ.ರುಡ ಮನಸ್ಸಿನಲ್ಲಿ ಅನೇಕ ಆಸೆಗಳನ್ನು ಇಟ್ಟುಕೊಂಡು 
ಇಷ್ಟಾರ್ಥಸಿದ್ದಿಗಗಿ ದೇವರನ್ನು ಕುರಿತು ಅನೇಕ ವರ್ಷಗಳಕಾಲ ತಪಸ್ಸು 
ಮಾಡಿದನಂತೆ. ಅನಂತರ ದೇವರು ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷನಾಗಿ ಒಂದೇ ಒಂದು 
ವರವನ್ನು ಕೇಳುವಂತೆ ಅವನಿಗೆ ತಿಳಿಸಿದನು. ಕುರುಡನಿಗೆ ದಿಗ್ಭಾ )0ಕಿಯೇ 
ಆಯಿತು. ಅವನು ಬಡವನಾಗಿದ್ದ. ಬಹಳಕಾಲ ಚೆನ್ನಾಗಿ ಬದುಕುವ 
ಆಸೆಯೂ ಇತ್ತು. ಅವನು ಬುದ್ಧಿ ವಂತನಾಗಿದ್ದು ದರಿಂದ ದೇವರನ್ನು 
ಒಂದೇ ಒಂದು ವರವನ್ನೇ ಕೊಡುವಂತೆ ಕೇಳಿದ "ದೇವರೇ, ನನ್ನ 
ಮರಿವಮಗನು ಈ ರಾಜ್ಯದ ಅಧಿಪತಿಯಾಗಿ ಬಾಳುವುದನ್ನು ನಾನು ಕಣ್ಣಾರೆ 
ನೋಡಿ ಸಂತೋಷನಟ್ಟು ಬಾಳಬೇಕು” ಎಂದು. ಅವನ ಇಷ್ಟಾರ್ಥಗಳೆಲ್ಲ 
ಈ ಒಂದೇ ಒಂದು ವರದಿಂದ ಈಡೇರಿದುವು, ಮರಿಮಗ ಹುಟ್ಟುವವರೆಗೆ 
ಬದುಕಬೇಕು. ಅವನು ರಾಜನಾಗಬೇಕಾಗಿರುವುದರಿಂದ ಇವನಿಗೆ 
ಐಶ್ವರ್ಯವೂ ಬರಬೇಕು. ಅವನನ್ನು ನೋಡಿ ಬಾಳಬೇಕಾಗಿರುವುದ 
ರಿಂದ ಇವನಿಗೆ ಕಣ್ಣು ಬರಬೇಕು. ಈ ಕುರುಡ ಕೇಳಿದ ಒಂದು 
ವರದ ಪ್ರಭಾವದಂಕಿ ಇದಿ ಅನುಮಿತಿಕ್ರಮದ ಮೊದಲನೇ ಹಂತದ 
ಪ್ರಭಾವ. 
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ಅದಕೆ ಒಂದು ಸೂತ್ರದ ಸತ್ಯಕಿಯನ್ನು ಸ್ಥಾಪಿಸಲು ಎರಡು 
ಹಂತಗಳೂ ಆವಶ್ಯಕ. ಊದಾಹರಣೆಗೆ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಅದರ 
ಮುಂದಿನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ಸಮನೆಂದು ಪ್ರತಿಪಾದಿಸಲು ಸಾಧ್ಯವೇ 
ನೋಡೋಣ, ೫ ಎಂಬುದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದರೆ (1-1) ಆದರ 
ಮುಂದಿನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ. ಅನುಮಿತಿಯ ಮೊದಲನೇ ಹಂತವನ್ನು 
ಸ್ಥಾಪಿಸು ೫ ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಅದರ ಮುಂದಿನ (n+l) 
ಪೂರ್ಣೂಂಕಕ್ಕೆ ಸಮನಾದಕಿ (141) ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಅದರೆ 
ಮುಂದಿನ (೧4೬2) ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿದ್ದೇ ಇರುವುದೆಂದು 
ತೋರಿಸಬೇಕು. 


n=n+]1 ಅದರೆ 
ಎರಡುಕಡೆಗೂ ಒಂದನ್ನು ಸೇರಿಸುವುದರಿಂದ 

(n+l)=(n+1)+1 

nt+l=n+2- 
ಅನುವಿ:ತಿ ಕ್ರಮದ ಮೊದಲನೇ ಹಂತವೇನೋ ಸರಿಹೋಯಿತು. ಆದರೆ 
ಅನುಮಿತಿ ಕ್ರಮದ ಎರಡನೇ ಹಂತವನ್ನು ಸ್ಥಾನಿಸಲು ಸಾ ಧ್ಯವೇ ಇಲ್ಲ. 
ಏಕೆಂದರೆ ೫-೫41 ಸೂತ್ರ ಗನ ಯೂವ ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬೆಲೆಗೂ ಸರಿ 
ಹೋಗಲಾರದು. ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ n=l ಆದರೆ 

1=1+1 

ಅಥವಾ 12 ಎಂದಾಗುವುದು. 


ಇದು ಸರಿಯಲ್ಲ, ಆದ್ದರಿಂದ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಅದರ ಮುಂದಿನ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ಸಮವೆಂದು ಸಾಧಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 


ಈ ಉದಾಹರಣೆಯಿಂದಲೂ ಆರಂಭದಲ್ಲಿ ತಿಳಿಸಿದ ಕೆಲವು ಉದಾ 
ಹೆರಣೆಗಳಿಂದಲೂ ಒಂದು ಸೂತ್ರದ ಸತ್ಯ ತೆಯನ್ನು ಸ್ಥಾಪಿಸಲು ಅನುಮಿತಿ 


ಕ್ರಮದ ಎರಡು ಹೆಂತಗಳೂ ಅತ್ಯಾವಶ್ಯ ವೆಂದು ವ್ಯಕ್ತ ವಾಗುತ್ತದೆ. 
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ಸಂಖ್ಯಾಭಾವನೆಯಲ್ಲಿ ಆದ ಪ್ರಗತಿ 


. ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಕ್ಕೆ ಬರುವುದಕ್ಕೂ ಶಾಸ್ತ್ರದ ಬೆಳೆ 
ವಣಿಗೆಯ ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದಲೂ ಪದಾರ್ಥಗಳನ್ನು ಎಣಿಸುವ ಭಾವನೆಯೀದ 
ಉತ್ಪನ್ನವಾದ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗ:ಂಪಿಗೆ 0 ಎಂಬ ಗುರುತಿನಿಂದ 
ಸೂಚಿಸುವ ಶೂನ್ಯವನ್ನೂ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನೂ ಜ.ಣಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ 
ಸೇರಿಸಿ ವಿಸ್ತರಿಸಬೇಕಾಯಿತು. ಸೆಕೆಂಡರಿ ಶಾಲೆಗೆ ಹೋಗುವ ಮಕ್ಕಳು 
ಕೂಡ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಂಕಲನ, ಗುಣನ ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನು 
ಸುಲಭವಾಗಿ ಮಾಡುತ್ತಾರೆ. 


ಪದಾರ್ಥಗಳನ್ನು ಎಣಿಸಲು ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಆಥವಾ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಉಪಯೋಗವಾಗುತ್ತವೆ. ಆದರೆ ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ 
ಉದ್ದಗಳನ್ನು ಅಳೆಯುವ ಮತ್ತು ಪದಾರ್ಥಗಳನ್ನು ತೂಕಮಾಡುವ 
ಪ್ರಸಂಗಗಳೂ ಬರುತ್ತವೆ, ಈ ಉದ್ದೇಶಕ್ಕಾಗಿ ನಾವು ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ತರಹೆದ ಅಳತೆಗೂ ಒಂದು ಮೂಲಮಾನವನ್ನು ಆರಿಸುತ್ತೇವೆ ಅಳೆಯುವ 
ವಸ್ತುವಿನಲ್ಲಿ ಈ ತರಹದ ಮೂಲಮಾನಗಳು ಎಷ್ಟಿವೆ ಎಂದು ನೋಡು 
ತ್ರೇನೈೆ' ಎಂದರೆ ಅಳೆಯುವ ಕೆಲಸವನ್ನು ಎಣಿಸುವ ಕೆಲಸವನ್ನಾಗಿ 
ಮಾರ್ಪಡಿಸುತ್ತೇವೆ. ಉದ್ದ, ತೂಕ, ಕಾಲ ಮುಂತ:ದುವನ್ನು 
ಅಳೆಯಲು ಅಂಗುಲ, ಅಡಿ, ಗ್ರಾಂ, ಪೌಂಡು; ಸೆಕೆಂಡುಗಳು ಮುಂತಾದ 
ಮೂಲಮಾನಗಳನ್ನು ಅರಿಸುತ್ತೇವೆ. ಡೆ 


ಒಂದು ಕೋಲಿನ ಉದ್ದ ಮೂರು ಅಡಿಯಾದರೆ ಒಂದು ಅಡಿಯ 
ಮೂರರಷ್ಟು ಅದರ ಉದ್ದವಿದೆ ಎಂದು ಅರ್ಥ. ಒಂದು ಇಂಚುಪದ್ಚಿಯ 
(80816) ಉದ್ದ ಒಂದು ಅಡಿ ಇದ್ದರೆ, ಈ ಇಂಚುಪಟ್ಟಯನ್ನು ಮೂರು 
ಸಾರಿ ಹಾಕೆದಾಗ ಆ ಕೋಲಿನ ಉದ್ದಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗುವುದು. ಮತ್ತೊಂದು 
ಕೋಲಿನ ಉದ್ದವನ್ನು ಅಳೆಯುವಾಗ ಅದರ ಉದ್ದ 8 ಅಡಿಗೆ ಹೆಚ್ಚು 
ನಾಲ್ಕು ಅಡಿಗಳಿಗಿಂತ ಕಡವೆ. ಎಂದು ಭಾವಿಸಿ. 3 ಅಥವಾ ತ್ಯ. ಅಡಿ 
ಯಾಗಿದ್ದರೆ 1 ಅಡಿಯನ್ನು ಈಗ 3 ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ ವಿಂಗಡಿಸಿ. 
1 ಅಡಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉಸಭಾಗದ ಉದ್ದ ಸಿ ಅಡಿಯಾಗುವುದು- 
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ಇಂಥ ಎಷ್ಟು ಉಪಭಾಗಗಳು ಆ ಕೋಲಿನ ಉದ್ದಕ್ಕೆ ಸಮನೆಂದು ಈಗ 
ನೋಡಿದರೆ. ಈ ಉಸಭಾಗದ ಹನ್ನೊ ೦ದರಷ್ಟು" ಟಿ ಕೋಲಿನ ಉದ್ದಕ್ಕೆ 
ಸಮನಾಗುವು-ರಿಂದ, ಕೋಲಿನ ಉದ್ದ 1] 13 ಅಥವಾ ಸಿ: ಆಡಿ 
ಅಥವಾ 83 ಅಡಿಗಳು ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ವ್ಯಾಪಕವಾಗಿ ಹೇಳಬೇಕಾದರೆ 
ಒಂದು ಕೋಲಿನ ಉದ್ದ )p “ಡಿಗಳಿಗೂ 0.1 ಅಡಿಗಳಿಗೂ ನಡವೆ 
ಇದ್ದರೆ, 1 ಅಡಿ ಮೂಲಮಾನವನ್ನು ೫ ಸಮವಾದ ಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ 


ಹಂ ಕ್‌ ಚ್‌ 


ವಿಭಜಿಸುತ್ತೇವೆ, ಈಗ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉಪಭಾಗದ ಉದ್ದ ಅಡಿ. 
1) 


ಈಗ ಈ ತರಹದ ಎಷ್ಟು ಉಪಭಾಗಗಳು ಕೋಲಿನ ಉದ್ದಕ್ಕೆ ಕೈ ಸಮನೆಂದು 
ನೋಡುತ್ತೇವೆ, ಭಗ 7 ಉಪಭಾಗಳ ಉದ್ದ hi ಉದ್ದಕ್ಕೆ 


| ಸಮನಾಗಿದ್ದರೆ ಕೋಲಿನ ಉದ dl ಅಥವಾ 7? ಅಡಿಗಳು 
ಣಿ ಬ n n 
ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ, ಕ್ರಮವಾಗಿ ''' ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗೂ ಅಳತೆಗೂ ಇರುವ 
n 


ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಿ, ಎಂಬುದನ್ನು ಸ್ವತಂತ್ರವಾದ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಎಂದು ಭಾವಿಸಲು ಆರಂಭಿಸಿದರು, 


m ಮತ್ತು ೫ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದಕಿ,*" (1750) ಎಂಬ 
7) 


ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಅಥವಾ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
(rational number) ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತಾರೆ, (ಕ್ವಿ, 7 pe 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು). ಈ ಪರಿಮೇಯಸಂಖ್ಯೆಯ ಭಾವನೆ ಉದಯಿಸಿದ 
ಅನಂತರ ಇವುಗಳ ಸಮತೆಯ ಅರ್ಥವನ್ನೂ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಂಕಲನ 
ಗುಣನ ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆಗಳ ವ್ಯಾಖ್ಯಾನವನ್ನೂ ಮಾಡಬೇಕಾಗುವುದು. 
ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಉಪಯೋಗದ ಪ್ರಭಾನದೀದ ಈ ಕ್ರಿಯೆ 
ಗಳಿಗೆ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರೂ ಈ ಕ್ರಿಯೆಗಳೂ ಅವುಗಳು ಪಾಲಿಸುವ 
ನಿಯಮಗಳೂ ಸ್ವತಂತ್ರವಾಗಿ ತಮ್ಮದೇ ಆದ ವೈಶಿಷ್ಟ್ಯವನ್ನು ಹೊಂದಿವೆ. 
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0], ೧4,00 ಅದಕೆ ಉಲಿ 
a d 
(34 ಆದುದರಿಂದ) 
ಈಗ 3.8 ಇ 4.624 


a0 adxbec, a c_ ac 
1 (0 bd * bh 6 bd 


ಈ ಮತ್ತು pS ಎರಡು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಅನ್ವಯವಾಗುವಂತೆ 
ಸಮತೆಯನ್ನೂ ಸಂಕಲನ ಗುಣನ ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನೂ ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದಂತೆ 
ನಿರೂಪಿಸಿದರೆ, ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಸರಿಹೋಗುತ್ತಿದ್ದ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು 
ಗುಣನಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದ ವ್ಯತ್ಯಯ ನಿಯಮ ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ 
ನಿಯಮ, ವಿತರಣ ನಿಯಮ ಮುಂತಾದ ನಿಯಮಗಳೆಲ್ಲವೂ ಈ ವಿಸ್ತೃತ 
ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮೂಹಕ್ಕೂ ಸರಿಹೋಗುವುದು, 


2. ೪% ೫ ಗಳು ಗ ಓೂನದ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೆ 
7) 


p+tq=q+Dp 
p+(atr=(p+q+r 
೫1560 
೫ (gr)=(pq)r 
೫ (9+r)=pq+pr ಆಗುವುವು 


೪. ಗನ? = ಆದರೆ ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣನಗಳಿಗೆ 
ಅರ್ಥಕೊಟ್ಟರುವುದನ್ನು ಗಮನಿಸಿ, ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ನಿಯಮಗಳನ್ನು 
ಸಾಧಿಸಬಹುದು, ಹಾಗೆ ಮಾಡುವಾಗ ೩, ಶರ, ೦,4, €, ] ಗಳು 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳೆಂದ್ಕೂ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ನಿಯಮಗಳನ್ನು 
ಪಾಲಿಸುವವು ಎಂಬುದನ್ನೂ ಗಮನಿಸಬೇಕು, ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟವಾದ 
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ಪಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಎಂದರೆ ಉದಾಹರಣೆಗೆ ತ್ತಿ, ೧ಕ್ಕೆ 1ಎ} ಆದಾಗ 
ಈ ನಿಯಮಗಳನ್ನು ತಾಳೆನೋಡಿ. 


ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳಿಗೆ ಅಥವಾ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ 
ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣನಗಳ ನಿರೂಪಣೆಯನ್ನು ಬೇರೆ ರೀತಿಯಲ್ಲಿಯೂ 


ಮಾಡಬಹುದಾಗಿತ್ತು ಉದಾಹರಣೆಗೆ 4 ರ್ಟ ಡ130 , 
ಸ್ರ ದಾ ಣೆಗೆ; ಜಂ ಆಗುವಂತೆ 


0 Py 2 ಖಿ ಜ ತು 
ಸಂಕ ಜತ ಕ ಮೇಷ 
ಇ ಲನದ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ RES ke 
ಅಗುವುದು, ಆದರೆ ಆಗ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಅಳತೆ 
ಮುಂತಾದ ಕೆಲಸಗಳಿಗೆ ಉಪಯೋಗವಾಗುತ್ತಿರಲಿಲ್ಲ, 


ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಂಪಿಗೆ ಸೇರಿಸಿ ಸೇಖ್ಯೆಗಳ 
ಭಾವನೆಯನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸುವ ಕ್ರಮ ಅಂಕಗಣಿತದಲ್ಲಿ ವ್ಯವಕಲನ 
ಮತ್ತು ಭಾಗಹಾರಗಳನ್ನು ಅನಿರ್ಬಂಧಿತವಾಗಿ ಮಾಡುವ ಆವಶ್ಯಕತೆ 
ಯಿಂದ ಅನಿವಾರ್ಯವಾಯಿ:ತು ಎರಡು ಪೂರ್ಣೂಂಕಗಳ ಮೊತ್ತ 
ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣೂಂಕನೇ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. ಹಾಗೆಯೇ ಎರಡು 
ಪೂರ್ಣುಂಕಗಳ ಗುಣಲಬ್ಬವೂ ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣುಂಕವೇ ಆಗಿರುತ್ತದೆ, 
ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗುಣನಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧನಟ್ಟಂತೆ ಪೂರ್ಹಾಂಕಗಳ ಸಮು 
ಚ್ಚಯ ಪರಿಪೂರ್ಣವಾಗಿದೆ. ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು, ಆದರೆ ಖಣ 
ಸಂಖ್ಯೆಯ ಭಾವನೆ ಇಲ್ಲದೆ ಹೋದರೆ ಯಾವ ಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿಯಾದರೂ 
ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು ಕಳೆಯಲು ಆಗುವುದಿಲ್ಲ. ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳ 
ಅಥವಾ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಭಾವನೆ ಇಲ್ಲದೆ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ನನ್ನು ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕದಿಂದ ಭಾಗಿಕುವುದು ಎಲ್ಲ ಸಂದರ್ಭ 
ಗಳಲ್ಲಿಯೂ ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 


a ಮತ್ತು ಗಿ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿದ್ದರೆ, ಗಿಯುಣ6ಗಿಂತ 
ಹೆಚ್ಚುಗಿದ್ದಾಗ ಮಾತ್ರ ಗಿ ಮತ್ತು ಗಳ ವ್ಯತ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ಅರ್ಥವಿಕುವುವೂ 
ಅಥವಾ ಶಿ-೩ ಎಂಬುದೂ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವೇ ಆಗಿರುವುದು ಖುಣ 


14 


106 ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಇತಿಹಾಸ 


ಪೂರ್ಣೂಂಕಗಳ ಭಾವನೆ ರೂಪಿತವಾದ ಮೇಲೆ ಯಾವ ಪೂರ್ಣಾಂಕದಿಂದ 
ಯಾವ ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನಾ ದರೂ ಕಳೆಯಲು ಸಃ ಧ್ಯವ.ಯಿ:ತು, 


8ಕ್ಕೆ 2ನ್ನು ಸೇರಿಸಿದಾಗ ಠಿಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗುವುದರಿಂದ(8--2-ರಿ), 
5-8-28 ಮತ್ತು ಐದು ಮೂರಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚೆಂದೂ ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 
ಹ 0 ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿದ್ದಾಗ ರಿಎಂ-% ಆದರೆ, € ಎಂಬ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಗಿ-6ಗೆ (b ಮತ್ತು ಇಗಳ ವ್ಯತ್ಯಾಸಕ್ಕೆ) ಸಮನೆಂದು 
ವ್ಯವಕಲನದ ಅರ್ಥ ನಿರೂಪಣೆ, ಶಿ. ಆದಾಗ ಮಾತ್ರ ರಿ- 


ವ್ಯತ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ಅರ್ಥವಿರುವುದು. 


5-3 ಈ ವ್ಯತ್ಯಾಸ 2 ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ಸಮ, ಆದರೆ 

ಮೂರಲ್ಲಿ ಐದನ್ನು ಕಳೆಯಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ 
a+ C=h ಆದಾಗ ೦ಎಗಿ-( 
ಆದ್ದರಿಂದ ೩, ಥಿ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿದ್ದು ೫ ಎಂಬುದು ಅವ್ಯಕ್ತವಾದ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾಗಿದ್ದರೆ 4--ಖ*ಗಥಿ ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವ 
ಬೆಲೆ ಏಎರಿ-ಆ ಆಗುವುದು. ಈಗಗಿಯು 0 ಗಿಂತ ಹೆಚ್ಚಾಗಿರಬೇಕೆಂಬ 
ನಿರ್ಬಂಧವನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಬೇಕಾದರೆ, ಜಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಅಭಿ 
ಪ್ರಾಯ ರೂನಿತವಾಗಚೇಕು. ೩ -a=0 ಎಂಬ ಅರ್ಥವನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟು 0. ಎಂಬ ಪೂರ್ಣೂಂಕವನ್ನು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಂಪಿಗೆ ಸೇರಿಸಿದ್ದು 
ಒಂದು ಮಹತ್ವಪೂರಿತವಾದ ಹೆಜ್ಜೆ, ಶಿ 
ರಿ-ಇಎಾ-(6-ಶಿ) 

gk ಅರ್ಥವನ್ನು -ಕೊಟ್ಟು, -1, 2, ಎ38, ಎ ಮುಂತಾದ ಜೆಣ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಭಾವನೆಯನ್ನು ನಿರೂಪಿಸಿದ ಮೇಲೆ, ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ 
ಮೇಲೆ ಅನಿರ್ಬಂಧಿತವಾಗಿ ವ್ಯವಕಲನ ಮಾಡುವುದು ಸಾಧ್ಯವಾಯಿತು. 

ಉದಾಹರಣೆ; B-5=-—(5-8)= -9 | 


ಈಗ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳೆಂದು ಕಕೆಯ 
ಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. % ಶಿ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದಕ್ಕೆ 
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ರಡ ಆದಾಗbಿ-೩ ಒಂದು ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ (ರಿ-8 42) 

ಠಿ. ಆದಾಗbಿ-a=0-a=0 

0.೮6 ಆದಾಗ ರ ಇ ಒಂದು ಯಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕ (3-5= -2) 
ಈಗ % ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದರೆ, ೫--ಆಎ0 ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ 
ಸರಿಹೋಗುವ ೫ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಇದ್ದೇ ಇರುವುದು. ಇತರ ಎ0 
ಆದರೆ ಐಎ--1, ಏಕೆಂದರೆ (-- BT 0. ಹೀಗೆಯೇ 
z=—2,x+2=0 ಸಮಾ*ರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವ ಬೆಲೆ, 


Ad SAN ಜ್‌ 


| Sd 


4 ಹೀಗೆ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಂಪಿಗೆ ಶೂನ್ಯವನ್ನೂ ಖಣ 

ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನೂ ಸೇರಿಸಿದ ಮೇಲೆ, ಈ ಗುಂಪಿನಲ್ಲಿ ಸಂಕೇನ, 
ಕ ವ್ಯವಕಲನ ಮಾಡುವ ನಿಯಮಗಳನ್ನು ರೂಪಿಸಬೀಕಾಗುವುದು. ಹೀಗೆ 
ಮಾಡುವಾಗ ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಅಥವಾ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ 
ಗುಂಪಿಗೆ ಅನ್ವಯಿಸುವ ಸಂಕ*ಲನ, ಗುಣನಗಳ ವ್ಯತ್ಯಯ ನಿಯಮ 
' ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ ನಿಯಮ ಮುಂತಾದ ನಿಯಮಗಳು ವಿಸ್ತರಿಸಲ್ಪಟ್ಟ 
ಈ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮೂಹಕ್ಕೂ ಅನ್ವಯಿಸುವಂತೆ ಸಂಕಲನ, ಗುಣನ 
' ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನು ನಿರೂಪಣೆ ಮಾಡಬೇಕಾದುದು ಸ್ವಾಭಾವಿಕ 
ವಾಗಿರುತ್ತದೆ, ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು 4 ಎಂಬ ಗುರುತಿನಿಂದಲೂ 
ಖ.ಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು -- ಎಂಬ ಗ:ರುತಿನಿಂದಲೂ ಸೂಚಿಸಿದರೆ 

ಹ 


(—D(—1)=-+1 


ಎಂಬ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕೊಡಬೇಕಾಗುವುದು. ವಿತರಣ ನಿಯಮ ಈ 
ಪೊರ್ಣೂಂಕಗಳಿಗೆ ಸರಿಹೋಗಬೆ!ಕ:ದರೆ (-1)x(-1) ಈ ಗುಣ 
ಲಬ್ಧ 41ಕ್ಕೆ ಸಮನೆಂದು ವ್ಯಾಖ್ಯಾನ ಮಾಡಬೇಕು. 


ಆ ್‌ ್ಯ 


(--1) (--1) ಇ —1 ಎಂಬ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ 


a (04-0)ಸಾ0ರಿ--040 ಎಂಬ ವಿತರಣ ನಿಯಮ ಈ ಸಂಖ್ಯಾ 
ಸಮೂಹಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವುದಿಲ್ಲ. 
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a=—1,b=1,0= -1೮ದಾಗ ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ಸಮಾಕರಣ 
—1(1-1)=-1-1+(-1)(—1) ರೂಪವನ್ನು ತಾಳುವುದು. 
310 —1eL[s (<1) (YEH 
" 0= -—2 ಎಂಬುದು ಥಿಜವಾಗಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. 


ಆದ್ದರಿಂದ 
(—1)(—1)=+1 ಎಂಬ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ, 
—1(1-1)=-—1-1+(-1)(—1) 
-10=-—1l+1 
0=0 
ಒಂದೆ) ಸ.ಸಂಬದ್ಧವಾದ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮೂಹದ ಸೃಷ್ಟಿಗೋಸ್ಕರ 
(-ಓ1) (-1) ಎ] - 
ಎಂದು ವ್ಯಾಖ್ಯಾನ ಮಾಡಿದೆ. ಇದೊಂದು ಸಂಕೇತ, ಇದನ್ನು ಸಾಧಿಸ 
ಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 


ಈಗ ೧, ಗಿ. 6ಗಳು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದರೆ (ಧನ, ಖಣ ಅಥವಾ 
0), ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಸರಿಹೋಗು ತ್ತಿದ್ದ ಸಂಕಲನ, ಗುಣನಗಳ 
ಎಲ್ಲ ನಿಯಮಗಳೂ, ಈ ವಿಸ್ತ ಎ ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಸಮುಚ್ಚಯಕ್ಕೆ 
ಸರಿಹೋಗುವುದು. ಟೆ 


a+b=b+a 
(4-+0)-+c=a+(b +0) 
ab = ba 
(ab) c=a (be) 
a(b+c)=ab+ac 


ವ್ಯವಕಲನವನ್ನು'ಅನಿರ್ಬಂಧಿತವಾಗಿ ಮಾಡಲು ಖ:ಣ ಪೂರ್ಣೂಂಕ 
ಗಳ ಮತ್ತು ಸೊನ್ನೆಯ ಆವಶ್ಯಕತೆ ಹೇಗೆ ಉಂಟಾಯಿತೋ, 
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ಹಾಗೆಯೇ ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕದಿಂದ ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು 
ಅನಿರ್ಬಂಧಿತವಾಗಿ ಭಾಗಿಸಬೇಕಾದರೆ, ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳು ಆನಶ್ಯಕವಾಗುತ್ತವೆ, 


b 
a ಮತ್ತು ರ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದರೆ ಇವುಗಳ ಭಾಗಲಬ್ಬ 
ವಿಂಬ:ದು ೧೫ಸಿ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಕೋಗುವ ೫ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ 
ವ್ಯವಕಲನಕ್ಕೆ ಸಂಕಲನದ ಮೂಲಕ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕೊಟ್ಟು ಹಾಗೆ ಭಾಗ 
ಹಾರಕ್ಕೆ ಗಣನದ ಮೂಲಕ ಅರ್ಥ ಕೊಡುತ್ತೇವೆ. 4 ಯನ್ನು ೫ ಎಂಬ 


ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಾಗ ಥ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಬಂದಕ್ಕೆ ಆಗ ಖಣ 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ; ಸ್ಥ: ಎಂಬುದು ಎಂಥ ಸೇಖ್ಯೆ ಎಂದು ನೋಡ 
ಬೇಕಾದರೆ 4 ನ್ನು ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ 12 ಆಗುವುದೆಂದು 
ನೋಡಬೇಕು. ಅರ್ಥಾತ್‌ 4.೫12 ಎಂಬ ಸವಿಸಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿ 
ಹೋಗುವ ೫ ಎಂಬ ಸೇಖ್ಯೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕು. 12 ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆ 4 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವುದರಿಂದ ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ೫ನಂಬುದು 
ಒಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ, 42810 ಆದ್ದರಿಂದ ಜಾತಿ, 

5x=12 ಗ ಸರಿಹೋಗುವ ಬೆಲೆ ನಮ್ಮ ಪರಿ 
ಭಾಷೆಯ ಪ್ರಕಾರ ೩೫-1, ಹನ್ನೆರಡ: ಐದರಿಂದ ಭಾಗವಾಗದೇ 
ಇರುವುದರಿಂದ ಇದು ಪೂರ್ಣಾಂಕವಲ್ಲ 


4 ಮತ್ತುಥಿ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದರೆ (೫=b ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ 


ಸರಿಹೋಗುವ ೫ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು (2 ಎಂದು ಕಕಿದು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ 
ಗುಂಪಿಗೆ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನೂ ಸೇರಿಸಿ ವಿಸ್ತ ರಿಸಿದ ಮೇಲೆ ಈ ವಿಸ್ತೃತ 
ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮೂಹದಲ್ಲಿ ಭಾಗಹಾರವನ್ನು ಅನಿರ್ಬಂಧಿತವಾಗಿ ಮಾಡುವುದು 
ಸಾಧ್ಯವಾಯಿ: ತ್ತು 
ಆದಕೆ ೩೪ = ಸವಿಾಸಾಕರಣದಲ್ಲಿ ೧-0 ಆಗಬಾರದು, 
0x೩=0 ಆದ್ದರಿಂದ, 0 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೂ p ಎಂಬ ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಬರುವುದಿಲ್ಲ. 
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ಆದ್ದ ಂಂದೆ 3 ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಲ್ಲಿ 070 ಆಗಬಾರದು, ಆದಕ್ಕೆ ಛೇದ 
ಎ 

ಕಡಮೆಯಾಗುತ್ತ ಹೋದ ಹಾಗೆಲ್ಲ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯ ಬೆಲೆ ಹೆಚ್ಚು 

ವುದರಿಂದ ಕ ಎಂಬ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕೊಡುವುದು ಗಣಿತ ಶಾಸ್ತ್ರಕ್ಕೆ 


0 
ಉನಯುಕ್ತವಾಗಿರುತ್ತದೆ, 
2 A 2 2 
- [ಉದಾ: 59, 1 ಬ ಬತ py =200 ಇತ್ಯಾದಿ ೫) 


೩೫ ಥಿ ಸಮಾಕರಣದಲ್ಲಿ ೧ ಮೆತ್ತು ಶಿ ಎರಡೂ ಸೊನ್ನೆ ಗೆ ಸಮನಾದಾಗ 
ಈ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವ ೫ ಎಂಬ ಒಂದೇ ಯನ ಸಂಖ್ಯೆ ಯು 
ಇರಲಾರದು. 0" ಖಣ 4 ಆದರೆ ೫ ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಾದರೂ “ಆಗೆ 
ಬಹುದು. 
ಉದಾ; 0:1 =0, 0-2 =0 
() 


ಆದ್ದರಿಂದ ೨-೨ ಇದರ ಜಿಲೆ ಅನಿರ್ದಿಷ್ಟವಾಗುತ್ತದೆ 


(indeterminate). 
a ಮೆತ್ತು ರಿ ಎರಡೂ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದಾಗ 9. ಎಂಬುದು 
ಒಂದು ಧನ ಭಿನ್ನರಾಶಿ ೩ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾಗಿದ್ದು ರ: ಯಣ 


b 
ಪೂರ್ಣುಂಕವಾದರೆ ಸೆ ಒಂದು ಖಣ ಭಿನ್ನರಾಶಿ, (- 33, -$ ಇತ್ಯಾದಿ) 


b 
ಇ ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ೧-1 ಆಗಿದ್ದು, ಶಿ ಧನ ಅಥವಾ ಖುಣ 


95h ( =5 


b 
ಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದರೆ 7 -] 1=3, 7 = ಎಶ). ಹೀಗೆಧನ 


ನ ಧೆ b 
ಅಥವಾ ಖಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನೂ ಸ್ಹ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು, 
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1 
3 
4 


ಧನ ಅಥವಾ ಖುಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು, ಸೊನ್ನೆ, ಧನ ಅಥವಾ ಖಣ 
| b 
ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳು ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲವನ್ನೂ _- ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು ಸಾಧ್ಯ 


ಈ ವಾಗುವುದರಿಂದ, ಇವುಗಳನ್ನೂ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಂದೇ ಕರೆಯು 
ತ್ತಾರೆ. ಈ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಸಂಕಲನ ಮತ್ತು ಗಣನ 
ಕ್ರಿಯೆಗಳ ವ್ಯತ್ಯಯ ನಿಯಮವನ್ನೂ ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ ನಿಯಮ 
ವನ್ನೂ ಪೂಲಿಸುವುವು, ವಿತರಣ ನಿಯಮವನ್ನೂ ಪಾಲಿಸುತ್ತವೆ. 


ಈ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮುಚ್ಚಯದಲ್ಲಿ 04೫ = 
ax=b (6750) 


 ಸನಾಾಕರಣಗಳಿಗೆ ಸರಿಹೋಗುವ ೫ ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತದೆ. 
ಇಂಥ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮುಚ್ಚಯವನ್ನು ಒಂದು ಕ್ಷೇತ್ರ (1610) ವೆಂದು 
ಕರೆಯುತ್ತಾರೆ. 


ಒಂದು ಸಂಕುಚಿತವಾದ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮೂಹಕ್ಕೆ ಸರಿಹೊಂದುವ 
ನಿಯಮಗಳು, ವಿಸ್ತೃತ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮೂಹಕ್ಕೂ ಅನ್ವಯಿಸುವಂತೆ ಆ 
ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮೂಹವನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸುವುದು ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ವ್ಯಾಪಕೀಕರಣ 
(generalisation) ಎಂಬ ಕ್ರಮದ ಒಂದು ವೈಶಿಷ್ಟ್ಯ "ನೈಸರ್ಗಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಅಥವಾ. ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಸಂಕುಚಿತವಾದ ಸಮೂಹ 
ದಿಂದ, ಪರಿವೆೋಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವಿಸ್ತೃತ ಕ್ಷೇತ್ರವನ್ನು ಪಡೆಯುವುದರಿಂದ 
ವ್ಯವಕಲನ, ಭಾಗಹಾರಗಳನ್ನು ಅನಿರ್ಬಂಧಿತವಾಗಿ ಮಾಡಲು ಅನುಕೂಲ 
ವಾದಡ್ಲೀ ಅಲ್ಲದೆ, ಅಳತೆಗಳಿಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಲು 
ಅವಕಾಶ ಮಾಡಿಕೊಟ್ಟಂತೆಯೂ ಆಯಿತು. ಈ ಎರಡು ಉದ್ದೇಶಗಳು 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸೃಸ್ಟಿಗೆ ಸಾಫಲ್ಯವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿವೆ. 


ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು: ಜ್ಯಾಮಿತೀಯ ನಿರೂಪಣೆ 


ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿರುವ 1 ಸರಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 0 ಎಂಬ 
ಬಿಂದುವನ್ನು ಗುರುತಿಸಿದೆ. ಈ ಕೀಖೆಯ ಮೇಲೆ 0 ಬಿಂದುವಿನ ಬಲಗಡೆ 
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೫, ಬಿಂದುವನ್ನು ಗುರುತಿಸಿದೆ. ಲಿ ಉದ್ದವನ್ನು ಮೂಳಮಾನವಾಗಿ 
ಆರಿಸಿದರೆ 01, ಎ1, 


ಈಗ 0 ಬಿಂದುವಿನ ಬಲಗಡೆ ಸಮರೂಪದಲ್ಲಿ ಚ, ಲ್ವ, 1 ಎ 
ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸಿದ, Ou, Ma Ug es 1 
ಆದ್ದರಿಂದ 0u,=1, Ou,=2, 0u,=3, ಎ ಆಗುತ್ತದೆ. 
1], Uy, ಟ್ಯ ೬ ಮುಂತಾದ ಬಿಂದುಗಳು ಲಿ ಬಿಂದ:ನಿನಿಂದ 
1, 2, 8, ... ಮೂಲವತಾನಗಳ ದೂರದಲ್ಲಿವೆ. ಹೀಗೆಯೆ ೦ ಬಿಂದು 
ವಿನ ಎಡಗಡೆ 1 ಸರಳಕೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 0 ಬಿಂದ.ವಿನಿಂದ 1,9 ರ,.... 
ದೂರಗಳಲ್ಲಿರುವ ಳ್ಕ, ಳ್ಳ, ಳ್ಳ ಎ ಮುಂತಾದವುಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸೋಣ, 


ಈಗ ಚ, ಚ್ಚ, ಬ ಎಎ ಬಿಂದುಗಳು ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾದ 
l, 3, CT] ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ 
೪]. Vy, Vg eee ಬಿಂದುಗಳು 


—1,-2,-3,.. ಮುಂತಾನ ಖಣ ಪೂರ್ಣುಂಕ 
ಗಳನ್ನೂ 0 ಬಿಂದು ಶೂನ್ಯವನ್ನೂ (0) ಸೂಚಿಸುವುವು. 


7 ಎಂಬ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು, ಒಂದು ಮೂಲ 


ಮಾನ ಉದ್ದವಿರುವ ಇೃಳ್ಳ, ೪, 0, 0 ಟ[, ಚ, ಬ್ಯ .... ಮುಂತಾದ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ರೇಖಾ ಖಂಡವನ್ನೂ ಗ ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ವಿಂಗಡಿ 
ಸಿದಕ್ಕೆ ರೇಖಾ ಖಂಡಗಳನ್ನು ವಿಭಜಿಸುವ ಬಿಂದುಗಳು, ಛೇದದಲ್ಲಿ 1 
ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕವಿರುವ ಎಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖೆ ಗಳನ್ನೂ ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತವೆ, ಹೀಗೆ ರೇಖಾ ಖಂಡಗಳ ವಿಂಗಡಣೆಯನ್ನು ' ೫ನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಪೂರ್ಣಾಂಕ ಮೌಲ್ಯಕ್ಕೂ ಮಾಡಿದರೆ, ರೇಖಾ ಖಂಡಗಳ ಮು ಲಿರುವ 
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ಬಿಂದುಗಳು ಎಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ (ಧನ ಅಥವಾ ಖುಣ) ಗಳನ್ನೂ 
ಚಿಸುತ್ತವೆ 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ರೇಖಾಖಂಡಗಳನ್ನೂ ಇಲ್ಪು 


ಗಿ ಮಾಡಿ, ರೇಖಾಖಂಡಗಳ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದು 


ಳು ಛೇದದಲ್ಲಿ 4 ಇರುವ ಎಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯಗಳನ್ನೂ ಸೂಚಿಸು 


ಒಂದು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ನಾನಾ ರೂಪಗಳಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸ 
ಹುದು, ಯಾವ ರೂಕದಲ್ಲಿ ಸರಿಮನೇಖಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಬರೆದರೂ 
ದು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಕೀಖೆಸು ಮೇಲಿರುವ ಒಂದೇ ಒಂದು 
ದು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ, 


ಕ ಈ ಎರಡು ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳೂ ಸಮ. 

ತ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು ಗುರುತಿಸಲು Ou, ರೇಖಾಖಂಡವನ್ನು 
ನಿಲ್ಸು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ. ಛಿ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಬಲಕ್ಕೆ ಈ 
ಹ ಮೂರು ಭಾಗಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಾಗ ಸಿಕ್ಕುವ p ಸ 
ಭಿನ್ನರಾಶಿಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. 

4 ಭಿನ್ನರುಶಿಯನ್ನು. ಸೂಚಿಸಲು ಲಿ ರೇಖಾಖಂಡವನ್ನು 
೨ಟು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ, ಈ ತರಹದ ಆರು ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಬಿಂದುವಿನ ಬಲಕ್ಕೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಾಗ ಅದೇ P ಬಿಂದುವಿಗೆ ಬರುತ್ತೇವೆ. 


ಹೀಗೆಯೆ P ಎಂಬ ಒಂದೇ ಬಿಂದು ಸ್ಥಿಗೆ ಸಮನಾಗಿರ.ವ ಕ್ಲ, 
' ಮುಂತಾದ ಎಲ್ಲ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುವುದು, 
18 
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(1 


ಆದ್ದರಿಂದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗೂ ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ 
ಕಿ ಠೇಖೆಯ “ಮೇಲೆ ಒಂದು ನರ್ದಿಷ್ಟ ER ಇರುತ್ತದೆ. ಇಂಥ 
ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಪರಿಮೇಯ A ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಈ ಬಿಂದು 
ಗಳನ್ನೂ ಅವು ಸೂಚಿಸುವ ಪರಿಮೇಯ' ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಪರ್ಯಾಯ 
ಶಬ್ದಗಳನ್ನಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತೆ ವೆ. 


ಈಗ % ಮತ್ತು ರ ಎರಡು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೆ ಇಯು 
b ಗಿಂತ ಚಿಕ್ಕ ದು ಎಂ ರೈ a ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಬಿಂದು bಿ ಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವ ಸ ವಿನ ಎಡಗಡೆ ಇದೆ ಎಂದರ್ಥ. bಿ-೩ ಧನ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಾದಾಗಲೆಲ್ಲ ಗಿಯು 6ಗಿಂತ ಹೆಚ್ಚು ಅಥವಾ ಇಯು ಥಿಗಿಂತ 
ಕಡಿಮೆ ಎಂದು ಹೇಳಿದರೂ ಒಂದೇ. ೩ರ ಆದಾಗ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 
a ಮತ್ತೆ ಗಿಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲ a ಗಿಂತೆ ಹೆಚ್ಚು, 
bಿ ಗಿಂತ ಕಡಮೆ. ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ % ಮತ್ತು ಶಿ ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ 
ಬಿ೨ದುಗಳೊಡನೆ ಅವುಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವ ಎಲ್ಲ ಬಿಂದುಗಳನ್ನೂ 
ಸೇರಿಸಿದರೆ ಬರುವ ರೇಖಾ ಖಂಡ ಒಂದು ಸಂವೃತ ಅಂತರಾಳವನ್ನು 
(closed interval) ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ ಎಂದು ಹೇಳುವೆವುು, ಇದನ್ನು 
[6, ರ] ಈ ಗುರುತಿನಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 


ಈ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿ (<೫ ಆಗುವಂತೆ ಇರುವ ಎಲ್ಲ ಖ 
ಎಂಬ ಪರಿಮೇಯೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೂ ಇರುತ್ತವೆ. 


pA 9 Wk 6% 
4 0 7-3 2 NA 


ತಾನ (14 


ಉದಾಹರಣೆ ; 

1, 2 ಮತ್ತು 1, 28 ನಡುವೆ ಇರುವ ಎಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ 
(ಎಂದರೆ 1 ಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ 2 ಕಂತ ಕಡಮೆಯಾಗಿರುವ 7.1, 1.ಗ, 
1-99 ಮುಂತಾದ) ಸಂಖ್ಯೆಗಳೂ [1, 9] ಸಂವೃತ ಅಂತರಾಳ 
ದಲ್ಲಿರುವುವು, 
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ಅಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು (Irrational A ARNE 

1 ಕೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಎಷ್ಟೆ ಷ್ಟ ಹತ್ತಿ ರವಿರುವ' ಎರಡು ಸಂಖೆ ಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ, ಅವುಗಳ ಕಡವೆ ಅನಂತವಾದ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳು ಅಡಗಿರುತ್ತ ವೆ. 


1 ಮತ್ತು 2 "ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೆ ( 'ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೊ ಣ, ಇವುಗಳನ್ನು 
ಕೂಡಿ ಎರಡರಿಂದ ಗು ಬರುವ ಸಂಖ್ಯ ನ ಯನ್ನು ಅನ್ರಗಳ 
ಸಮಾಂತರ , ಮಧ್ಯಪದ (arithmetic ಎನ್ನು ತ್ತಾರೆ. 
ಇದು 1 ಮತ್ತು 2 ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಸರಾಸರಿ, ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಸಮಾಂತರ ಮಧ್ಯನದ ಆ ಸೇಖ್ಯ ಗಳ ನ್ಯ ಇರುತ್ತ ದೆ 


1--9 | 
ಚತ 16 11.69 
ಈಗ 1 ಮತ್ತು 1.5 ಇವುಗಳ ಸರಾಸರಿ, ಈ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ: 
1113 25 k 


ನಡುನೆ ಇರುವುದು, 125; 1<1-25<15 
1 ಮತ್ತು 1.25 ಇವುಗಳ ಮಧ್ಯ ಪದವಾದ 


ER ಜಟ ೬ 1.196; 1೭1.125 «1-28 
ಈ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಡ.ವೆ ಇರುವುದು, 
1.125 
ಕ್‌ೆ 1,25 1.5 2 


ಹೀಗೆಯೇ 1 ಮತ್ತು 1-125 ಇವುಗಳ ಮಧ್ಯಸದ ಈ ಎರಡು 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವುದು. ಈ ಕ್ರಮದಿಂದ 1 ಮತ್ತೆ 2ರ ನಡುವೆ 
- ಅನಂತವಾದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದು. 1 ಮತ್ತು 
2ರ ಬದಲು, 1 ಮತ್ತು 1:125 ಈ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಕೊಂಡಿದ್ದರೂ, ಈ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಡುವೆಯೂ ಅನಂತವಾದ 


116 ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಇತಿಹಾಸ 


ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖೆ ಬಗಳಿರುವುದೆಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಯುವುದು ಸುಲಭ 
1 ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಎಷ್ಟೇ ಹತ್ತಿರ ಇರುವ ಎರಡು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಅವುಗಳ ನಡ:ವೆ ಆನಂತ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯ 
ಗಳು ಇರುತ್ತವೆ. ಎಂದರೆ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು 1 ಸರಳ ರೇಖೆಯ 
ಮೇಲೆ ನಿಬಿಡನಾಗಿ ಅಥವಾ ದಟ್ಟವಾಗಿ ಸ: (dense). 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಒಂದರ ly ದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಇಷ್ಟು ನಿಬಿಡವಾಗಿ 

ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿರುವುದರಿಂದ, ರೇಖೆಯ ವೆ. ಲಿರುವ ಎಲ್ಲ ಭು 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನೇ ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. ಎಂದು ತಿಳಿಯುವುದು 
ತಪ್ಪಾಗುವುದು. ಸ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸದೆ ಇರುವ ಅನೇಕ 
ಜಿ ಗಳು ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿವೆ. ಕೆ ಒಂದು ಉದಾಹರಣೆಯ 

ಖಾಲಕ ತಿಳಿಯಬಹುದು, 


ನಾಲ್ಕು ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಅದರಿಂದಲೇ ಗುಣಿಸಿದಾಗ 
ಹದಿನಾರಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗುವುದರಿಂದ, ಹದಿನಾರರ ವರ್ಗ ಮೂಲ ನಾಲ್ಕಕ್ಕೆ 
ಸಮನೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 4324 4-16 1/16-4, 


1, 2, 3, 4, ಕ, ... ಮುಂತಾದ ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಲ್ಲಿ, 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕದ BR ಮತ್ತೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂ 
ಕಕ್ಕ ಸಮನಾಗಿರಲು ಸಾಧ್ಯ ವಿಲ್ಲ. 


1, 4, 9, 15, 98, ... ಮುಂತಾದ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ವರ್ಗ 
ಮೂಲಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ 1, 2, 8, ಕೈ 5, .... ಮುಂತಾದ 
ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತ ವೆ. 4 


Vi=l, 4/42, V39=3, 4/16= ಫೈ , ಆದಕ್ಕೆ 
2, 3, 5. ಮುಂತಾದ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುದೂ ಮತ್ತೊಂದು 
ಸೂರ್ಣಾಂಕದ ವರ್ಗಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿಲ್ಲದಿರುವುದರಿಂದ ಈ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ 
ವರ್ಗಮೂಲಗಳು ಜನ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಾದರೂ ಸಮನಾ ಗಿರುವುದೇ ಎಂದು 
ವಿಚಾರಮಾಡಬೇಕು, 
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V2, 1/8, ಇ/ರ5 ಮುಂತಾದುವುಗಳ ಬೆಲೆ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ವಾಗಿರುವುದಿಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಆಗಿರುವುದಿಲ್ಲವೆಂದು ತೋರಿಸ 
ಬಹುದು, 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ 4/2 ರ ಬೆಲೆ ಯಾವ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗೂ 
ಸಮನಾಗಿರಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲವೆಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು, 


ಸಾಧನೆ; ಸಾಧ್ಯವಾದರೆ 4/2೮ ಜಿಲೆ 3" ಎಂಬ ಪರಿಮೇಯ 


ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮನಾಗಿರಲಿ, ಹ ಭಿನ್ನರಾಶಿ ಅದರ ಕನಿಷ್ಠ ರೂಪದಲ್ಲಿದೆ 


ಎಂದು ಭಾವಿಸೋಣ. ಎಂದರೆ 1 ಮತ್ತು ೫ ಈ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ 
ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಸವರ್ತನ ಇಲ್ಲ ಎಂದು ಹೇಳಿದಂತಾಯಿತು, ಎಂದರೆ 
ವತ್ತ ೫ ಎರಡೂ ಸಮಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. ಏಕೆಂದರೆ 
ಎರಡೂ ಸವ. ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೆ m ಮತ್ತು ೫ ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳೂ 


2 ರಿಂದು ಭಾಗವಾಗುವುವು ಕನಿಷ್ಠ ರೂಪದಲ್ಲಿರುವುದರಿಂದ ಇದು 
ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. 


ಆದ್ದರಿಂದ (1) ೫ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದು, 11 ಸಮಸಂಖ್ಯೆ 
ಯಾಗಿರಬಹುದು ಆಥವಾ (2) ೫ ಮತ್ತು ೫ ಎರಡೂ ಬೆಸಸಂಖ 
ಗಳಾಗಿರೆಬಹುದು. 


Mm 
1M 
| ಹ 
(V2 


m 
2೨) ಅಥವಾ 7೫೫ ಎ911' 
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(1) ಮೊದಲನೇ ಪಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಉ ಸಮಸಂಖ್ಯೆಯಾದುದರಿಂದ, m” ಎಂಬ 
ಸಂಖ್ಯೆ 4ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವುದು. ಆದರೆ ೫ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ. ಆದ್ದರಿಂದ 
7೫ ಎಂಬುದೂ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ, ಈಗ 2 ೫, ಎರಡರಿಂದ ಭಾಗವಾಗ 
ಬಹುದೇ ವಿನಾ 4 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗಲಾರದು, 


1M 
”. ೫ಟೆತ್‌2 ೧ ಆದ್ದರಿಂದ 25 
(2) ಎರಡನೆಯ ಪಕ್ಷದಲ್ಲಿ 1 ಮತ್ತು ೫ ಎರಡೂ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಗಳು, 
ಅದ್ದರಿಂದ m” ಮತ್ತು ೫? ಎರಡೂ ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆಗಳು, ಈಗ 2 ೫” 
ಸಮಸಂಖ್ಯೆ ಮತ್ತು ೫” ಬೆಸಸಂಖ್ಯೆ. 
(0 
m2 73 ನ a 
ಆದ್ದರಿಂದ 4/2 ಒಂದು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮನಾಗಿಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. 


ಹೀಗೆಯೇ ೧/3, 4/5 ಮುಂತಾದುವು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ 
ಸಮನಾಗಿರಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲವೆಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು. 


ಈಗ 1 ಸರಳಕೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, 0೦, ಕೇಖಾಖಂಡ ಒಂದು 
ಮೂಲಮಾನಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿದ್ದರೆ, 0U,=1. 0U,=2. ಈಗ OU, 
ರೇಖಾಖಂಡದ ಮೇಲೆ 0೦, P್ಣಿ ವರ್ಗಾಕೃತಿಯನ್ನು ನಿರ್ಮಿಸಿದೆ. 
1 ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 0R=0P ಆಗುವಂತೆ ಔ ಬಿಂದುವನ್ನು ಗುರುತಿ 
ಸಿಜಿ, 


ಗಟ ಬ್ಯ 
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OU, PQ ವರ್ಗಾಕೃತಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಾಹುವೂ ಒಂದು 
ಮೂಲಮಾನಕ್ಕೆ ಸಮ, 0U,=1, PU, <1, 
LOU,P=90°. OU,P ಸಮಕೋನ ತ್ರಿ ಭುಜವಾದ್ದರಿಂದ 
OP°=0U,°+U,P’=1°+1°=1+1=2 
[ಪೈಥಾಗೊರಾಸನ ಪ್ರಮೇಯ] 
OP’=9 ”-. OP=4/2 
OR=OP ಆದ್ದರಿಂದ OR=/2. 


1 ಸರಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, 0 ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಬೇಕೆ ಬೇರೆ ಉದ್ದ 
ಗಳುಳ್ಳ ರೇಖಾಖಂಡಗಳನ್ನು ನಿರ್ಮಿಸಿದರೆ, ಈ ರೇಖಾಖಂಡಗಳ ಉದ್ದಗಳು 


m Mm 
ನ ರೂಪದಲ್ಲಿದ್ದಾಗ್ಗೆ ಈ ರೇಖಾಖಂಡಗಳ ಅಂತಿಮ ಬಿಂದುಗಳು ಜ್‌ 


ರೂಪದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, ಈ ರೇಖಾಖಂಡದ 
ಉದ್ದಗಳು 4/2, 4/3 ಮುಂತಾದ ಉದ್ದಗಳಿಗೆ ಸಮನಾದಾಗ, ಅಂತಿಮ 
ಬಿಂದುಗಳು ಯಾವ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖೆ ಯನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುವುದಿಲ್ಲ. 
ಮೇಲಿನ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ OR - ./2 ಆದ್ದ 1 R=4/2 ಪರಿಮೇಯ 
ಸಂಖಿಯಲ್ಲವಾದುಜಿರಂದಲೂ, R ಬಿಂದು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವುದಿಲ್ಲ. 1 ಸರಳರಕೇಖೆಯ ಮೇಲಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಂಡ 
ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಬೇಕೆಂದು ನಾವು ಆಸೇಕ್ಷಿಸಿದರೆ, 

1/2, 1/8, ಮುಂತಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಅಸರಿಮೇಯ ಇಡ ಈ 
ಕರೆದ್ಕು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಂಪಿಗೆ ಈ ಅಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸಿ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮುಚ್ಚಯವನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸಬೇಕಾಗುವುದು. 
ಹೀಗೆ ವಿಸ್ತರಿಸಿದಾಗ OR=/2. ಆದ್ದರಿಂದ ಮೇಲಿನ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ R 
ಬಿಂದು ೧/2 ಎಂಬ ಅಪರಿನೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು 
ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು, ೫ ಬಿಂದುವಿನಂಥ ಅಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಅನೇಕ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು 1 ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 


ಗುರುತಿಸಬಹುದು. 


120 ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಇತಿಹಾಸ 


ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮತ್ತು ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಗುಂಪನ್ನು ನೈಜ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಮೂಹನೆಂದು (real number 
system) ಕರೆಯುತ್ತಾರೆ. ಹೀಗೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಮೂಹವನ್ನು ವಿಸ್ತರಿ 
ಸಿದ ಮೇಲೆ, 1 ಸರಳಕೇಖೆಯ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುಗಳಿಗೂ ನ್ಸೆಜ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳಿಗೂ (real numbers) ಏಕತಾಸಂಪತ್ತಿ (೧7೮ tಂ one 
correspondence) ಉಂಟಾಗುವುದು. ಎಂದರೆ 1 ರೇಖೆಯ 
ವೋಲಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು. ಬಿಂದುವೂ ಒಂದೊಂದು ನೈಜ ಸಂಖ್ಯೆ 
(ಸರಿಮೇಯ ಅಥವಾ ಅಸರಿಮೇಯ)ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, ವಿಲೋ 
ಮವಾಗಿ ನಾವು ಯಾವ ನೈಜ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಆ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದು 1 ರೇಖೆಹು ಮೇಲೆ 
ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತದೆ, 

ಒಂದು ತರಗತಿಯಲ್ಲಿ ಐವತ್ತು ಮಂದಿ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿರುವರೆಂದು 
ಇಟ್ಟು ಕೊಳ್ಳಿ. ಈ ಹುಡುಗರಿಗೆ ಹಿಂದಿನ ಪರೀಕ್ಷೆಯಲ್ಲಿ ಗಳಿಸಿರುವ 
ಅಂಕದ ಮೇಲೆ ರ್ಯಾಂಕುಗಳನ್ನು ಕೊಡೋಣ. ಆ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು 
ಕೂರುವ ಕೊಠಡಿಯಲ್ಲಿ ಐವತ್ತು ಕುರ್ಚಿಗಳನ್ನು ಹಾಕಿ, ಈ ಕುರ್ಚಿಗಳ 
ಮೇಲೆ ಗ gs 50, ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸೋಣ 
ಆಯಾ ರ್ಯಾಂಕಿನ ಹುಡುಗ ಆಯಾ ನಂಬರಿನ ಕುರ್ಚಿಯ ಮೇಲೆ ಕುಳಿತು 
ಕೊಳ್ಳಬೇಕೆಂದು ನಿಯಮಿಸಿದಕಿ, ತರಗತಿಯಲ್ಲಿರುವ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೂ 
ಕೊಠಡಿಯಲ್ಲಿರುವ ಕುರ್ಚಿಗಳಿಗೂ RK ನನು (one to 
one cerrespondence) ಕಲ್ಪಿಸಿದುತಾಯಿತು. ಎಂದಕೆ ತರಗತಿ 
ಯಲ್ಲಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬ ಹುಡುಗನೂ ಕೂರಲು ಕೊಠಡಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು. 
ನಿರ್ದಿಷ್ಟವಾದ ಕುರ್ಚಿ ಇದ್ದೆ ಕೊಠಡಿಯಲ್ಲಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಕುರ್ಚಿಯ ಮೇಲೆಯೂ ಕೂರುವ ಒಬ್ಬ ಎಕೈಕ (unique) 
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿ ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತಾನೆ ಉದಾಹರಣೆಗೆ 8ನೇ ರ್ಯಾಂಕ್‌ 
ಹುಡುಗ 8ನೇ ನಂಬರ್‌ ಕುರ್ಚಿಯ ಮೇಲೆ ಕೂರುತ್ತಾನೆ. 11ನೇ 
ನಂಬರಿನ ಕುರ್ಚಿಯ ಮೇಲೆ 11ನೇ ರ್ಯಾಂಕ್‌ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿ ಕೂರುವನು, 
ಇದು ಏಕತಾಸಂಪತ್ತಿಯ ಕಲ್ಪನೆಗೆ ಒಂದು ನಿದರ್ಶನ, 


ಎ. "೯ 
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ದಶಮಾಂಶಗಳು 


“ತ್ರಿ ಇಲ್ರಿ ಇತ್ತೆ: -9 ತಿ 2ನ ತಿ 
Vy Ve V, 0 ಸ್ಮ Uy UY 

| ಎಂಬ ಸರಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 0 ಎಂಬ ಒಂದು ಬಿಂದುವನ್ನೂ 
Ou, =1 ಎಂಬ ಮೂಲವತಾನವನ್ನೂ ಆರಿಸಿ 0 ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಎಂಡು 
ಕಡೆಗೂ ಸಮದೂರದಲ್ಲಿರುವ 1,೪ 0], ಇ; Uy Vg oe 
ಮುಂತಾದ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸಿದಾಗ, ಚ. 1, ಟ್ಯ, ಬ ಬಿಂದು 
ಗಳು 1; - f 8; eee ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನೂೂ, ೪» ಳು, Vv, ಹೊತ 
ಎ1, ಎಶ, -3,... ಖಣ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. 


ಈಗ ಒಂದು ವ ೂಲಮಾನ ಉದ್ದವಿರುವ Ou,. 1; U4, U Ug, 
Ov, ೫, ೪% Ys Vp ~ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಂತರಾಳವನ್ನೂ 
10, 100, 1000, .... ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾ ಗಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ, 
ಈ ವಿಭಜನೆಯ ಮೂಲಕ 1 ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಗುರುತಿಸಿದ ಬಿಂದುಗಳು 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೇ ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ (ಪೂರ್ಣುಂಕಗಳು ಅಥವಾ 


ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳು), 


ಮುಂದೆ ಬರೆದಿರುವ ಚಿತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ಉದ್ದಗಳನ್ನು ಬಹಳ ದೊಡ್ಡದು 
ಮಾಡಿ ತೋರಿಸಿದೆ (ಅಥ್‌ವಾಗುವುದಕ್ಟೋಸ್ಕರೆ). 


Ou,=1 ಈ ಅಂತರಾಳವನ್ನು [0, 1] ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗ 
ಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು OP; ಇಳ” ರಂಥ ಉಪ 
ಭಾಗಗಳ ಉದ್ದ -1 ಅಥನಾ ಸ 1ರ ಕೈ ಸಮ್ಮ 
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Ou, ಅಂತರಾಳವನ್ನು ವಿಭಜಿಸುವ 
0,P,,P,, P,P, ದ, P, Py, Py Py ಬ, 
ಬಿಂದುಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ Ny 
=, ಸೌ TO ಸಾ TO» TO Ios Tos Tos Tos 1g 
0,-4.2 34, 6,28, ತ, 89, 1 
ಈ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. 
ಮೇಲೆ ಸೂಚಿಸುವ ಹತ್ತು ಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದಾದ ೫ ರ, ರೇಖಾ 
ಖಂಡವನ್ನು ಆರಿಸೋಣ. " ಇದು ಸೂಚಿಸುವ ಅಂತರಾಳ (೨, `ರೆ] 
ಎಂದರೆ ಈ ರೇಖ:ಖಂಡದ ಮೇಲೆ .2, .3 ಮತ್ತು ಇವುಗಳ ನಡುವೆ 
ಇರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲ ಇರುತ್ತವೆ. P,P, ರೇಖಾಖಂಡದ ಉದ್ದ ಸ. 
ಇದನ್ನು . ಪುನಃ ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಉಪಭಾಗದ ಉದ್ದವೂ ಸ, ಅಥವಾ -01 ಆಗುವುದು. 


ತ. 
10 


2-20 21 22 98 24 36 
100 100° 100° 100° 100° 100’ 
ಟಿಕೆ 47: ನ 08 ಶಿ 
188' 158' 100 100 100° 
ಅಥವಾ 
20, -21, -22, -23, -24, -25, -26, -27, -28, .29, -30 
ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು P,, ಟ್ಟ, ಟ್ಟ ಲ್ಕ, ಟ್ಟ ಛ್ಕಿ, ಲಿ; ಲ್ಲ್ಲ ಲ್ಕ ಟ್ಫ P, 
ಬಿಂದುಗಳು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ, 
P, ಬಿಂದು -2 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದರಿಂದ ಮತ್ತು 
P, Q=135=:01 ಆದ್ದರಿಂದ, ಛ್ರಿ ಬಿಂದು ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖೆ 
ಸ 
=] 


ಕೆ 
1 20 1 21 ಚ 
F100 =I00T 100100?! 
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ಈಗ ರೌ, ರ್ಥ ರೇಖಾಖಂಡದ ಪ್ರತಿ ಉಪನಭಾಗವನ್ನೂ ಪುನಃ 
ಹತ್ತು ಸವಮ;ಭಾಗಗಳಾಗಿ ವಿಂಗಡಿಸಬಹುದು. 


ಹೀಗೆಯೇ 1 ಕೇಖೆಯ ಮೇಲಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕೇಖಾಖಂಡದ 
ಭಾಗಗಳನ್ನೂ ಉಪಭಾಗಗಳನ್ನೂ ಪುನಃ ಪುನಃ ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ 
ವಿಂಗೆಡಿಸುತ್ತ ಹೋದರೈೆ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಗುರುತಿಸಿದ ಬಿಂದುಗಳು 
ದಶಮಾಂಶ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುವು, ಇವೆಲ್ಲವೂ 
L000, ce | 
ರೂಪದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. ಇಲ್ಲಿ 7 ಎಂಬುದು ಒಂದು ಧನ ಪೂರ್ಣಾಂಕ, 
ಸೊನ್ನೆ ಅಥವಾ ಒಂದು ಖುಣ ಪೂರ್ಣ್ವಾಂಕವಾಗಿರುವುದು, 
4, Gy, a, ಗಳ ಬೆಲೆ 0,1,2, .ಎ, 9 ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು, 
2-312 ಎಂಬ ಭಿನ್ನರಾಶಿ [2; 3] ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿರುವುದು. ಇದನ್ನು 
ಪುನಃ ಹತ್ತು ಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ವಿಂಗಡಿಸಿದಾಗ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವ ಬಿಂದು [2:3, 2-4] ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿ ಬೀಳುತ್ತದೆ, ಈ. 
ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಪುನಃ ಹತ್ತು ಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ವಿಂಗಡಿಸಿದರೆ ಈ 
ಸಂಖ್ಯೆ [2"51, 2:32] ಈ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿರುವುದು. ಈ ಅಂತ 
ರಾಳವನ್ನು ಪುನಃ ಹತ್ತು ಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ, [2:312, 2.318] 
ಅಂತರಾಳದ ಮೊದಲನೇ ಬಿಂದುವೇ 2312 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಈ ದಶ 
ಮಾಂಶಗಳನ್ನು '* ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು ಸಾಧ್ಯ 
3 1 2 
2-312-2. + 100 1000 
2000 , 300 10 es ಸಾತಕ 


=1000* I000 T T7000 * 1000 1000 


ಆದರೆ ಕೆಲವು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಇಂಥ ಅಂತರಾಳದ 
ಆದಿಬಿಂದುವಾಗಲೀ ಅಂತ್ಯಬಿಂದುವಾಗೆಲೀ ಆಗಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದಿಲ್ಲ 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ  , ಇದರ ಛೇದದಲ್ಲಿರುವ 8, '10ನ್ನಾಗಲಿ, 10ರ 
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ಫಾತೆಗಳಾದ 100, 1000, .... ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನಾಗಲೀ ನಿಶ್ಚೇಷವಾಗಿ 
ಭಾಗಿಸುವುದಿಲ್ಲ. 

1 ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸಲು P ಬಿಂದು [0,1] ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ನಡುವೆ. ಇಡೆ. ಈ ಅುತರಾಳವನ್ನು ಹತ್ತು ಸವ:ಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ 
ಮಾಡಿದರೆ. P ಬಿಂದು .3 ಮತ್ತು .4ಗಳ ನಡುವೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಈಗ 
[.3, 4] ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ ವಿಂಗಡಿಸಿದರೆ, ಈ 
ಿ೨ತರಾಳದ ಉನಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ .81, 82, .33, .34.... ಮುಂತಾದ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿರುತ್ತವೆ, ಈಗ [೫ ಬಿಂದು (೨38, 34) ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿ 
ಬೀಳುವುದು. ಈ ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ 136- ‘ದನ್ನು ಪುನಃ ಹೆತ್ತು 
ಸವೆ.ಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದಕಿP ಬಿಂದು [-333, 384] ಅಂತರಾಳ 
ದಲ್ಲಿ ಬೀಳುತ್ತೆ ಜೆ. ಈ ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ 


1ರರರ* 

ಹೀಗೆ" P ಬಿಂದು ಯಾವ ಅಂತರಾಳದ ಆದಿಬಿಂದುವಾಗಲು 
ಸಾಧ್ಯವಾಗದಿದ್ದರೂ, ಹತ್ತಿರ ಹತ್ತಿರವಿರುವ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳ ನಡುವೆ” 
P- ಬಿಂದುವನ್ನು ಅಂಕರ್ಗತವಾಗುವ ಹಾಗೆ ಮಾಡಬಹುದು. ೌ ಬಿಂದು 
ಯಾವಾಗಲೂ , ,88 ... 33 ಮತ್ತು .33.... 34 ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ನಡುವೆಯೇ ಇರುವುದು, . 


ಆದ್ದರಿಂದ. .8333...... ಎಂಬ ಅಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾ ಶನಗಳುಳ್ಳಿ 
ದಶಮಾಂಶ ಭಿನ್ನರಾಶಿ 3 ಎಂಬ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು * ಸೂಚಿಸು 
ವುದು, .3333 ... ಈ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಲ್ಲಿ 3 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಪುನಃ 
ಪುನಃ ಬರುತ್ತಿದ್ದೆ ಆವರ್ತಿಸುತ್ತಿದೆ, ಇದನ್ನು ಆವರ್ಕದಶಮಾಂಶ 
(periodic decimal) ಎನ್ನು ತ್ತೇವೆ, 

ಈಗ 2.312 ಇದು ಒಂದು ಪರಿಮಿತೆ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳೆ ದಶಮಾಂಶ 
ಮ 
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ಅನರ್ಕ ಕಳನ ಭಿನ್ನರಾಶಿ, 
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ಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ ದಶಮಾಂಶ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯ ಒಂದು 
ಪರಿಮೇಯ .: ಸಂಖ್ಯೆ ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ, ಹಾಗೆಯೇ ಆವರ್ತ 
ದಶಮಾಂಶ ಭಿನ್ನ ಕಾಳೂ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳನ್ನ ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ 
ಎಂದು ಸಾಧಿಸಬಹುದು 
2312 
Ta 2.312 
ಇದನ್ನು 2812000000 .... ಎಂಬ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆದರೆ, 
ಇಲ್ಲ 0 ಎಂಬ ಸಂಖ್ಯೆ ಆನರ್ತವಾಗುವುದರಿಂದ್ದ ಇದೂ ಒಂದು 
ಆವರ್ತ್ಶದಶಮಾಂಶವೇ, ಕ ಎ. .333 |. ಇದು ಒಂದು ಆವರ್ತ 
ದಶಮಾಂಶ. ಈ ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ ನೋಡಿದರೆ, ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲವೂ 
ಆವರ್ತದಶಮಾಂಶಗಳೇ ಆಗುವುವು. 


a+ar+ar +a + ew ಇದನ್ನು ಒಂದು ಗುಣೋತ್ತರ 
ಶ್ರೀಣಿ (ಜeometric progression) ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಇದರ 
ಮೊದಲನೇ ಪದ ೧. ಇದನ್ನು 7 ನಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಾಗೆ ಮುಂದಿನ ಪದ 
ar ದೊರಕುವುದು. ೫% ನ್ನು ೫ ನಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಕಿ ಆದರ 
ಮುಂದಿನ ಪದ 41* ದೊರಕುವುದು, ಹೀಗೆಯೇ ಈ ಶ್ರೇಣಿಯ ಎಲ್ಲ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೂ ಪಡೆಯುತ್ತೇವೆ. ೯ ಬೆಲೆ. ಧನಸಂಖ್ಕೆಯಾಗಿದ್ದು 
ಒಂದಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿದ್ದಾಗ (0.೮1೫ <1) ಈ ಶ್ರೇಣಿಯ ಅನಂತ 


ಪದಗಳ ಮೊತ್ತ ,- ಆಗುತ್ತದೆ. ' ಈ ಫಲಿತಾಂಶದ ಸಹಾಯದಿಂದ, 


ಆವರ್ತದಕಮಾಂಶಗಳು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನೇ ಸೊಚಿಸುತ್ತವೆ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು 
ಕಾ 3 3 


ಇದು ಒಂದು ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಣಿ, ಇದರ ಮೊದಲನೇ ಪದ 
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ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನೂ ಸ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ. ಅದರೆ 


ಮುಂದಿನ : 


ಸಂಖ್ಯೆ ಬರುವುದರಿಂದ ' ೫ = ಸ್ರೀ ಈ ಶ್ರೇಣಿಯ 


ಅನಂತ ಪದಗಳ ಮೊತ್ತ = 


l—r 


sno 8/10 3 ,.: 
FS EET 


88 EN 


(2) .332222 .... ಇದು ಒಂದು ಅವರ್ತದಶಮಾಂಶ 


83 NS NS 
10F 100 ¥7000 ¥ 10000 * 1000007 
33,2 (ಸ AG ತ್ತೆ? 
7೫1000 * ೬ " FT0FI00F .. 


88 ..9 “ni 
100100 ° + I+ ಸ ಆ 
ಬಹು ಗುಣೋತ್ತ ರ ಶ್ರೇಣಿ 


a=l, ಅಸ್ಯ. NE ಹ 

88 22 Fe 
16571660 ° 3 
3 2 ಗ ಭ್‌ 
ye ರ ಈ X 3 ೫ 1 
1007 1000 * ಗಾಣಗಿ 
27 +2 299 

OT 
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Up ' ... ಈ ಆವರ್ತದಶಮಾಂಶ ಯ ಈ ಪರಿಮೇಯ 


900 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು. 


9 


9 9 
ಈಗ 100 ಎ೬ ಾ ಯಾ ಗ್ರ” 1007166 + 82೪೬ 


ಥೆ 18115 300 | 


9 1 
4 1-7, 
We 9° 10 
ತಾ Io: 3 = 0 ಗ ಷಾ 1 ಆದ್ದರಿಂದ 


2374 ಮಂತಾದ ಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ ದಶಮಾಂಶಗಳನ್ನು 
237399999 ....: ಎಂಬ ಅಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ ಆವರ್ತ 
ದಶವಾಂಶಗಳ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು. 


ಈಗ ಆನರ್ತೆವಾಗಡದೆ ಇರತಕ್ಕಂಥ ಅಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ 
ದಶಮಾಂಶ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳನ್ನು ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಂದು ಕರಿಯ 
ಬಹುದು, 


be 
ತೆ 0 | Ls “EM 


ಈಗ  ಕೀಖೆಯಮೇಲೆ ಅಪರಿನೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ | 
ಎಂಬ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ. ಈ ಬಿಂದು ಅ ಮತ್ತು 
g4+1 ಎಂಬ ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ನಡುವೆ ಇದೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸೋಣ. 
ಈಗೆ (2, 831) ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ, ಒಂದು ಮೂಲಮಾನ, ಈ 
ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ, 
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2 9 10 
88080’ ETD’ 808 
ಬಿಂದುಗಳು ಸಿಗುತ್ತವೆ. ಈಗ pಬಿಂದು 8+ i ಮತ್ತು 


Sh ವ ಗೆಳ ನಡುನೆ ಇರಬಹುದು (0, 1,2,3... 9 


ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ತ ಎಂದರೆ p ಬಿಂದು 
k,+1 
g st 6 gtr To ಈ, ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿರಬಹುದು, ಈ 


ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ ಸ್ಥಿ. ಇದನ್ನು ಪುನಃ ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗೆಗಳಾಗಿ 


ಮಾಡಿದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತಂದ ಉದ್ದ 375: ಈಗ p ಬಿಂದು 
ಈ ಹೆತ್ತು ಅಂತರಾಳೆಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಅಂತರಾಳದೊಳಗೆ 


k, k, k,, ಓಡ! 
ಇರುವುದು. p ಯು (e+ F700 » g+ jo ¥ 100 iio) 


ಈ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿದೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸೋಣ, ಈ ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಪುನಃ 
ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉಸಅಂತರಾಳದ 
ಉದ್ದವೂ $55. ಈ ಹತ್ತು ಅಂತರಾಳಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ' 
ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿ ಬಿಂದು ಜಸ | 


ಈಗ p ಯು ly. + po 6 


KE ಸಬ 
8+ +100 100 | 


ಈ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿಡೆ ಎಂದು ಭಾವಿಸೋಣ, ಈಗ ಈ ಅಂತರಾಳವನು 
ಪುನಃ ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ವಿಂಗಡಿಸ್ಕಿ ಹೀಗೆಯೇ ಮಾಡುತ. 
ಹೋದಕ್ಕೆ p ಯು ಯಾನ ಅಂತರಾಳದ ಮೊದಲನೇ ಬಿಂದುವಾಗಲೇ' | 
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ಕೊನೆಯ ಬಿಂದುವಾಗಲೀ ಆಗಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ... ಹಾಗುದಕೆ pಯು 
m 

ರಸದ ಎಂದರೆ ಒಂದು ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮನಾಗಿ ಬಿಡುವುದು, 


m 
ಅನರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಇ ರೊಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. 
ಉದಾಹಂಣೆಗೆ ಬ ಯು 


| 3 9 4 3 9 5 ) 

(++i ೬1 ೪ T+ +o ಐ) | 
ಅಂತರಾಳದ ಆದಿಬಿಂದುವಾದ 2 4 VA 2 ಈ ಬಿಂದು 

TT 7000 ಈ ಕಂದು 

ನಲಿ ಐಕ್ಕವಾದರೆ ಅನು 2.224 Re ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸಮನಾಗ 
ನ * = 1000 ಸಂಖ್ಯ ಸಿಮಿನೋ 


ಬೇಕಾಗುವುದು, ಬ ಯು ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖೆ ಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದ 
ರಿಂದ ಇದು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ 


ಹೀಗೆ p ಯು ಯಾವ ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗೂ 
ಸಮನಾಗಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲದಿದ್ದರೂ, ಕ್ರಮಕ್ರವ:ವಾಗಿ ಹೆಚ್ಚು ಹೆಚ್ಚ 
ಸಂನಿಕೃಷ್ಟವಾದ ಎರಡು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಡುವೆ pಯು 
ಬೀಳುವಹಾಗೆ ಮಾಡುತ್ತೇವೆ, ಎಂದರೆ 1, ಸ್ಟ ಕ ms ಆ 
ಉದ್ದಗಳುಳ್ಳ ಅಂತರಾಳಗಳೊಳಗೆ p ಯು ಬೀಳುವ ಹಾಗೆ ಮಾಡ 
ಬಹುದು, ಈ p ಬಿಂದು ಸೂಚಿಸುವ ಅಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
g.k,k,yk,.. ಎಂಬ ಅಪರಿಮಿತ ದಶಮಾಂಶ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯ 
ರೊಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು. (100-67100610 infinite deci* 
mal) ಈ ಅಪರಿಮಿತ ದಕಮಾಂಶದಲ್ಲಿ ಸ;:ಖ್ಯೆಗಳು ಪುನಃ ಪುನಃ ಆವರ್ತ 
ವಾಗಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ ಹಾಗಾಗಬೇಕಾದರೆ ಆದು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯಾಗಜೀಕು, ಎಂದು ಹಿಂದೆಯೇ ತೋರಿಸಿದ್ದೇವೆ, ಮತ್ತು ಈ 
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ದಶಮಾಂಶದ, k,» kK, ky 166 ಮುಂತಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಮಲೆ 
ಹೇಳಿರುವ ಕ್ರಮದಿ೨ದ ಪಡೆಯಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದು. 


ಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ ದಶಮಾಂಶಗಳನ್ನೂ, ಆವರ್ತವಾಗುವೆ 
ಅಪರಿವಿ:ತ ದಶಮಾಂಶಗಳ ರೂಸದಲ್ಲಿ ಬರೆಯ.ಬಹುದೆಂದು ಹಿಂದೆ 
ತೋರಿಸಿದ್ದೆ. (.2374 ಎ .2878999 ...) ಆವರ್ತವಾಗುವ ಅಪರಿಮಿತ 
ದಶಮಾಂಶ ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳೆಲ್ಲವೂ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸು 
ವುವೆಂದೂ ತೋರಿಸಿದೆ. ಆವರ್ತವಾಗದಿರುವ ಅಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ 
ದಶವಾಂಶಗಳು ಅಸರಿವೆೋಯು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. ಈ 
ಅನರಿವಿ.ಕ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ ದಶಮಾಂಶಗಳ ಸಮುಚ್ಚಯವೇ ನೈಜಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳ ಸಮೂಹಕ್ಕೆ ಸಮನೆಂದು ಹೇಳಬಹುದು. 


ನಿಗೂಢಾಂತರಾಳ ಸಂಪತಿ (nest of intervals) 
ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಮತ್ತೊಂದು ರೀತಿಯಲ್ಲಿಯೂ 
ನೋಡಬಹುದು. 


1 ಸರಳರೀಖೆಸ.ನೇಲೆ p ಯು ಅನರಿಮಿತ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವ ಒಂದು ಬಿಂದುವಾದಕೆ, p ಬಿಂದುವನ್ನು ಉದ್ದಗಳು ಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಕನ್ಮಿಯಾಗುತ್ತ ಹೋಗುವ ಅಂತರಾಳಗಳಲ್ಲಿರುವಂತೆ ಗುರುತಿಸ 
ಬಹುದು ಎಂಬುದನ್ನು ಹಿಂದೆಯೇ ನೋಡಿದ್ದೇವೆ. 


ಕ್ಯ ೪1 ] 
p ಬಿಂದ.ವು ಮೊದಲು [ 8, £8%1) ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿತ್ತು. ಈ 
ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ 1. 

ಅನಂತರ ಈ ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದವನ್ನು ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ 


x y 
ವಿಂಗಡಿಸಿದಾಗ, p ಬಿಂದುವು ek A 18/೬1] ಈ ಅಂತರಾಳ 
ಇಂಗ 
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ದಲ್ಲಿತ್ತು, ಈ ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ 7. ಇದರೆ ಉದ್ದವನ್ನು ಪುನಃ ಹತ್ತು 


PR 


ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದಾಗ, p ಬಿಂದುವು 


Sy: k, k+l 
(36+ 107003 N= 8++70°) ತ 


ಅಿ೨ತರಾಳದಲ್ಲಿತ್ತು. ಇದರ ಉದ್ದ ,] ಈ ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಪುನಃ 


TOO 


ಹತ್ತು ಸಮ;ಭಾಗೆಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದಾಗ 0 ಬಿಂದು 
ಆ ಪ ಭರ 
ಸ, |: 87*0*[167*1000 ' 


ky, ky k+l 
N=8+ 0 I00* 1000 


ಈ ಅಂಶರಾಳದಲ್ಲಿತ್ತು. ಇದರ ಉದ್ದ 85ರ 


iy 


We 


ಸ 2 ಸ 


[ಸ,. ೫:1: [ಸ,, Yo)» [Xp ಸ್ಯ] , [x0 ಗ «> [Xs Yn) 
ಇವುಗಳನ್ನು ಒಂದ. ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳಗಳ ಸಂಹತಿ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ, 
[೩] , J] ಅಂತರಾಳದೊಳಗೆ [೫,೪] ಅಂತರಾಳ ಇದಿ. ಈ 
[x, , ೫) ಅಂತರಾಳದೊಳಗೆ [೫,, ಸ] ಅಂತರಾಳ ಇದೆ. ಮುಂದೆ 
ಬರುವ ಅಂತರಾಳ ಹಿಂದಿನ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿ ಅಡಗಿರುತ್ತದೆ 
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ಅಥವಾ ನಿಗೂಢವಾಗಿದೆ. ಇವುಗಳ ಉದ್ದಗಳೂ ಕೂಡ ಕ್ರಮವಾಗಿ 
1, ಸ, 730 , 755 ಲಲ ಇವುಗಳಿಗೆ ಸಮನಾಗುತ್ತ ಬರುವುದರಿಂದ 
ಈ ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳಗಳೊಳಗೆಲ್ಲ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದು ಮಾತ್ರ 
ಅಡಗಿರಲು ಸಾಧ್ಯವೆಂದೂ ಅದು p ಬಿಂದುವೇ ಆಗಿರಬೇಕೆಂದೂ ಊಹಿಸ 
ಬಹುದು, ಇಂಥ ಅಂತರಾಳಗಳ ಗುಂಪನ್ನು ಒಂದು ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ 
ಸಂಹತಿ (nest of intervals) ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ, ಇಂಥ 
ಸಂಹತಿಯಲ್ಲಿರುವೆ ಅಂತರಾಳಗಳ ಕೊನೆಯ ಬಿಂದುಗಳಾದ ೫, , ೫7, , 
ಸತ್ಯ, ಸ್ಮ, ತ್ಮ ಎಲ್ಲವೂ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ. ಈ ಎಲ್ಲ 
ಅಂತರಾಳಗಳಿಗೂ ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದು ಮಾತ್ರ ಇರಲು 
ಸಾಧ್ಯವೆಂಬುದು ರೇಖಾಗಣಿತದ ಮೂಲಭೂತ ಅಂಗೀಕೃತ ಭಾವನೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿಯೆಂದರೆ p ಬಿಂದುವೇ ಎಂದು 
ಹೆ ಳಬಹುದು. p ಬಿಂದು ಸೂಚಿಸುವ ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯ 
q ಆದರೆ (ಲಿ) - 9) » g=(xy,). (¥/y.) ಈ ಗುರುತು 
1 ಅಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಪ್ರತಿನಿಧಿಸುವ ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ 
ಸಂಹತಿಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, 

, ಈ ಅಭಿಪ್ರಾಯಗಳನ್ನು 1/2 ಎಂಬ ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ 
ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ ವಿಶದಪಡಿಸೋಣ. 

132.1 ಮತ್ತು 24 

ಆದ್ದರಿಂದ ೪/2 ರ ಜೆಲೆ 1 ಮತ್ತು 2ರ ನಡುವೆ ಇರಬೇಕು. 
ಆನ್ದರಿಂದ ಲಿ 0. ೪/2 ಇದ್ದರೆ, p ಬಿಂದು [1, 2] ಅಥವಾ [ಸ,. y,] 
ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿರುವುದು. ಈ ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ 1, x,=1, y,=2 
ಈಗ (1, 2) ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಹೆತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ ಸಿ 


[a 


pe 2 
0 TET 


ye 
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EE ರಾಗಿಕಾ 3, AG 1 


LLL 
1 11 1°2 13 354 15 16 17 258 ತೀ 9 2 


ಈಗ 1.41-1.06 <2 1.582 0,05 ಎ9 
ಆದ್ದ ರಿಂದ ಬಿಂದು 1.4 ಮತ್ತು 1.5 ಈ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ 
ನಡ: ವೆ ಇರುತ್ತದೆ, ಎಂದರೆ[1,4, 1,5] ಅಥವಾ 


[ಸ , ೫1 ಹ] 1 ಈ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿರುವುದು. ಈ ಅಂತರಾಳದ 


ಉದ್ದ ಸ್ಹ. ಈ ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಪುನಃ ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ 
ಮಾಡಿದರೆ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದವೂ .$; ಆಗುತ್ತದೆ. 


3*40 ಬ 1°42 31°43 1°44 1°45 2146 1°47 1°43 1°49 1ರಿ 
(ಉದ್ದವನ್ನು ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ತೋರಿಸಿದೆ) 
ಈಗ 1.413. 19681 <2 , 1427 ೬ 90164 >2 
ಆದ್ದರಿಂದ p ಬಿಂದು 141 ಮತ್ತು 1.48 ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಡುವೆ 
ಇರುವುದು ಅಥವಾ [1.41, 1,42] ಅಥವಾ [x,, ೫] 
x,=1.41, ಭಧ್ಯವ 1.40 

ಈ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿರುವುದು. ಈ ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ ಸಕ್ಷ. ಈಗ 

ಈ [1 41, 1.42] ಅಂತರಾಳವನ್ನು ಪುನಃ ಹತ್ತು ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾ ಗಿ 
ಮಾಡಿದರೆ, 


1+ 410 ೩.414 ೩*42ರ8 ೩.420 


ಈಗ 1,4143. 1,0095396 <2 
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1.415 = 2.002225 >2 ಆದ್ದರಿಂದ 42 ನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುವ p ಬಿಂದು 1.414 ವೆ.ತ್ತು 1.415 ಈ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವುದು ಅಥವಾ (1.414, 1.415] ಲ 


| x=1.414 
[x , Yul ಹ 


ಳದ ಡು. ಈ ಅಂತರಾಳದ ಉದ್ದ ಸರ =10 ' 
ಈ ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿರುವುದು. ಅಂತರಾಳದ ಉ ಸರ್ಗ್‌ 


ತ್ತ 
ಹೀಗೆಯೇ ಮುಂದುವರಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ, 10 , 10, 10 


ಉದ್ದವಿರುವ (ಸ. Yo) » (ಸ್ಯ, 70 » (ಸ, So)» ೨೨ (ಸ್ಮ, ೫,2» -- 
ಅಂತರಾಳಗಳಲ್ಲಿ p ಬಿಂದು ಇರುವುದು, 


ಈಗ [3,, 7; » [ಸ ೫೭. [ಸ್ಯ yl [xT 
ಅಥವಾ [1,2] [1 4, 1.5], [1 41, 1.42], (1.414, 1 416]... 
ಒಂದು ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿ (nest of intervals). ಮುಂದೆ 
ಬರುವ ಒಂದು ಅಂತರಾಳದಲ್ಲಿ ಅನಂತರ ಬರುವ ಎಲ್ಲ ಅಂತರಾಳಗೆಳೂ 
ಹುದುಗಿರುತ್ತವೆ, ಎಲ್ಲ ಅಂತರಾಳಗಳಿಗೂ ಸಾಮಾನ್ಯವಾದ p ಎಂಬ 
ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದು ರೇಖಾಗಣಿತದ ' ಮೂಲಭೂತ ಸ್ವೀಕೃತ 
ಭಾವನೆಯಿಂದ ಇರುವುದಾಗಿ ತಿಳಿದುಬಂದಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ /2 
ಎಂಬ ಸಂಖೈಯೆ.ಂದರೆ ಈ ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿಯೆಂದೇ ಹೇಳ 
ಬಹುದು. 


4 2= (Xn /yn ) ಇದೊಂದು ಅಪರಿಮಿತ ಸಾ ಹು: 
ದಶಮಾಂಶವೆಂದು ಭಾವಿಸಿದರೆ ಆಗ 4/2 = 1.414. 


ಈ ದಶಮಾಂಶದಲ್ಲಿ ಮುಂದುಮುಂದೆ ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲು ಮೇಲೆ ಹೇಳಿರುವ ಕ್ರಮವನ್ನು ಅನುಸರಿಸುತ್ತ 
ಮುಂದುವರಿಯಬೇಕು, 
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ಪರಿಮಿತ ದಶಮಾಂಶಗಳನ್ನೂ (ಗnite decimals) ಆವರ್ತ 
ವಾಗುವ ಅನರಿಮಿತ ದಶಮಾಂಶಗಳನ್ನಾಗಿ (periodic infinite 
decimals, .2374 = .2373999 ...) ಬರೆಯಬಹುದೆಂದೂ 
ಎಲ್ಲ ಆವರ್ತವಾಗುವ ಅಸರಿಮಿತ ದಶಮಾಂಶಗಳೂ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನೇ ಸೂಚಿಸುವುವೆಂದೂ ಹಿಂದೆಯೇ ನೋಡಿದೆವು. ಈಗ ಆವರ್ತ 
ವ ಗುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಪರಿಮಿತ ದಶಮಾಂಶವನ್ನು ಸೂಚಿಸವ 
ಬಿಂದುವನ್ನು ಒಂದು ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿಯಲ್ಲಿ ಅಡಕಮಾಡ 
ಬಹೆ.ದು (ಅಡಗಿಸಬಹೆ:ದು). 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ ಕ್ಕಿ ಎ 3333... 


ಇದು ಈ ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿಯಲ್ಲಿ ಅಡಗಿರುತ್ತದೆ. 
(3.4) (388, .84) (33, 884)... 


೫; , ೫] ೩. , )'] Sh 


% ೬1318 *ಇೌಈ8ತಿ ಆ... 


< 
SL ೪... > ತ್ಮಿ ಆದ್ದರಿಂದ 
ಮೇಲೆ ಸೂಚಿಸಿರುವ ಅಂತರಾಳಗಳ ಉದ್ದ ಕ್ರಮವಾಗಿ 


ಲ್‌ 


rr OL As 
10 ' 100.3 1000’ 
ಹೀಗೆ ಕಡಿಮೆಯಾಗುತ್ತ ಶೂನ್ಯದಕ್ತ ಸಾಗುವುದು (--೦) 


3 (Xn [Yn.) 
ಈ ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿ ಕ್ಕಿ ಎಂಬ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಯನ್ನೇ ಸೂಚಿಸುವುದು, 


ಪರಿಮೇಯ ಮತ್ತು ಅನರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ನೈಜಸೇಖೆ 
(real numbers) ಗಳೆಂದು ಕರೆದೆವು, ನೈಜಸಂಖ್ಯೆ ಎಂದರೆ ಒಂದು 
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ನಿಗೂಢ ಅಂತಗಾಳ ಸಂಹೆತಿ ಎಂದು ಅರ್ಥಮಾಡಬಹುದು. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿ ಒಂದು ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸು 
ತ್ತದೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ನರಿಮೇಯವಾಗಿರಬಹುದು ಅಥವಾ 
ಅಪರಿಮೇಯೆ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರಬಹುದು, 


ಹೀಗೆ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಂಪಿಗೆ ಅಸರಿಮೇಯ ಸೇಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸಿ ವಿಸ್ತರಿಸಿ ವಿಸ್ತೃತೆ ಸಂಖ್ಯಾಸಮೂಹದಲ್ಲಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳನ್ನು ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಂದು ಕರಿಡಿವುು ಈ ವಿಸ್ತೃತ ಸಂಖ್ಯಾ 
ಸಮುಚ್ಚಯದಲ್ಲಿ ಸಂಕಲನ, ಗುಣನ ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ 
ಅರ್ಥಗಳನ್ನು ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಸರಿಹೋಗುತ್ತಿದ್ದ 
ಸಂಕಲನ, ಗುಣನಗಳ ವ್ಯತ್ಯಯ ನಿಯನ, ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ 
ನಿಯಮ ಮುಂತಾದ ನಿಯಮಗಳು ವಿಸ್ತೃತ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಮುಚ್ಚಯವಾದ 
ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಮೂಹಕ್ಕೂ ಸರಿಹೋಗುತ್ತವೆ. ಇವುಗಳನ್ನು ಸಾಧಿಸಿ 
ತೋರಿಸುವ ಗೋಜಿಗೆ ಹೋಗದೆ, ಕೆಳಗೆ ನಿರೂಪಣೆಯನ್ನು ಮಾತ್ರ 
ಕೊಟ್ಟಿದೆ, 


ರಜಯ 
ಗ ಆ (ಹ್ಯೊ) 
ಆದರೆ ೬ = 11 


1. ಇ5(ಸಸ( ೫.) 


ಜಾ (ಸ ತ (15,15, ) 


a+ ಈ ಮೊತ್ತವನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
(ಸ್ಮ -೫,/೫,3-೫,') ನಿಗೂಢ ಅಂತರಾಳ ಸಂಹತಿಯಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದೆ. 
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ಹೀಗೆ ಸಂಕಲನ, ಗುಣನ ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆ;ಗಳಿಗೆ ಅರ್ಥ ಕಲ್ಪಿಸಿ 
ದಾಗ ಕೆಳಗೆ ಬರೆದಿರುವ ನಿಯಮಗಳು, ೧, ಥಃ ಇ ನೈಜಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳಿಗೆ (real numbers) ಸರಿಹೋಗುತ್ತವೆ. 


AF ನ 0--0; 
(6151೫70) + G4 7+ (1+) 
11% gq 
(ಗ: %)%= 6; (06) 

0; (0556) ಇ gt 


ಡೆಡಿಕಿಂಡ್‌ನ ರೇಖಾಭೇದಗಳು (Dedekind’s cut) 


ರಿಚರ್ಡ್‌ ಡೆಡಿಕಿಂಡ್‌ ಎಂಬ ಪ್ರಸಿದ್ಧನಾದ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞ 
ಅಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ಮತ್ತೊಂದು ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 
ಮಾಡಿದ, 


ಎಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು A ಮತ್ತು ಔ ಎಂಬ 
ಎರಡು ಸಮುಚ್ಚಯಗಳಾಗಿ (8008) ವಿಂಗಡಿಸುವ ಒಂದು ಕ್ರಮನಿದೆ 
ಎಂದು ಭಾವಿಸೋಣ, ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಔ ಯಲ್ಲರುವ ಎಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳೂ ಸಿ ಯಲ್ಲಿರುವ ಎಲ್ಲ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗಿಂತ ದೊಡ್ಡ 
ದಾಗಿವೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ ಈಗ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಇಂಥ 
ವರ್ಗೀಕರಣ ಅವುಗಳ ಒಂದು ಛೇದವನ್ನು ನಿರ್ಧರಿಸುವುದು. ಈಗ 
ಕೆಳಗೆ ಬರೆದಿರುವ ಮೂರು ನಿಯಮಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಒಂದು ಮಾತ್ರ 
ಇಂತಹ ಛೇದಕ್ಕೆ ಅನ್ವಯಿಸುವುದು, 

(1) A ಎಂಬ ಸಮುಚ್ಚಯದಲ್ಲಿ ಅತ್ಯಧಿಕವಾದ ಒಂದು 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಇರುವುದು. 

ಉದಾಹರಣೆ ; ಮೂರಕ್ಕಿಂತೆ ಕಡಿನೆಯಾದ ಮತ್ತು ಮೂರಕೆ 
ಸಮನಾದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲವೂ A ಸಮುಚ್ಛಯಕ್ಕೆ ಸೇರು 
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ವಂತೆಯೂ, ಮೂರಕ್ಕಿ ಂತೆ ಹೆಚ್ಚಾದ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು ೫ ಯಲ್ಲಿರು 
ವಂತೆಯೂ ಜೇಡವನ್ನು ನಿರೂಪಿಸಿದಕ್ಕೆ ಈಗ ಯಲ್ಲಿರುವ ಅತಿದೊಡ್ಡ 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 3. 

ಜೆ ಕ 

0 ಬ್ರ 

(2) B ಎಂಬ ಸಮುಚ್ಛಯದಲ್ಲಿ ಅತ್ಯಂತ ಕಡಿಮೆಯಾದ 

ಒಂದು ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಇರುವುದು. 

: ಕ್ಕಿ ತ ಕಡಿನೆ ಯಾದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಲ್ಲ A 
೫೫ ಚ್ಟ ತ ಹೆಚಾ ದೆ ಅಥವಾ 2ಕ್ಕೆ. ಸಮನಾದ ಸರಿಮೇಯ 
ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೆಲ್ಲ ಔ ಯಲ್ಲಿಯೂ ಮ ಛ್ಲೇದವನ್ನು ನಿರ್ಮಿಸಿದರೆ. ಔ. ಯಲ್ಲಿ 
ರುವ ತ ಂತೆ ಕಡಿಮೆಯಾದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 9, 


೯೪) 


OR 


(3) ಸಿ ಯಲ್ಲಿ ಅತ್ಯಂತ ಹೆಚ್ಚು ದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಕೀಯ NC) 
ಇರುವುದಿಲ್ಲ ಔ ಯಲ್ಲಿ ಅತ್ಯ 'ಂತೆ Hains ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಯೂ 
ಇರುವುದಿಲ್ಲ. 


ಉದಾ; ಎಲ್ಲ ಬುಣಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಮತ್ತು ಯಾವ 
ಧನಸರಿನೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗೆಳ ವರ್ಗಗಳು 92ಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರುವುವೋ 
ಅಂಥ ಧನನ ಹಚ್‌ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೂ ಓಡ ಯಲ್ಲಿರುವಂತೆಯೂ, ವರ್ಗಗಳು 
2ಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚಾ ಸಗಿರುವಂಥ ಧನಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು ೫ ಯಲ್ಲಿರು 
ನಂತೆಯೂ ಜ್ಲೀದನನ್ನು, ನಿರ್ಮಿಸಿದರೆ, ಈಗ ಸಿಯಲ್ಲಿ ಅತ್ಯ ೦ತ- ಅಧಿಕ 
ವಾದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಇರುವುದಿಲ್ಲ. ಔ ಯ F ಅತ್ಯಂತ 
ಕಡಿಮೆಯಾದ WEE. ಸಂಖ್ಯೆಯೂ ಇರಲಾರದು. ಇಂಥ ಛೇದ 
ಒಂದು ಅನರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದೆಂದ್ಕೂ (1) ಮತ್ತು 


ಇ. 
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(2)ನೇ ಪಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಛೇದಗಳು ಪರಿಮೇಜ; ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವು 
ವೆಂದೂ ಡೆಡಿಕೆಂಡ್‌ ವ್ಯಾಖೈಮಾಡಿದ, (1) ನೇ ಛೇದ 8 ಎಂಬ 
| ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, (2) ನೇ ಛೇದ 2 ಎಂಬ 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದು, (3) ನೇ ಛೇದ 4/2 
ಎಂಬ ಅಸರಿನೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
sp 


oma mm 
2 


0 
I ESE ಡಾ 


ಈ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯ ಪ್ರಕಾರ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಛೇವವೂ ' ಒಂದು ನೈಜ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು (₹೦೩1 number) ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. "ಸಿ ಯಲ್ಲಿ ಅತ್ಯಂತ 
ಹೆಚ್ಚಾದ ಮತ್ತು 8 ಯಲ್ಲಿ ಅತ್ಯಂತ ಕಡಿಮೆಯಾದ ಸರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳು ಒಂದೇ ಛೇದದಲ್ಲಿರುವ ನಾಲ್ಕನೇ ವಿಕಲ್ಪ ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. '೩ ಎಂಟ 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ A ಯಲ್ಲಿರುವ ಅತಿ ಹೆಚ್ಚುದ ಸರಿನೋಯ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದು, ' ಔ ಯಲ್ಲಿರುವ ಹ ಎಂಬ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
a+b 

2 


ಅತ್ಯಂತ ಕಡಿಮೆಯಾದ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಎಂಬ 


ಪರಿನೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯು & ಮತ್ತು b ಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವುದರಿಂನ, ಅದು 
A ಯಲ್ಲಿಯೂ ಸೇರುವುದಿಲ್ಲ. ಟಿ ಯಲ್ಲಿಯೊ ಇರುವುನಿಲ್ಲ ಎಲ್ಲ 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೂ A ಅಥವಾ ಔ ಯಲ್ಲಿವೆ ಎಂಬ ವ್ಯಾಖ್ಯೆ 
ಈಗ ಸುಳ್ಳುಗುವುದು. 


ಕಾಲ್ಪನಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು (imaginary numbers) 

ಹೀಗೆ ಪರಿನೇಯ ಮತ್ತು ಅನರಿವೆೋಯ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಒಳ 
ಗೊಂಡ ಸೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಭಾವನೆಯನ್ನು ರೂಪಿಸಿದಮೇಲೆ x—2=0; 
೫-9-0 ಮುಂತಾದ ಸಮಾಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ, ೫/1೪, 
೫ «4/5 ಮುಂತಾದ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಸಡೆಯಲು ಸಾಧ್ಯವಾಯಿತು, 
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(--1) (1). 1 ಎಂದು ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ಮಾಡಿದುದರಿಂದ, 
ಧನಕಂಖೈಯಾಗಲೀ, ಖಣಸಂಖ್ಯೆಯಾಗೆಲೀ ಒಂದು ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ವೆರ್ಗವಣಡಿದಾಗ ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆ ಧನಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿಯೇ ಇರುವುದು. 
(-1)”=1;(-2)=4;(3)=9. 


ಈಗ ಯಾವ ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ವರ್ಗಗೊಳಿಸಿದರೂ -4ಕೈ 

ಸವುನಾಗಲಾರದು. ಆದ್ದರಿಂದ Xx'= —4 ಎಂಬ ಸವಿಾಕರಣಕ್ಕೆ 

ಸರಿಹೋಗುವ ೩ ಎಂಬ ನೈಜಸಂಖ್ಯೆ ಇರುವುದಿಲ್ಲ ೩-2 ಅಥವಾ 
= — 9 ಆಗುವುದು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. ಏನೆಂದರೆ, 


x= (ಎ92)ಎ4 ,(೩=2 ಆದರೆ) 


x= - 0 ಅದಕೆ x=(-2)=4 ಹೀಗೆಯೇ 
೩'+9=0 ಸವಿಸಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವ % ಎಂಬ ಬೆಲೆ ಕೈಜ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿರಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ ಹೀಗೆಯೇ ೫41 =0 ಸಮಾಕರಣ 
ವನ್ನು ಬಿಸಿಸಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದಿಲ್ಲ, ಆದ್ದರಿಂದ ಶಾಸ್ತ್ರದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ 
ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಕಲ್ಪನೆ ಶಾಸ್ತ್ರದ ಎಲ್ಲ ಆವಶ್ಯಕತೆಗಳನ್ನು ಪೂರೈಸಲು 
ಅಸವ,ರ್ಥವಾಯಿತು. ಈಗ ೩'+1=0 ಸಮಾಕಂಣವನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿ ಸಗದ - ಆದ್ದರಿಂದ 20೨/1 ಇದು ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲ 
ಇದನು ೪ ಎಂಬ ಗುರುತಿನಿಂದ ಸೂಚಿಸೋಣ್ಕಿ ;ಎಸ/ 1 , ಔಷ -1 
ಆಗಿವಂತೆ ; ಗುರುತಿಗೆ ವ್ಯಾಖ್ಯಾನ ಮಾಡಿದರೆ ೫1 ಎಂಬ ಬೆಲೆ 
ಸ'+1=0,ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವುನು +1 = -1+1<90 
ಎಣಿಸುವುದಕ್ಕೂ ॥ ಎಂಬ ಗುರುತಿಗೂ ಯಾವ ಸಂಬಂಧವೂ ಇಲ್ಲ 


ಈಗ 24, 34-4344 ೬ ಎರ; ಮುಂತಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ರೂಪಿಸಿ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ರೂಪಿಸುತ್ತೇವೆ. ಇವುಗಳನ್ನು ಕಾಲ್ಪನಿಕ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು (imaginary numbers) ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ 
೧ ಕಃ ನಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಶುದ್ಧ ಕಾಲ್ಪನಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆಂದೂ 
(purely imaginary) 33-4;: 4-5; ಮುಂತಾದ ಸಂಖ್ಯೆ 
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ಗಳನ್ನು ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆ:ದೂ (complex numbers) ಕರೆಯು 
ತ್ತೇನೆ ೩ ಮತ್ತು ಓಔ ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದಕ್ಕೆ ೩+ ಯನ್ನು 
ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇನೆ ೩ ಎಂಬುದು ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಯ 
ನೈಜಭಾಗ (೯6೩ pಡrt).: % ಎಂಬುದು ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಕಾಲ್ಪನಿಕ 
ಭಾಗ (imaginary part). ಈಗ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಂಕಲನ, 
ವ್ಯವಕಲನ, ಗುಣನ ಮುಂತಃದ ಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನು, ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೇಲೆ 
ಮಾಡುವ ರೀತಿಯಲ್ಲಯೇ ಮಾಡುತ್ತೇವೆ, ೪ ಬಂದಾಗಲೆಲ್ಲ ಅದರ 
ಬದಲು —- 1 ಎಂಬ ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಬರೆಯುವೆವು, 
(4-51). (2434) = (4--9) + (51--8/) 
(2-1) (3321) = 6-3-41 -3 1-21 
= 6+4i;-34-2(-1) 
ಇ 644; -—3i+2 
ಇ. (642) + (4-30) 
ಈ ಅಭಿಪ್ರಾಯಗಳ ಆಧಾರದಮೇಲೆ, ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಂಕಲನ, ಗುಣನ 
ಮುಂತಾದ ಕ್ರಿಯೆಗಳಿಗೆ ಕಂಡಹಾಗೆ ಅರ್ಥವನ್ನು ಕಲ್ಪಿಸುತ್ತೇವೆ, 
(a+bi) + (04-41) =(a+te)+(b+d) 
(a+bi)(e+di) ಎ (80-64) +(ad+be)i 
&% aureb)(a—ib) =a'—iab+tiab-ib’ 
=a” +b’ (= ಇ) 
ಆದ್ದರಿಂದ ೩4; ರೂಪದ ಎರಡು ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ ಮತ್ತು 
ಗುಣಲಬ್ಬಗಳು ವಿ.ಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಗಳ : ಆಗಿರುತ್ತವೆ. ಸಂಕಲನ, ಗುಣನಗಳಿಗೆ 
ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ ಮಿಶ್ರಸಂಖೈಗಳ ಸಮುಚ್ಚಯ ಸರಿಪೂರ್ಣವಾಗಿದೆ 
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ಎನ್ನಬಹುದು ಈಗ ವ್ಯವಕಲನ, ಭಾಗಹಾರಗಳಿಗೂ ಸರಿಯಾದ 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆ ಯನ್ನು ಕೊಡುತ್ತೆ ಚ 
(a+b) - (04-610) = (೩-0) + (b- 8); 


ಸ _(೩--0 1). (06-610 _(&೦--6)-(00- -೩೦)॥ 
c¥di (0-64 0) (0-- SS od 


(ಸ + ಸ) 4 (ಕ — ಜೆ); 
03-3-63 03-3-6 
0-1-6320 ಆದಾಗ 070, 4-0 

ಈಗೆ 03-64 $03201 =0 

ಈಗಲೂ +d A ಸಮನಾದರೆ 


ac + bd pa 
03-3-68 ? 0 ೨ 
ಯಿಂದ ಭಾಗಹಾರ ಮಾಡುವುದನ್ನು ನಿಷೇಧಿಸಿದೆ. 


ಇವುಗಳಿಗೆ ಪ ವಿಲ್ಲದುದರಿಂದ್ದ ಸೊನೆ 


ಈ 


ಈಗ ಶಮ) 1 Z=ಂ+d ಶ್ಯವ9-4-81 ಮೂರು 
ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾದರೆ, ಮೇಲೆ ವಿವರಿಸಿದ ಸಂಕಲನ ಮುಂತಾದ ಕ್ರೆ ಯೆ 
ಗಳೆ EA ಹಿಂದಿನಂತೆಯೇ ಕೆಳಗೆ ಬರೆದಿರುವ ನಿಯಮಗಳು 
ಸರಿಹೋಗುತ್ತ ವೆ, 
2 ವ ಗ 
(ZZ) +2 = 2+ (Zz ) 
ಶಸ 
(2, ಶೃ) ಜ್ಯ = ೫ (Z ಶ್ಯ) 


೫] (ಶ್ಯ) ವಸ್ನಕ್ಸ ಕ್ಕ ' 
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ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಂಪನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸುತ್ತ ಹೋಗಿ ನೈಜಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳು ಮತ್ತು ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಗಳವರೆಗೆ ಬೆಳೆಸಿದನಂತರ ಬೀಜಗಣಿತದ 
ಸಮಾಕರಣಗಳಿಗೆ ಸರಿಹೋಗುವ ಬೆಲೆಗಳು ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತವೆ ಎಂದು 


ಹೇಳಬಹುದು. 


2% 3-8. 0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣ  ಅವ್ಯಕ್ತದಲ್ಲಿ ಏಕಫಾತ 
ಸಮಾಕರಣ. ಇಲ್ಲಿಸ* -ಇತ್ಯಿ ಎಂಬ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಹಾಕಿದರೆ ಮಾತ್ರ 
ಸಮಾಕರಣ ಸರಿಹೋಗುವುದು. 


2838 0(೨$).8 (೨3338೬0. 


ಸ ಅವ್ಯ ಹ ಕ್ರಕ್ಕೆ ಇನ್ನು ಯಾವ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಹಾಕಿದರೂ “ಹೋಗ 
ಲಾರದು, 2 ಎತ್ತಿ ಎಂಬ ಬೆಲೆಯನ್ನು 2x8 0 ಸಮಾಕರಣದ 
ಮೂಲವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ವ್ಯಾಪಕವಾಗಿ ಹೇಳುವುದಾದರೆ, ax+hb 0 ಎಂಬ ಏಕಘಾತ 


ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸ ಎಂಬ ಒಂದೇ ಒಂದು ಮೂಲನಿರುವುದು. 
ಹ b ಜೆ 
a, b ನೈಜಸಂಖೆಗಳಾದಕ್ಕ, 3 ಎಂಬುದು ಸೈಜಸಂಖ್ಯೆ, 


೨ ಕ೫3- 6ಎ0 ಎಂಬುದು ನಲ್ಲಿ ವರ್ಗಸಮಿಾಕರಣ 
ಎಂದರೆ.ಎರಡನೆಯ ಘಾತದ ಸಮಾಕರಣ ಈ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ೩-2 
ಅ.೪ ಎಂಒ ಎಂಡು ಬೆಲೆಗಳೂ ಸರಿಹೋಗುವುವು. 


೩=2 ಆದರೆ x —bx4+6 = 25246 
=4-10+6=0 


೫೨ ಅದರೆ Xx 0-540 ಇ 3-583-46 
= 0—15+6=0 
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ಆದ್ದರಿಂದ x°-5x+6=0 ಎಂಬ ವರ್ಗ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ 
x=, ೩ಸ=83 ಎಂಬ ಎರಡು ಮೂಲಗಳಿವೆ ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 
ಆದರೆ ಎಲ್ಲ ವರ್ಗಸಮಾಕರಣಗಳಿಗೂ ಎರಡು ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳೇ ಮೂಲ 
ಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ ಎಂದು ಹೇಳಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 


ax’ + bx + 0ಎ0 ಎಂಬುದು ಒಂದು ವರ್ಗಸಮಾಕರಣದ 

ಸಾಮಾನ್ಯ ಸ್ವರೊಪ, ಈ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು 
- b+ ಸ/0₹-- 480. 

2a 
ನಿಂಬ ಸೂತ್ರದಿಂದ ಪಡೆಯಬಹುದು, 

53-6೬0 ಎಂಬ ಸಮಾಕರಣವನ್ನು 

೩೫-3-1 ೫% 3. ೦೬0 ಸಮಿಾಕರಣದೊಂದಿಗೆ ಹೋಲಿಸಿದಕ್ಕೆ 
a=l,b= -5,0=6. ಈ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು 
- b+ ೨/0'-4೩0 ಸಣತ್ರದಲ್ಲಿ ಹಾಕಿದರೆ 

ಟಿ ಗ್‌ 


5 ೩ 1/86-88 _ ರಜ ಸ/1 _ರ 21 
EN 


x= 


ಹರಾ 


[Se] 
₹೨ 


ಸರ್‌ ತ್ತಿ ಸ ಹೂ 


“x =3, ಸವ ಬೆಲೆಗಳು 23-553-620 ಸಮಾಕರಣದ 
ಮೂಲಗಳು. ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಸರಿಹೋಗುವ ೩ನ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು 
ಸಮಾಕರಣದ ಮೂಲಗಳು Fe ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಆದರೆ ಊಹ್ಯಸಂಖ್ಯೆ. 
ಗಳ ಭಾವನೆ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ದಲ್ಲಿಲ್ಲದೇ ಇದ್ದಕ್ಕೆ ax’+bx+c=0 
ರೂಸದ ಎಲ್ಲ ರಮ pbs ಎರಡು ಮೂಲಗಳು ಇದ್ದೇ 


ಇರುವುವು ಎಂಡು ಹೇಳಲಾಗುವುದಿಲ್ಲ x ರ po 
a 
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ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಿ'-4೩8೦ಯ ಬೆಲೆ. ಬುಣಸಂಖ್ಯೆಯಾದಕ್ಕೆ 
Vb" - 480 ಊಹ್ಯಸಂಖ್ಯೆಯಾಗುವುದು. 


9 
ES TY ಎಂಬ ಸ ನ ಬೆಲೆಗಳು, ಮಿಶ್ರ 


ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗುತ್ತವೆ, 


ಉದಾಹೆರಣೆಗೆ: ೫'- 4x 4 13=0 ಸಮಾಕರಣದಲ್ಲಿ a=1 
b= -—4c=]3. 


“b+ Vb-4ac 4೬/16-52 


x= ಜ್‌ 
2a 2 


x'-5x4+6=0 ಸೆಮಾಕರಣನ ಮೂಲಗಳು ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದ 
243i ಮತ್ತು 2-3; ಆಗಿವೆ. ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಭಾವನೆಯೂ 
ಉತ್ಪ ನ್ದ ವಾದನಂತರವೇ ax'+ hb x+c=0 ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ಎರಡು 
ಮೂಲಗಳು ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತವೆ ಎಂದೂ, ಅವು ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಅಥವಾ 
ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗಿರುತ್ತ ವೆ ಎಂದೂ ಹೇಳಲು ಸಾಧ್ಯವಾಯಿತು. 


ಹೀಗೆಯೇ ೩೫-1೫-೦ x+d =0 ಎಂಬ ಘನಸಮಾಕರಣಕ್ಸೆ 
ಮೂರು ಮೂಲಗಳಿರುತ್ತವೆ ಮತ್ತು ೩x' + bx'+0x”+dx + 6=0 
ಎಂಬ ಚತುರ್ಫಾತ ಸಮಾಕರಣಕ್ಕೆ ನಾಲ್ಕು ಮೂಲಗಳಿರುತ್ತವೆ, ಈ 
ಮೂಲಗಳು ನೈಜಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಅಥವಾ ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆಗಳು, 


ವ್ಯಾಸಕವಾಗಿ ಹೇಳುವುದಾದರೆ, 
10 
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8% ಸ್ಥಿ ರಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗಿದ್ದ ರೆ 

ax 3. ೩, 2೫೧7 4-೫ BE ಸ ಡಡ] ಸರ್ಗ ಡೂ ಕಾಗಿ 
1 ಘಾತಸ ಮಾಕರಣಕ್ಕೆ 1) ಮೂಲಗಳು ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತವೆಯೆಂದೂ, 
ಈ ಮೂಲಗಳು ನೈ ಜಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾಗಿರಬಹುದು ಅಥವಾ ಮಿಶ್ರ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಾ 
ಗಿರಬಹುದೆಂದೂ EE 


ಹೀಗೆ ಪದಾರ್ಥಗಳ ಎಣಿಕೆಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ ಉದ್ಭ ವನಾದ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಭಾವನೆ ವ್ಯವಹಾರದ ಆವಶ್ಯಕ ಕತೆಗಳಿಂದಲೂ, ಉತ 
ಬೆಳೆವಣಿಗೆಯ ದೈ ಹ್ರ್ರಿಯಿಂದಲೂ ಸುಧಾರಿತವಾಗಿ ತನ್ನ ಇತಿಹಾಸವನ್ನು 
ಪರಿಷ್ಠಾರವಾಗಿ ರೂಪಿಸಿಕೊಂಡಿದೆ. ಇಂಥ ಸುಭದ್ರವಾಗಿ ರೂಪಿಕವಾದ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ತಳಹೆದಿಯ ಮೇಲೆ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಭವ್ಯ ಭನನ ನಿರ್ಮಿತ 
ವಾಗಿದೆ, 


ಡ್ಗಿ | ೩, ಡ್ಲಿ; 59699 


ಇ ಚತು. ಟಕ ಕಟ 
೩ 


ಪಾರಿಭಾಷಿಕ ಶಬ್ದಸೂಚೀ 


ಆಂಕ 

ಅಂಗೀಕೃತ ಭಾವನೆ 
ಅಂತರಾಳ 
ಅನುಕ್ರಮ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಅನಪನರ್ತ್ಮ್ಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಅನಿರ್ದಿಷ್ಟ 
ಅಪರಿಮೇಯೆ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಅಸರಿಮಿತೆ ಸ್ಥಾನವುಳ್ಳೆ ದಶಮಾಂಶ 
ಅನಿಭಾಜ್ಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಆನರ್ತ ದಶಮಾಂಶ 
ಉಸಅಂತರಾಳ 
ಕಾಲ್ಪನಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ 


ಕ್ಷೇತ್ರ 
ಗಣಿತದ ಅನಂಮಿತಿ ಕ್ರಮ 


ಗುಣನ ತತ್ವ 

ಗುಣೋತ್ತರ ಶ್ರೇಣಿ 

ಡೆಡಿಕಿಂಡನ ಛೇದ 

ದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿ; 
ದಾಶಮಿಕ ಕ್ರಮ 

ದ್ವಾದಶಮಾನ ಪದ್ಧತಿ 

ದ್ವಿಮಾನ ಪದ್ಧತಿ 

ನಿರಪೇಕ್ಷ ಸಂಯೋಗ ನಿಯಮ 
ನೈಸರ್ಗಿಕ ಸಂಖ್ಯೆ 

ಪಂಚಮಾನ ಪದ್ಧತಿ 


number 

postulate 

interval 

BUCCessor 

prime number 

indeterminate 

irrational number 

infinite decimal 

prime number 

periodic decimal 

sub-interval 

imaginary number 

field 

method of mathematical 
induction 

multiplicative” principle 

geometric progression 

Dedikind’s cut 


decimal system 


duo-decimal system 
binary system 
associative law 
natural number 


quinary system 
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ಪರಿಮಿತ ಸ್ಥಾನಗಳುಳ್ಳ ದಶಮಾಂಶ 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಮಣಿಕಟ್ಟು 
ಮಿಶ್ರಸಂಖ್ಯೆ 
ವರ್ಗಸಮಿಾಕರಣ 
ನಿತರಣ ನಿಯಮ 
ವೃತ್ಯಯೆ ನಿಯೆಮ 
ಸಂಕಲನ ತತ್ವ 
ಸಪ್ತಮಾನ ಪದ್ಧತಿ 
ಸಮಸಂಖ್ಯೆ 
ಸಂಯೋಗ ನಿಯೆಮ 
ಸಂವೃತ ಅಂತರಾಳ 


ಪಾರಿಭಾಷಿಕ ಶಬ್ದಸೂಚೀ 


terminating decimal 
rational number 
abacus 

complex number 
quadratic equation 
distributive law 
commutative Jaw 
additive principle 
septimal system 
even-number 
associative law 
closed interval 


ಸಾಲು 


23 
ಶ್ಲೋಕದಲ್ಲಿ 
ಕೊನೆಯೆ ಸಾಲು 
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ಒಸಪ್ರೋಲೆ 
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ನಂ 

ದೇಶಕರು 
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ಇಪ್ಪತ್ತೊಂಬತ್ತು 
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87 84 

140832 

8784 

ಆರು 
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(1) 0.4 
Naper 

3>5 

ಬೆಸಸಂ, 
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೦ 
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ನಾ 
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% | 15 

ಜ್‌ 
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2, 4, 42 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರ್ಗು 

ನಲವತ್ತೇಳು 
ನಲವತ್ತೇಳು 

8781 
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